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a. Hyrje

Matematika si fushé dhe 1€ndé mésimore, né klasén e nénté ofron pérforcim dhe zgjerim té programeve léndore
té klasave paraprake, siguron zhvillimin dhe avancimin e njohurive, shprehive, shkathtésive, géndrimeve dhe
vlerave. Ajo u mundéson nxénésve té vazhdojné té pérmbushin me sukses nevojat dhe interesat e tyre, té
zhvillojné personalitetin dhe potencialin e tyre né zhvillimin intelektual dhe formimin e personalitetit pér té gené
té suksesshém né pérballje me sfidat e jetés dhe integrimit né shogéri.

Programi léndor i klasés sé& nénté, sé bashku me programin Iéndor té klasés sé teté mundésojné realizimin e
rezultateve té fushés pér shkallén 4. Q& té arrihet kjo nevojiten materiale t&¢ mira mésimore, metodologji té
larmishme té mésimdhénies, e sidomos angazhim i vazhdueshém pér pérforcimin e aftésive t& nxénésve. Téré
kjo ka synim gé nxénésit té pérforcojné njohurité e nevojshme mbi marrédhéniet sasiore, hapésinore dhe modelet
né fenomene té ndryshme né natyré, shogéri dhe né jetén e pérditshme si dhe mbi zhvillimin e t¢ menduarit logjik,
kritik, analitik dhe abstrakt.

Programi i matematikés né vete pérmban:

» qéllimet e Iéndés sé matematikés pér klasén e nénté dhe i shérben:
¢ nxénésit pér zhvillimin e kompetencave kryesore té té nxénit gjaté gjithé jetés dhe té kompetencave
té fushés sé matematikés, né ményré gé ai né té ardhmen té jeté qytetar i suksesshém,
< mésimdhénésit/es pér planifikimin, realizimin dhe vlerésimin e veprimtarisé mésimore dhe arritjet
e nxénésve né klasé dhe jashté saj,
¢+ prindit pér njohjen e rezultateve té té nxénit té fémijés dhe kriteret e vlerésimit né periudha té
caktuara kohore,
«» hartuesit té teksteve mésimore dhe té materialeve ndihmése pér mésimdhénésit/et dhe nxénésit/et.
» rezultatet e té nxénit té 1&ndés pér tema mésimore pér pérmbajtje té cilat krijojné kushte gé nxénési/ja té
ndértojé dhe té zbatojé njohurité, shkathtésité, géndrimet dhe vlerat, né funksion té kompetencave té
fushés dhe kompetencave kryesore;
» udhézime metodologjike té mésimdhénies si kusht pér zbatimin e programit, pér arritjen e kompetencave
nga ana e nxénésve, duke i dhéné secilit mundésiné té shfagé dhe té zhvillojé potencialin gé zotéron brenda
vetes, udhézime pér zbatimin e ¢éshtjeve ndérkurrikulare pér kontributin e matematikés né shogéri dhe né
jetén e pérditshme;
udhézime pér vlerésimin e arritjes sé nxénésve té klasés sé teté;
udhézime pér materiale didaktike dhe burimet e mjetet mésimore.

Y VvV

b. Qéllimi

Pérmes té mésuarit t& matematikés né klasén e nénté synohet gé nxénésit té pérvetésojné njohuri themelore
matematikore té nevojshme pér t’i kuptuar fenomenet dhe ligjet e natyrés dhe té shogérisé, zhvillimin intelektual
té nxénésit/es, ushtrimin e rregullave themelore, kultivimin e vlerave si dhe pérgatitjen pér klasat né vijim. Po
ashtu, programi i matematikés ka pér géllim t’i pajisé nxénésit me modelet e t& menduarit matematik, me ideté
bazé dhe strukturat matematikore si dhe t’u zhvillojé atyre aftésité llogaritése dhe té zgjidhjes sé problemeve né
jetén e pérditshme. Njékohésisht programi i matematikés né klasén e nénté gjaté zbatimit: pérzgjedh dhe zbaton
strategji té zgjidhjes sé problemeve; bén vrojtime, hetime, hulumtime, gé ndihmojné né té kuptuarit e njohurive
dhe zotérimin e shprehive matematike; komunikon té menduarit e tij matematik duke pérdor simbole matematike;
krijon paragitje té koncepteve té matematikés duke i lidhur mes vete dhe i zbaton né zgjidhjen e problemeve.
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Qéllimi i 1éndés sé matematikés né klasén e nénté éshté promovimi i zhvillimit t&é métejshém té koncepteve
matematike dhe pérforcimi i tyre, i cili béhet pérmes:

> té nxénit e integruar dhe né kontekstin e jetés sé pérditshme;
> té nxénit népérmjet pérvetésimit té koncepteve elementare dhe koncepteve té ndértuara té€ matematikés.

Programi i matematikés pér klasén e nénté géllim kryesor ka krijimin e kushteve pér zhvillimin e métejmé té
kompetencave té fushés - Iéndés si dhe t& kompetencave kryesore gé lidhen me to.

c. Tema dhe rezultatet e té nxénit

Pérvetésimi i pérmbajtjeve programore nga nxénési demonstrohet si njohuri relevante gé atij i parashtrohen né
raport me moshén. Shkathtésité gé i demonstron nxénési pérfshijné: aftésité, zotésité, teknikat dhe metodat pér
zbatimin e njohurive né arritjen e rezultateve té té nxénit té planifikuara pér tema pérkatése pér kété klasé.

Né Iéndén e matematikés pér klasén e nénté zhvillohen dhe pérvetésohen kryesisht kéto koncepte té pérgjithshme
matematikore:

» numrat, funksioni dhe algjebra;
»  forma, hapésira, matjet dhe gjeometria;
» té dhénat dhe probabiliteti.

Konceptet e pérgjithshme zbérthehen né tema dhe pér secilén temé paragiten rezultatet e t&€ nxénit qé bazén
mbéshtetése e sigurojné nga rezultatet e té nxénit té fushés pér shkallé.

1. Numri, funksioni dhe algjebra

Rezultatet e pérgjithshme té té nxénit.
Nxénési:

» pérdor termat: numér natyror, numér i ploté, numér racional, numér dhjetor, numér iracional, numér real,
vleré absolute, fugi, monom, binom, polinom, pérpjesétim, pérgindje, etj.;

> pérvetéson konceptin pér numrin dhe veprimet me numra népérmjet trajtimit mé té thelluar té thyesave,
numrave dhjetoré, shprehjeve shkronjore dhe zbaton ato né praktiké né zgjidhje té problemeve;

> pérdoré simbole, fakte dhe procedura pér zgjidhjet problemore gé lidhen me numra té ploté dhe racionalé,
me fugi, me polinome etj., duke pérzgjedhur dhe zbatuar strategji té pérshtatshme pér zgjidhjen e
problemeve;

» modelon dhe zgjidhé probleme nga jeta e pérditshme duke pérdorur fugité, shprehjet shkronjore,
paraqitjet grafike, etj.;

» modelon dhe zgjidhé ekuacione dhe inekuacione elementare dhe i zbaton né probleme nga situatat reale;

» modelon dhe zgjidhé sisteme té ekuacionave lineare me dy té panjohura dhe i zbaton né probleme nga
situatat reale;

> pérdor veglat e teknologjisé informative pér njehsime t& ndryshme;

» zbaton kuptimet elementare té trigonometrisé sé trekéndéshit kénddrejté;

> pérvetéson matematikén si pjesé e kulturés njerézore (integron matematikén me situata ose dukuri nga
kontekste té tjera: jeta e pérditshme, 1€ndét tjera, sportet, ngrohja globale, turizmi, ekonomia, ambienti,
migrimi, etj.).
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Forma, hapésira, matjet dhe gjeometria

Rezultatet e pérgjithshme té té nxénit pér temén.
Nxénési:

pérkufizon kuptimet themelore gjeometrike si dhe ato gé nxirren;

dallon kur dy trekéndésha jané kongruent dhe zbaton kongruencén e trekéndéshave pér zgjidhjen e
problemeve nga gjeometria dhe nga jeta reale;

konstrukton disa vendet gjeometrike té pikave né rrafsh;
pérkufizon vektorét pércakton mbledhjen, zbritjen e vektoréve si dhe shumézimin e vektorit me skalaré;

pérkufizon ligjin pér raportin e segmenteve, i njohur si Teorema e Talesit dhe zbaton teoremén e Talesit
pér zgjidhjen e problemeve nga gjeometria dhe nga jeta reale;

pérkufizon ngjashmériné e figurave gjeometrike, posacérisht trekéndéshave dhe zbaton rregullat pér té
treguar ngjashméring e dy trekéndéshave;

pérkufizon funksionet trigonometrike dhe cakton vlerat funksioneve trigonometrike (sin o dhe cos a ) né
trekéndéshin kénddrejté;

zbaton identitetet themelore trigonometrike né zgjidhje té detyrave gé kané té béjné me trekéndésh
kénddrejté.

Té dhénat dhe probabiliteti

Rezultatet e pérgjithshme té té nxénit
NXxénési:

interpreton pérkufizimin klasik dhe statistikor té probabilitetit;

pércakton populacionin dhe mostrén né hulumtim dhe interpreton té dhénat statistikore;

klasifikon ngjarjet e provave dhe i njehson ato, si dhe interpreton pérkufizimin klasik dhe statistikor té
probabilitetit;

identifikon vetité e probabilitetit dhe i zbaton ato gjaté zgjidhjes sé problemeve matematikore dhe nga
situata reale.
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. Rezultatet specifike té té nxénit té [éndés pér temé
Koncepti Temat (RNLT)

Nxénési:

+¢+ Pérkufizon vetité e numrave natyrorg, té ploté, racionalé
(bashkésive numerike N, Z, Q) dhe i pérdoré ato né
zgjidhje té detyrave;

« Dallon numrat dhjetoré gé mund té shkruhen si numra

Bashkésité thyesoré dhe ata gé& nuk mund té shkruhen si numra
numerike thyesor;

« ldentifikon numrat iracionalé dhe i paraget né boshtin
numerik;

«» Pérkufizon numrat realé, bashkésiné e numrave realé R
dhe i paraget né boshtin numerik;

++ Krahason dy numra realé;

«» Pérkufizon vlerén absolute t&€ numrave realé;

« Kryen veprimet themelore me numra realé.

NXxénési:

¢ Pérkthen shprehjet nga gjuha e zakonshme né até
algjebrike dhe anasjelltas;

+¢+ Cakton domenén (bashkésiné e pérkufizimit) té shprehjes
racionale;

Numri, Shprehjet % Zbérthen né faktor té thjeshté shprehjet racionale;
funksioni dhe | shkronjore + Nxjerr faktorin e pérbashkét té shprehjes racionale;
algjebra racionale +¢ Thjeshton shprehjet shkronjore racionale;

« Kryen veprimet me shprehjet racionale;

% Pérdor formulat algjebrike (katrorin e binomit,
ndryshimin e katroréve, kubin e binomit) gjaté veprimeve
me shprehje shkronjore racionale;

+¢+ Pércakton shmvp-né e dy e mé shumé polinomeve;

« Paraget gjeometrikisht shprehjet shkronjore racionale.

Nxénési:

« Zgjidhé ekuacionet dhe inekuacionet lineare sipas
shkronjave,

Ekuacionet <> I?iskuton Zgj:.i.dh.jen e_ ekuacioneve dhe té inekuacioneve
dhe lineare me njé té panjohur;

inekuacionet + Paraget zgjidhjet e inekuacioneve né boshtin numerik;
me vleré +¢ Identifikon intervalin e hapur dhe té mbyllur te
absolute inekuacionet duke e paragitur simbolikisht;

« Zgjidhé inekuacionet me vleré absolute dhe paraget
grafikisht bashkeésité e zgjidhjeve té tyre;

% Zgjidhé ekuacionet kuadratike té formés x2+mx+n=0
(m,n€Z) duke zbérthyer trinomin (x-x1) (x-x2)=0;

++ Pérdor ekuacionet né fiziké, kimi dhe Iémenj té tjeré.
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Pérpjesétimi i

Nxénési:

X3

4

Pérkufizon pérpjesén dhe pérpjesétimin;

Identifikon pérpjesétimin e drejté dhe té zhdrejté;
Pérkufizon pérpjesétimin e thjeshté dhe té zgjeruar;
Dallon madhésité té cilat jané né pérpjesétim té drejté nga
ato gé jané né pérpjesétim té zhdrejté;

2o

4

e

4

o,
”n

drejt'é.d"he [ % Zbaton vetité e pérpjesés né zgjidhjen e detyrave praktike;
zhdrejté + Llogarit ndarjen dhe pérzierjen né detyra praktike;

« Llogarit pérgindjen, kamatén dhe promilin;

« Pérdor formulat pér llogaritjen e pérgindjes, promilit dhe
kamatés pér zgjidhje té problemeve me kontekste nga
situata jetésore;

¢+ Pérdor kalkulatorin dhe kompjuterin pér zgjidhjen e
problemeve té ndryshme.

Nxénési:

« Pércakton pozitén e pikés né rrafshin e koordinatave, kur
jané dhéné koordinatat dhe anasjelltas;

Ekuacionet «¢+ Paraget grafikisht ekuacionin linear me dy ndryshore;
lineare me dy +¢+ Diskuton grafikun e ekuacionit linear me dy ndryshore né
ndryshore varési té parametrave k dhe m;

« Pérdor ekuacionet lineare me dy ndryshore pér zgjidhjen
e problemeve matematike dhe atyre nga jeta e pérditshme;

+¢+ Pércakton pozitén e drejtézés né lidhje me boshtet e
koordinatave né varési nga koeficienti i pjerrtésisé.

Nxénési:

« Pércakton kur njé dyshe e renditur éshté zgjidhje e
sistemit;

Sistemet e ¢ Zgjidh sistemin e ekuacioneve lineare me metoda té

ekuacioneve ndryshme (metodén grafike, metodén e zévendésimit,

lineare me dy metodén e eliminimit);

ndryshore % Arsyeton zgjidhshmériné e sistemit té ekuacioneve
lineare;

« Diskuton zgjidhjen e sistemeve né varési té parametrave;

¢+ Zbaton sistemet e ekuacioneve lineare né zgjidhjen e
problemeve praktike.

Nxénési:

+ Dallon objektet themelore gjeometrike (pikén, drejtézén,

Kupi rrafshin);
Formz_;\, uptime % Pérkufizon kuptimet themelore dhe t& nxjerra
hapésira, themelore té . L
- . - gjeometrike;
matjet dhe gjeometrise N e i
gjeometria né rrafsh « Dallon kur dy trekéndésha jané kongruent;

% Zbaton kongruencén e trekéndéshave pér zgjidhjen e
detyrave praktike;

+¢ Konstrukton disa nga vendet gjeometrike té pikave né
rrafsh;

9
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«¢ Pérkufizon vektorét dhe pércakton mbledhjen, zbritjen e
vektoréve si dhe shumézimin e vektorit me skalaré.

Homotetia
dhe
ngjashméria

Nxénési:

«» Pérkufizon rregullén pér raportin e segmenteve
(Teoremén e Talesit);

+¢+ Zbaton teoremén e Talesit pér raportin e segmenteve;

+¢+ Zbaton vetité e proporcionit gjaté zgjidhjes sé detyrave;

+¢+ Pérkufizon homotetiné dhe zbaton vetité e saj pér zgjidhje
té problemeve praktike;

% Pérkufizon e ngjashmériné e figurave gjeometrike,
posacérisht trekéndéshave duke emértuar rregullat pér
ngjashmériné e tyre.

Trigonometria

NXénési:

% Pérkufizon funksionet trigonmetrike né trekéndéshin
kénddrejté;

¢+ Cakton vlerat numerike té funksioneve trigonometrike
(sin, cos, tg) té disa kéndeve né trekéndéshin kénddrejté;

«» Cakton funksionet trigonometrike t&  kéndeve
komplementare;

+¢ Veérteton dhe zbaton identitetet themelore trigonometrike;

+¢+ Zbaton kuptimet elementare té trigonometrisé.

Té dhénat dhe
probabiliteti

Probabiliteti

Nxénési:

++ Pércakton populacionin dhe mostrén gjaté njé hulumtimi;
« Interpreton né forma té ndryshme té dhénat statistikore
« Liston rezultatet, paraget né formé tabelare dhe me
diagrame né forma té ndryshme duke i vizatuar né fletore
ose duke pérdorur teknologjiné-programe aplikative, si
dhe pércakton vlerat mesatare té tyre (vlerén mesatare,
modén dhe medianén);

Klasifikon ngjarjet e provave dhe i llogarité ato;
Interpreton  pérkufizimin klasik dhe statistikor té
probabilitetit;

» ldentifikon vetité e probabilitetit dhe i zbaton ato gjaté
zgjidhjes sé problemeve matematikore dhe atyre nga
situata jetésore.

.
”n

g

)
*

<

d. Udhézime metodologjike

Metodologjité e mésimdhénies sé matematikés né klasén e nété bazohen né parimet e mésimdhénies té
pércaktuara né Kurrikulén Bérthamé 11, e cila ofron njé mésimdhénie gé zhvillon kompetencat e té
nxénit. Temat gé paragiten né programin e klasés sé nénté nuk zhvillohen si té veganta, por duhet té
integrohen né mes vete, té jené vijimési e atyre té zhvilluara né klasén e teté, si dhe té jené té lidhura
me fusha té tjera. Rezultatet e t& nxénit pér secilén temé shérbejné edhe pér kérkesat dhe nocionet gé

synojné edhe tema té tjera brenda dhe jashté fushés kurrikulare.
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Mésimdhénési/ja duhet té pérgendrohet kryesisht né:

> lidhjen e rezultateve té té nxénit t& kompetencave kryesore me rezultatet e té nxénit pér
kompetencat e fushés dhe rezultateve té té nxénit pér tema;

mésimdhénie me nxénésin né gendér;

mésimdhénie dhe té nxénit e integruar;

mésimdhénie té diferencuar;

zhvillimi i temave ndérkurrikulare;

zhvillimi i veprimtarive pér arsimim té géndrueshém.

YV VV VYV

Mésimdhénési/ja duhet ta ndértojé punén e vet mbi:

» pércaktimin e temé&s pér t’u zhvilluar;

> listimin e metodave, teknikave dhe strategjive té cilat bazohen né ndérveprim;

» mundésimin né gasje né té gjitha mjetet e domosdoshme gé u nevojiten nxénésve, motivimin,
nxitjen dhe lavdérimin e pérhershém té nxénésve;

» informimin dhe mbajtjen né lidhje té vazhdueshme me prindérit pér progresin e fémijéve té tyre.

Mésimi i matematikés duhet té& béhet me metoda té avancuara dhe me forma moderne té punés me njé
gasje njohése qé pérfshiné zhvillimin konceptual, njohurité dhe miratimin e skemave kuptimplote.
Pérdorimi i metodologjive efikase né procesin e té nxénit &shté kusht né rritjen e cilésisé sé arritjeve
nga ana e nxénésve, pasi i jep secilit nxénés mundésiné té shfagé dhe té zhvillojé potencialin gé zotéron
brenda vetes.

Gjaté téré kohés, mésimdhénési duhet té pérpiget g€ pérmbajtjet mésimore t’i ilustrojé me shembuj qé
kané té béjné me kontekste nga jeta e pérditshme. Pér shembull, pér zhvillimin e rezultatit mésimor:
Shkruan numrat e médhenj dhe té vegjél si fugi t& numrit 10 mund té shqyrtojé distanca né mes té

planetéve, kur béhet fjalé pér shénimin e numrave té médhenj dhe té shqyrtojé madhésité molekulare
kur béhet fjalé pér shénimin e numrave té vegjél. Né kété ményré, pérvec gé do té zgjoj kureshtje dhe
interesim te nxénési, do té béjé edhe ndérlidhjen mes fushave té ndryshme.

Nxénésit duhet té trajnohen pér puné té pavarur, puné né cifte, grupe té vogla dhe té médha, megé kjo
jep mundési pér té treguar guxim né zbulimin dhe eksplorimin e ri e té panjohur, té respektojné rregullat,
vlerat, géndrimet personale dhe té té tjeréve, pér té zhvilluar aftésité e komunikimit dhe punén ekipore.
Pérmes gasjes sé nxénies me kompetenca, mésimdhénési/ja mundéson dhe lehtéson hulumtimin dhe
identifikimin e pérvojave té nxénésve, té njohurive dhe piképamjeve té tyre, t& cilat mundésojné
zhvillimin e tyre duke marré parasysh dallimet mes nxénésve né klasé.

e. Udhézime pér zbatimin e ¢éshtjeve ndérkurrikulare
Matematika ka njé shuméllojshméri té aplikimeve né jetén e pérditshme dhe éshté e lidhur ngushté me

shumé komponenté té arsimit, e gé njékohésisht kontribuon né realizimin e kétyre temave: ngrohja
globale, burime té pérhershme e té pashtershme, njohja e kulturave, zhvillimi i géndrueshém,
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bashkéjetesa pagésore, planifikimi i buxhetit, etj. Nxénési/ja duhet té zgjidhé situata dhe probleme,
duhet té pérdoré arsyetimin matematik dhe elemente té gjuhés matematikore, né ményré qé té qartésojé
dhe té shpjegojé céshtje t& ndryshme gé lidhen me realizimin e tyre. Pérmes situatave té paragitura né
temat ndérkurrikulare, nxénési/ja ka mundési té béjé lidhjet ndérmjet kompetencave matematikore me
detyrat e caktuara pér realizimin e kétyre temave.

Nxénési méson té realizojé disa etapa, kur zgjidh njé problem apo situaté dhe kjo aftési kontribuon né
ngritjen e tij personale. Nxénési/ja mund té pérdoré metodat statistikore si anketa, intervista pér té béré
analiza rreth mendimit té njerézve, mund té arsyetojé dhe argumentojé njé vendim té caktuar. Késhtu,
ai méson té marré pjesé né jetén shogérore né klasé dhe né shkollg, zhvillon njé géndrim té hapur ndaj
botés duke respektuar diversitetin.

Duke pérdorur té kuptuarit pér numrat, arsyetimin e raporteve, interpretimin e pérgindjeve, nxénési
mund té ushtrojé gjykimin e tij kreativ dhe kritik pér konsumimin dhe pérdorimin e mallrave té
konsumit. Njohurité statistikore dhe probabiliteti mund ta ndihmojné nxénésin/en té interpretojé té
dhéna pér promovimin e shéndetit t& miré, tradités e zakoneve té jetesés dhe pér té ushtruar gjykimin,
argumentimin pér vendimet e marra. Realizimi i temave ndérkurrikulare népérmijet I&ndés sé
matematikés éshté njé komponent i réndésishém i programit pér kontributin e matematikés né shogéri
dhe né jetén e pérditshme.

f. Udhézime pér vlerésim

Né pérputhje me parimet e gasjes sé té nxénit bazuar né kompetenca, vlerésimi konsiderohet si element
i mésimdhénies, i cili pérgendrohet né nivelin e arritjes sé kompetencave. Vlerésimi i pérmbajtjes lidhet
me zotérimin e njohurive dhe demonstrimin e aftésive matematikore népérmjet treguesve té besueshém
pér progresin e nxénésve. Gjaté vlerésimit mésimdhénési/ja, duhet té keté parasysh rezultatet e té nxénit
pér tema mésimore té klasés, duke i pasur né fokus rezultatet e fushés pér shkallé. Vlerésimi i arritjes
sé nxénésve té klasés sé teté nga matematika realizohet népérmjet: evidencés sé vlerésimeve té
vazhdueshme, vézhgimit né klasé, detyrave kontrolluese (testeve tematike), detyrave té shtépisé,
vlerésimit pérmes testeve pérmbledhése periodike. Raportimi i té arriturave té nxénésve béhet pérmes
pérshkrimeve me komente konstruktive dhe me nota numerike (1-5).

Gjaté vlerésimit mésimdhénési/ja duhet té fokusohet dhe té mbéshtetet né njé sasi té dhénash si:
vlerésimi i pérgjigjeve me gojé, puna né grup, aktivitetit gjaté debateve né klasé, detyrat e shtépisé,
testet pér njé grup temash té caktuara, testet né pérfundim té njé periudhe té caktuar, etj.

g. Udhézime pér materiale dhe burime mésimore

Gjaté mésimit té matematikés mésimdhénési/ja jep informacione dhe performon shkathtési duke
pérdorur materiale didaktike dhe burime té nevojshme, ndérsa nxénési gjeneron informacione dhe
formon shprehi si dhe zhvillon shkathtési duke iu gasur t& mésuarit pérmes té pamurit, té dégjuarit,
prekjes, pérdorimit té teknologjisé dhe formave té tjera.
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Pér realizimin e kompetencave té nivelit t& dyté té arsimit t&é mesém té ulét pér klasén e teté,
mésimdhénési/ja siguron qasje pérmes pérdorimit té materialeve té pérshtatshme me moshén dhe
mundésiné e nivelit té t& mésuarit.

Mésimdhénési/ja, pérve¢ materialeve dhe mjeteve té nevojshme didaktike, burimeve té besueshme té
ndryshme nga interneti, krijon modele matematike, jep ndihma té veganta, pérshtat shembuj té llojeve
té ndryshme, krijon mjedis dhe klimé pér aktivitete alternative. Ai/Ajo, po ashtu ofron edhe mjete
teknike dhe teknologjike pér té zhvilluar aftésité e tij/saj né mésimin e matematikés. Mésimdhénési/ja,
u krijon mundési nxénésve té demonstrojné apo prezantojné detyra dhe projekte té ndryshme.






KAPITULLI I

Bashkésité numerike

1.1. Numrat natyroré

1.2. Bashkésia e numrave té ploté
1.3. Numrat racionalé

1.4. Numrat dhjetoré

1.5. Numrat realé







Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

1.1. Numrat natyroré.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon vetité e
numrave natyroré, té
ploté, racionalé
(bashkésive numerike N,
Z, Q) dhe i pérdoré ato né
zgjidhje té detyrave;

» Pérkufizon numrat realé,
bashkésiné e numrave
realé R) dhe i paraget né
boshti numerik;

» Kryen veprimet themelore
me numra realé.

Fjalét kyge:

Bashkésia, numrat natyroré,
mbledhorét.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Stuhi mendimesh
Né orén e paré mésimore, mésimdhénési/ja shfrytézon rastin gé té béjé njé

pérséritje né lidhje me bashkésité numerike gé jané punuar né klasén e tetg,
me theks té vecanté né leximin dhe shkrimin e numrave natyroré.

Veprimtari e drejtuar dhe Shqyrtim i pérbashkét
Né pjesén kryesore té orés vazhdohet me krahasimin e numrave natyroré.

Eshté e qgarté se né mesin e dy numrave mé i madh éshté ai gé ka numér mé
té madh shifrash. Nése numrat kané numér té barabarté té shifrave, krahasimi
béhet duke krahasuar shifrat né vend vlerat pérkatése. Fillohet nga shifra mé
e vjetér derisa té hasen shifra né vend vlera té njéjta, por me vleré té
ndryshme.

Mé pas. Nxénésit udhézohen qé té zgjidhin shembullin si né vazhdim:

Shembull 1. T’i renditim numrat nga mé vogli te mé i madhi:
1,353,432,816  1,359,712,148 358,643,208 1,353,678,945.

Krahasojmé shifrat né vend vlera té njéjta, duke filluar nga mé e vogla.

1,353,432,816
1,359,712,148

358.643.208
1,353,678,945

1,353,432,816
1,359,712,148
1.353,678.945

358,643,208

1,359,712,148
1,353,432,816
1.353,678.945

358,643,208

1,359,712,148
1,353,678,945
1,353,432,816

358,643,208

Nuk ka miliarda Numri| 3 =3 dhe 0> 3 Numri |§> 4.

mé 1 voggl &shta: mé 1 madh &shté: 1,353,678,945 > 1,353 432 816
358,643,208 1,359.712,148 Rirenditim
Rirenditim Rirenditim.

Renditja e numrave té dhéné nga mé i vogli te mé i madhi éshté:
358,643,208 1,353,432,816  1,353,678,945.  1,359,712,148.

Né vazhdim té orés, mésimdhénési/ja bén njé rikujtim nga klasat e kaluara
gé kané té béjné me ményrén se si shénohen bashkésité numerike, dhe né
pérgjithési veprimet me numra natyroré. Pra,

Nga mésimet né klasat mé té uléta na éshté e njohur se veprimet mbledhje
(+) dhe shumézim () jané gjithkund té pérkufizuara né N, d.m.th. pér ¢cdo
a,beN

a+beN dhe a-beN.
Né barazimin c=a-+b, numrat a dhe b i quajmé mbledhoré, kurse numrin
c=a+b e quajmé shumé t& numrave a dhe b. Né barazimin d=a-b,
numrat a dhe b i quajmé faktoré, kurse numrin s=a-b e quajmé prodhim.

Nga nxénésit kérkohet gé té mbajné né mend se:

Nése njé veprim éshté i pérkufizuar gjithkund (pa kushte) né njé bashkési
numerike, atéheré thuhet se ajo bashkési éshté e mbyllur né lidhje me até
veprim. Bashkésia N ésht& e mbyllur né lidhje me mbledhjen dhe
shumézimin.
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NEé lidhje me elementin zero, mésimdhénési/ja sqaron se:

Elementi zero ka vetiné a+0=0+a=a, pér ¢cdo numér natyror a. Numri O nuk i takon bashkésisé N.
Bashkésiné e numrave natyroré, bashké me numrin zero, e shénojmé me N,. Vlenedhe a-0=0-a=0, pér

¢do aeN,. Barazimiifundit a-0=0 ka kété kuptim:

a-0=0+0+---+0.
cruT Ty

a—here
Pér cdo a,b,ceN, vlejné kéto veti:
a+b=b+a vetia komutative (e ndérrimit t¢ mbledhoréve).
a+((b+c)=(@+b)+c vetia asociative (e shogérimit t¢ mbledhoréve).
a-b=b-a vetia komutative (e ndérrimit té faktoréve).
(a-b)-c=a-(b-c) vetia asociative (e shogérimit té faktoréve).
a-(b+c)=a-b+a-c vetia distributive (e shpérndarjes e shumézimit ndaj mbledhjes)

Né qofté se a éshté numér natyror, shénojmé: a+a=2a, a+a+a=3a, etj. dhe né pérgjithési
a+a+---+a=na.
gra+---+a

n—here
Numrin na e quajmé n—fish t& numrit a. Nése a=1, atéheré n=1+1+---0+1=n-1, ose n=n-1 pér ¢do
n—here
neN. Mu pér kété, numri 1 quhet njésh ose njési e shumézimit né bashkéiné N. Numri 1 éshté njésh edhe
pér bashkésité e tjera numerike qé do t’i mésojmé mé voné.

Zbatim i njohurive

Né pjesén e fundit té orés, varésisht prej kohés sé mbetur né dispozicion, mésimdhénési/ja mund té merr
ndonjé shembull i cili ndérlidhet me ciléndo prej vetive gé sgarohen né pjesén kryesore té orés!

Vlerésimi i nxénésve

Né pérfundim té orés, mésimdhénési/ja iu béné disa pyetje nxénésve né lidhje me temén. Vlerésimi né kété
oré mésimore mund té béhet né varési té pérgjigjeve té tyre.




Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

1.2. Bashkésia e numrave té
ploté.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon vetité e
numrave natyroré, té
ploté, racionalé
(bashkésive numerike N,
Z, Q) dhe i pérdoré ato né
zgjidhje té detyrave;

> Pérkufizon numrat realé,
bashkésiné e numrave
realé R) dhe i paraget né
boshti numerik;

» Kryen veprimet themelore
me numra realé.

Fjalét kyge:

Bashkésia, numrat e ploté
pozitivé, numrat e ploté
negativé, zgjidhja e
ekuacionit.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.
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Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Mésimdhénési/ja e bén njé rikujtim nga ora e kaluar me shembujt gé si
zgjidhje kané pasur numra nga bashkésia e numrave natyroré, por edhe atyre
gé nuk jané nga kjo bashkési. Gjithashtu, iu rikujton se bashkésiné e numrave
natyroré ku i shtohet edhe 0 e shénojmé me N, si dhe jo té gjitha detyrat

kané zgjidhje nga kjo bashkési.
Puné e drejtuar dhe Diskutim né grupe

NEé kété oré mésimore vazhdohet me bashkésiné e numrave té ploté, bashkési
kjo e punuar me shumé detyra edhe né vitin e kaluar shkollor. Megjithaté,
kétu na nevojitet té familjarizohemi me simbolika matematikore té ndryshme
gé i pérdorim né vazhdim. Prandaj, mésimdhénési/ja, fillimisht jep sqarimet
si vijon:

Numri b quhet numér i kundért i numrit natyror a nése a-+b=0.
Simbolikisht e shénojmé b=—a. Eshté e qarté se i kundérti i numrit natyror
nuk éshté numér natyror. Mbledhjen e numrit a me té kundértin e numrit b
e pérkufizojmé me a -+ (-b) dhe e quajmé zbritje t& numrit b nga numri a.
Rezultatin e quajmé ndryshim dhe simbolikisht e shénojmé c=a—h.

Té kujtojmé se:

Té& zbritet numri natyror b nga numri natyror a d.m.th. té gjendet numri
X itillé g¢ b+ x=a. Simbolikisht e shénojmé x=a—b.

Vérejmé se numri x éshté numér natyror vetém kur a>b. D.m.th. se
bashkésia N nuk éshté e mbyllur né lidhje me veprimin e zbritjes (zbritja
nuk mund té kryhet pa kusht né N).
Veprimi i zbritjes éshté veprim i kundért i mbledhjes pér faktin se zbritja
pérkufizohet si mbledhje e njé numri me té kundértin e njé numri tjetér.
Qé ndryshimi i dy numrave té kryhet pa kushte, ose gé barazimi i trajtés
a+x=b (a,beN) té keté zgjidhje né bashkésiné N, éshté e nevojshme gé
bashkésiné N ta “pasurojmé” ose ta plotésojmé me bashkésiné e té gjithé
numrave té kundért té numrave natyroré. Shénojmé me N~ bashkésiné e té
gjithé numrave té kundért té numrave natyroré,

N™ ={-1-2,-3,-- }.

Bashkésiné Z =NuU{0} U N~ e quajmé bashkési té numrave t& ploté dhe e
shénojmé. Pra,
Z=4{--,-3-2,-10123,--}.

Né vazhdim, numrat natyroré do t’i quajmé numra té ploté pozitivé, ndérsa
numrat e kundért t€ numrave natyroré€, do t’i quajmé numra té ploté negative.
Té gjitha vetité e bashkésisé N vlejné edhe né bashkésiné Z, pra,
respektohet i ashtuquajturi ligji i permanencés. Po ashtu éshté e qgarté se
NcZ.

Né vazhdim té orés. Mésimdhénési/ja paraget né tabelé boshtin numerik me
té dhénat si mé poshté, e pastaj nxité diskutim me nxénésit né lidhje me té:
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Bashkésiné e numrave té ploté mund ta paragesin né boshtin numerik, si né figurén mé poshté:
Zero nuk &shté as

Numrat e ploté negative nozitiv as nesativ. Numrat e ploté pozitivé
jané mé té vegjél se 0. . jané mé t& medhenj se 0.
| | | | | | | L | | |
| | 1 1 | 1 | T 1 1 T
-5 -4 -3 2 -1 0 1 2 3 4 >

Lexo: 2 negativ Lexo: 2 pozitiv
Shkrua): -2 te lundertit Shkruaj: +2 ose 2

Nga figura vérejmeé se:
o Numri 0 éshté vendosur né pozicionin gé ndan numrat pozitivé ng numrat negativeé.

e Cilido numér i ploté éshté simetrik (i baraslarguar) me numrin e tij té kundért né lidhje me numrin
0.

e Numrat e ploté, duke lévizur né té djathté t& numrit O rriten, kurse duke lévizur né té€ majté té numrit
0, zvogélohen.
Shenja e prodhimit t& dy numrave té ploté a dhe b, pércaktohet késhtu:
e a-b=0, atéheré dhe vetém atéheré kur a=0 ose b=0.
e a-b>0, atéheré dhe vetém atéheré kur a dhe b kané shenja té njéjta.
e a-b<0, atéheré dhe vetém atéheré kur a dhe b kané shenja té kundérta.

Zbatim i njohurive
Né pjesén e reflektimit, nga nxénésit kérkohet gé té provojné shembullin si né vijim:

Shembull 1. Té njehsohen:
a. —15+27-3-11+2;
b. (-5) +(+4) + (-4) + (+4) + (-8);
c. (9)—(-12)+ (+8) - (-8) + (-12);
d. (21 +(-11) —(+6) — (-8) —(-4).
Zgjidhjet e tyre duken késhtu:

a -15+27-3-11+2=(27+2)—(15+3+11) =29-29=0. b. -9,

c. ((9)-(-12) +(+8) —(-8)+(-12) =-9+12+8+8-12= (12+8+8)—-(9+12)=7
d. -26.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té& nxénésve gjaté dy fazave té
fundit té orés.

Detyra pér puné té pavarur

1. Té vértetohet saktésia e barazimeve:
a. —[-(3)]=-3; b. - (x-y)=y-X; ¢ (x+Yy)—-(x—-y)=2y.
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2. Ténjehsohet vlerae A e cila éshté pérkufizuar me formulén: A=a—b—c, nése jané dhéné vlerat
pér a,b,c.

a. a=3,b=-3 c=-5; b. a=3,b=-3, c¢c=5.

3. Njehsoni vierén e X né qofté se X éshté dhéné me formulén X =a-b-c pér:
1) a=-3, b=2 c=5; 2)a=3 b=2 ¢c=-5.

4. Duke shfrytézuar barazimet e njohura: x+0=x dhe Xx+(-=x)=0 dhe ligjet gé vlejné né
bashkésiné e numrave té ploté, té vértetohen pohimet e méposhtme.
a. (a+b)*>=a’+2ab+b?; b. (a—b)* =a® —2ab+b?;
c. (a+h)®*=a’+3a’%h+3ab’ +b*;  d. (a-b)’=a’-3a’h+3ab’-b’.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

1.3. Numrat racionalé.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon vetité e
numrave natyroré, té
ploté, racionalé
(bashkésive numerike N,
Z, Q) dhe i pérdoré ato né
zgjidhje té detyrave;

» Pérkufizon numrat realé,
bashkésiné e numrave
realé R) dhe i paraget né
boshti numerik;

» Kryen veprimet themelore
me numra realé.

Fjalét kyge:

Bashkésia, numrat e ploté
pozitivé, numrat e ploté
negativé, zgjidhja e
ekuacionit.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.

>>>  Numrat, funksioni dhe algjebra

Plani i realizimit t&é mésimit
Kontroll njohurish
Né fazén e paré té orés, mésimdhénési/ja mund té shfrytézon rastin pér té
béré njé pérséritje nga ora e kaluar, por po ashtu edhe té pyes nxénésit né
lidhje me zgjidhjet e detyrave pér puné té pavarur gé kané marré nga ajo oré
mésimore.

Mésimdhénia e ndérsjellé

Né fazén kryesore té orés, mésimdhénési/ja organizon mésimin me pyetje-
pérgjigje me nxénésit duke diskutuar lidhur me numrat racionalé.

Fillimisht, rikujton se:
T& kujtojmé:
Herés i numrit a dhe numrit b, shénohet a:b, quhet numrin x, itillé

gé a=Db-x. Simbolikisht e shénojmé x=a:bh. Veprimin e gjetjes sé
herésit té dy numrave e quajmé pjesétim.

Késhtu:
6:3=2, sepse 3-2=6.
-15:5=-3, sepse 5-(-3)=-15.
0:3=0, sepse 3-0=0.

Pastaj, jep sgarimet e nevojshme pér zeron né pjesétim. Duke u nisur nga
pérkufizimi i pjesétimit, analizohen dy raste té vecanta té pjesétimit té
numrave.

o Nése pjesétojmé njé numér jo zero, p.sh. numrin 7 me numrin O, sipas
pérkufizimit duhet té gjejmé numrin x qgé plotéson barazimin
7=0-X. Nga barazimi i fundit rrjedh se 7=0, gé nuk éshté e
mundur. Kétu, mund té pret pérgjigje shtesé nga nxénésit!

e Nése duam té pjesétojmé numrin 0 me numrin 0, sipas pérkufizimit
duhet t& gjejmé numrin x gé plotéson barazimin 0=0-x. Zgjidhje
e barazimit té fundit éshté cilido numér. Kjo d.m.th. se herési 0:0
nuk éshté njé numér i caktuar.

Késhtu, mbajmé mend:

Pjesétimi me 0 i njé numri jozero nuk &shté i mundur.

Pjesétimi me O i numrit 0 éshté i pacaktuar.

Né vazhdim, té shohim se edhe kur herési i dy numrave té ploté ekziston dhe
éshté i caktuar, ai mund té mos jeté numér i ploté. Pér shembull, herési 8:3
nuk éshté numér i ploté.

Zgjidhja e ekuacionit —7x=13éshté x=13:(-7). Por, 13:(-7)¢Z, sepse
13 dhe —7 jané té thjeshté.

Pra, né pérgjithési ekuacioni ax =b(a = 0) nuk ka zgjidhje né bashkésiné Z.
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Pas marrjes sé kétyre shembujve, nxénésve u tregohet se:

Bashkésiné e té gjithé t¢ numrave té formés P (peZ,qeN), e quajmé bashkési t¢ numrave racionalé,
q

dhe e shénojmé me Q.

Tash zgjidhja e ekuacionit ax=b(a #0) éshté x= b Q.

a
Megenése ¢cdo numér aeZ, shkruhet si thyesé me emérues 1, a:% pérfundojmé se bashkésia Z éshté
nénbashkési e bashkésisé Q. Pra, NcZc Q.

Bashkésia e numrave racionalé Q éshté e mbyllur lidhur me veprimin e mbledhjes, zbritjes, shumézimit dhe
pjesétimit. Né kété rast, nga nxénésit kérkohet qé té kycen né bashkébisedim sa i pérket bashkésisé sé mbyllur
lidhur me njé veprim!.

NEé kété rast, mésimdhénési/ja mund té kérkon nga nxénésit qé té japin ndonjé shembull gé tregon se bashkeésia
Q éshté e mbyllur lidhur me ndonjérin prej veprimeve: mbledhje, zbritje, shumézim apo pjesétim. Atéheré,
kjo pjesé mund té shérben edhe si pjesé e vlerésimit né kuadér té késaj ore mésimore!

Vézhgo — Analizo

Né pjesén e fundit té orés, mésimdhénési/ka kérkon nga nxénésit gé té shikojné né librin bazé, dhe té japin
komentet e veta né lidhje me vetité themelore té veprimeve me thyesa:

% :g <> ad=bc (b=0,d=0) barazimi i thyesave.
k
% = % (b=0, k=0) zgjérimi i thyesés.
ka -2 (b=0, k=0) thjeshtimi i thyesés.
kb « b
a b a+b : . o
4 + 4 = 4 (d #0) mbledhja e thyesave me emérues té njgjté.
a,c. ad + be (b0, d=0) mbledhja e thyesave me emérues té ndryshém.
b d bd
ac_ & (b=0, d=0) shumézimi i thyesave.
b d bd
n .%: % (b=0) shumézimi i thyesés me numér té ploté.
%:g: % (b,c,d =0) pjesétimi i thyesave.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi i njohurive té nxénésve mund té realizohet né ciléndo fazé té orés.
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Detyra pér puné té pavarur

1. Zgjidhjet e cilit nga ekuacionet e méposhtme béjné pjesé né bashkésiné e numrave racionalé.

a. 8:16=x; b. 16:8=x; c. 9x =18;

d. 12x =48:36;e. %—x=0; f. 7x=84:2.

2. Njehsoni vlerén numerike té shprehjes:

A=6x>—5x* +4x* —3x* +2x—1  pér a. x=%, b. x=—%.

3. Pér cilat vlera té ndryshores x nuk éshté thyesé shprehja:
x* +1 5 X+2
a .

" x+3" TX(x+1) CxP-47

Vérejtje: Nése mésimdhénési/ja nuk arrin gé né njé oré mésimore té pérfshiné téré materialin
e vendosur né kété model mésimi, atéheré, e ndané né dy oré mésimore. Né orén e
dyté mésimore mund té fillohet me vetité themelore té veprimeve me thyesa, si dhe
zgjidhjen (shgyrtimin) e detyrave pér puné té pavarur, té dhéna né kété model.




Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

1.4, Numrat dhjetoré.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon vetité e
numrave natyroré, té
ploté, racionalé
(bashkésive numerike N,
Z, Q) dhe i pérdoré ato né
zgjidhje té detyrave;

» Pérkufizon numrat realé,
bashkésiné e numrave
realé R) dhe i paraget né
boshti numerik;

» Kryen veprimet themelore
me numra realé.

Fjalét kyge:

Numrat dhjetoré,
rrumbullakimi i numrave,
boshti numerik.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)
Né pjesén e paré té orés, mésimdhénési/ja pyet dhe nxité njé diskutim me
nxénésit lidhur me numrat dhjetoré gé jané mésuar né vitin e kaluar shkollor.
Pyet se cfaré forme kané, né sa pjesé mund té ndahen, si quhet pika gé e
ndané pjesén e ploté dhe pjesén jo té ploté, etj.

Pér mé tepér, né kété fazé té orés, mésimdhénési/ja vizaton né tabelé skemén:

5 njéshe

3 t& dhjetat
7 t& qindtat
6 t& mijtat

5 njéshe

3 éshj;éi. ose 3-0.1=0.3.
10

Shkruajmé 5.376.
Lexojmé: Pesé dhe traqind
e gjashté t& mijtat.

7 éshtéi. ose 7-0.01=0.07.
100

6 . ose 6-0.001=0.006.
1000

6 éshté

dhe jep sgarimet e nevojshme me shembullin si mé sipér!
Té nxénit né bashképunim

Né vazhdim té pjesés kryesore té orés, mésimdhénési/ja fillon me paragitjen
e numrave dhjetoré né boshtin numerik, duke theksuar se:

Numrat dhjetoré mund té paragiten né boshtin numerik. Ashtu si te numrat e
ploté, njé shifér dhjetore éshté e vendosur né té djathté té njé decimaleje
(shifre dhjetore) mé té vogél (mund té€ merr shembullin si né librin bazé!):

| | | | |

1 T T T T

Njgshet 2 3 4 s 6 T 8 s 10
lw..z T
v 0.26 T ,
0 —
1 Il Litiiiiiiil 1 1 Il Il Il 1 1
) | R | | | |
Té dhjetat 00 01 02%03_04 05 06 07 08 09 10
" 0325

I I ]
. I I 1
T& gind&tat 020 021 022 023 024

& T

025« 0.26

Il | | | Il Il | | | Il Il

T f f f T T f f f T T

PRI =] —_ o en o i o = ) o =]
T& mujétat al wy s in Y wy 7 ] I %l ]
] ] ] o 5] 5] 5] o 5] ] 3]

(=] (=] (=} (=] (=] (=] (=] (=] < (=} <

Kéto paragitje sé bashku me diskutimet gé mund té realizohen nga nxénésit
té ndaré né grupe, mund té merr njé pjesé té miré té orés, megjithaté, éshté
me réndési gé nxénésit té kené té garté se si béhet edhe krahasimi né mes té
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kétyre shifrave.

Mé tutje, rrumbullakimi i numrave dhjetoré éshté gjithashtu veprim shumé i réndésishém, dhe né fillim,
mésimdhénési/ja kérkon nga nxénésit té rikujtojné njohurité rreth rrumbullakimit té numrave té ploté! Pastaj,
jep sgarimet si né vijim:

Pér té rrumbullakuar njé numér né njé shifér té caktuar, shikojmé shifrén pasardhése. Né rastin toné shifra
né té cilén kérkohet té rrumbullakohen numrat e dhéné éshté shifra e té& mijtave, kurse shifra
pasardhése éshté shifra e té dhjetmijétave:

3 <0 5: Rrumbullakim me mungesg. 6 > 5: Rrumbullakimi me shtesé.

0.2583 _ 0.2586
Nése shifra pasardhése &shté 0,1.2, ] Nése shifra pasardhése éshté 5.6,
v 3 ose 4, ajo béhet zero dhe numri ¥ 7.8 ose 9. ajo higet dhe shifra e
0.258 i mbetur paraqet rrumbullakimin e 0.259 fundit e mbetur rritet pér 1

kérkuar.

Tani, nga nxénésit (t€ ndaré€ n€ grupe) kérkohet qé t& zgjidhet shembulli n€ vijim, e pastaj zgjidhjet e tyre t’i
prezantojné grupeve tjera:

Shembull 1. Rrumbullakojmé né té gindtén mé té afért kéta numra:
34.567 ~ 3.884126 ~ 213.58754 ~
Zgjidhjet e tyre duken késhtu: 34.57 3.88 213.59
Puné e pavarur
Né pjesén e fundit té orés, varésisht prej kohés sé mbetur né dispozicion, mésimdhénési/ja jep shembuijt vetjak
me numra dhjetoré ku kérkon nga nxénésit gé té paragesin népérmjet boshtit numerik, por edhe shembuj tjeré

ku kérkohet rrumbullakimi i tyre né té mijtén e tyre mé té afért.

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né té gjitha fazat e orés mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.



Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

1.4. Numrat dhjetoré
(vazhdim — pjesa e parg).

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon vetité e
numrave natyroré, té
ploté, racionalé
(bashkésive numerike N,
Z, Q) dhe i pérdoré ato né
zgjidhje té detyrave;

> Pérkufizon numrat realé,
bashkésiné e numrave
realé R) dhe i paraget né
boshti numerik;

» Kryen veprimet themelore
me numra realé.

Fjalét kyge:

Numrat dhjetoré, shumézimi
dhe pjesétimi me fugi té
numrit.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né fazén e evokimit mund té béhet njé pérséritje e njohurive té fituara nga
ora e kaluar mésimore.

Puné e drejtuar dhe Shqyrtim i pérbashkét

Né pjesén e realizimit té orés vazhdohet me sqarimet tjera té nevojshme pér
numrat dhjetoré, si¢ éshté shumézimi dhe pjesétimi me fuqi té numrit 10.

Pér kété arsye, mésimdhénési/ja jep kéto sqarime:

Kur njé numér dhjetor shumézohet ose pjesétohet me fuqgi té numrit
10, ndryshon vend vlera e ¢do shifre. Shumézimi léviz pikén dhjetore
djathtas, kurse pjesétimi léviz pikén dhjetore majtas, ndérsa né
ndérkohé e vizaton né tabelé skemén:

|dhjetéshet H njéshet ‘ |té dhjetat Hte gindtat ‘

:10

Shembull 1. Njehsoni dhe plotésoni:

3.72:100= 0.0349-10000 =

Shembujt né vazhdim jané té shprehur né formé tekstuale, dhe
mésimdhénési/ja sé bashku me nxénésit i shqyrtojné me kujdes té gjitha
zgjidhjet pérkatése:

Shembull 2. Erindi pa né internet largesén ndérmjet dy qyteteve. Ai u tha
shokéve se kjo largesé éshté 252.46km, mirépo ai béri njé gabim, duke u
ndérruar vendet dy shifrave. Si rrjedhojé largesa gé u tha shokéve ishte
3.96km mé e shkurté se largesa e sakté. Sa éshté largesa reale ndérmjet
dy qyteteve?

Mungesa prej 3.96km éshté mé shumé se 1km dhe mé pak se 10km (Pse?),
atéheré gabimi éshté béré te shifra e njésheve. Po té ndryshojmé vendin e
shifrés 2 me shifrén 4 dhe ta [Emé shifrén 6 né vendin gé éshté, gabimi do té
mbaronte me 0 (sepse 254.26km—252.46km=1.80km).Mbetet gé té

ndryshojmé vendet e shifrés 2 me shifrén 6. Prandaj, largesa reale 256.42km.

Shembull 3. Njé punétor mati trashésiné e katér fletave metalike dhe
shénoi:  2.05mm 2.033mm 2.04mm  2.303mm.

o Nése ai vendos njérén mbi tjetrén 100 fleté metalike me trashésiné
mé té vogél, sa e larté do té béhet stiva? (stiva éshté njé grumbull
gjésendesh té vendosura mbi njéra- tjetrén).

e Nése ai ka gabuar né matje pér 0.001mm, brenda ciléve kufij do
té jeté stiva?



28 | Librii mésuesit — Matematika9 >>>  Numrat, funksioni dhe algjebra

Vlerat e fituara gjaté matjeve i renditim nga mé e vogla te mé e madhja. Marrim:
2.033mm 2.050mm 2.303mm 2.04mm.
Tash, stiva éshté e larté 100 - 2.033mm = 203.3mm.

Nése gabimi i béré gjaté matjeve éshté 0.001mm, atéheré nga:
2.033mm — 0.001mm = 2.032mm 100 - 2.032mm = 203.2mm
2.033mm + 0.001mm = 2.034mm 100- 2.034mm = 203.4mm.
rrjedh se lartésia e stivés éshté ndérmjet 203.2mm dhe 203.4mm.

Shembull 4. Né njé garé kércimi sé gjati u regjistruan rezultatet e méposhtme:
Miri: 5.89m Besi: 5.98m Guri: 6.12m  Edi 6.03m  Erindi: 5.09m  Olsi: 5.8m.

Tregojmé se:
e ndryshimi ndérmjet vendit té paré dhe vendit té fundit &shté mé i madh se dhjetéfishi i ndryshimit
ndérmjet vendit té paré dhe té dyté.
e nése rezultatet e arritura i rrumbullakojmé né shifrén pas pikés dhjetore, atéheré do té kishim dy
rezultate té njéjta.

Rezultatet i renditim né njé varg zbrités:
6.12m 6.03m 5.98m 5.89m 58m 5.09m.

Ndryshimi ndérmjet vendit té paré dhe té fundit éshté 6.12m —5.09m=1.03m, ndryshimi ndérmjet vendit t&
paré dhe té dyté éshté 6.12m—6.03m=0.09m si dhe 10-0.09m=0.9m< <1.03m. Prej nga vértetohet se
ndryshimi ndérmjet vendit té paré dhe vendit té fundit éshté mé i madh se dhjetéfishi i ndryshimit ndérmjet
ndérmjet vendit té paré dhe té dyté.

Nése rezultatet i rrumbullakojmé, marrim:
6.Im 60m 6.0m 59m 58m 5.1m.

Varésisht prej kohés sé mbetur né dispozicion, mésimdhénési/ja mund té vendos gé té punon né kété oré edhe
njésiné: Fugia me eksponent numér natyroré, ose mund té shtyjé pér orén e ardhshme mésimore!

Fugia me eksponent numér natyror. Le té jeté a njé numér. Prodhimin e n— faktoréve té barabarté me
numrin a e shénojmé me a" dhe e quajmé fugiae n— té e numrit a.

a-a-a-....a=a"
-
n—heré
Me marréveshje a' = a.
n treguesi i fuqisé
fuaia a baza e fuqisé

Cdo fugi mund té shkruhet né formén e zgjeruar (zbérthyer) dhe né formén standarde. Pér té ilustruar kété,
do té pérdorim shembullin e méposhtém:

forma e zgjeruar 4.4.4=4°=64 forma standarde

forma eksponenciale

Gjithashtu, kétu pérmenden edhe vetité pérkatése:
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(a-b)"=a"-b" fugizimi i prodhimit.
a"-a"=a"" prodhimi i fugive.
@)"=a"" fugizimi i fugise.
a”_an,m N
= pjesétimi i fugive.
a
n n

a a

—| == fugia e herésit.

b b

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né té gjitha fazat e orés mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.



30

(vazhdim — pjesa e dyté).
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

1.4. Numrat dhjetoré

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon vetité e
numrave natyroré, té
ploté, racionalé
(bashkésive numerike N,
Z, Q) dhe i pérdoré ato né
zgjidhje té detyrave;

> Pérkufizon numrat realé,
bashkésiné e numrave
realé R) dhe i paraget né
boshti numerik;

» Kryen veprimet themelore
me numra realé.

Fjalét kyge:

Numrat dhjetorg, thyesa,
rrénja katrore.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.

Plani i realizimit t&é mésimit
Rikujtim njohurish
Né fazén e paré té orés mund té béhet njé pérséritje e njohurive té fituara nga

dy orét e kaluara, e po ashtu mund té jepet ndonjé sgarime shtesé nése
mésimdhénési/ja e sheh té nevojshme.

Veprimtari e drejtuar dhe Puné né grupe

Né pjesén e fundit té orés sé kaluar jané treguar edhe vetité gé ndérlidhen me
fuqité e numrave gé kané eksponenté numra natyroré, prandaj, tani nxénésit
udhézohen qé té diskutojné né grupe rreth zgjidhjeve té shembujve si né
vazhdim:

Shembull 1. Prodhimet né shprehjet e méposhtme i shénoni si prodhime
té faktoréve:
xy?. (x=y)* (™).
Shkruajmé:
Xy =x-X-X-y-y.
(x=y)* = (x= y)(x=y)(x~).
(M) = (MYITY)TXY).

Shembull 2. Kryejmé veprimet e nevojshme né shprehjet gé vijojné:
2x3y*)3. (BxH)2x3 + (2x%)* x.
Kemi:
(2X3y4)3 — 23(X3)3(y4)3 =8Xg y12l
(3x%)Ax® + (2x3)? x =32 (x*)2x® + 2% (x*) x = 9x*x® + 4x°x
=9x" +4x" =13x".

Né vazhdim té orés, mésimdhénési/ja jep sqarimet e nevojshme lidhur me
rrénjén katrore, duke marr si shembull qé té gjendet /a, d.m.th. té gjendet
numri pozitiv x i tillé gé x*=a.

Késhtu:
J64 =8 sepse 8>=64.

J49=7,  sepse 7%=49.
Jo=0, sepse 0% =0.
16 4 (4)2 16
= =2, sepse |—|==—.
5 5 5 25
J4.41=21, sepse 212 =4.41.
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Shembull 3. Njehsoni vlerén e shprehjes f% ++/81.

36 6 6 6+63 69 _6
— +8l=||=| +9==-+9= =—=9-.
\ 29 V81 \/(7) 7 7 7 7

NE pjesén e mbetur té orés, mésimdhénési/ja duhet té sigurohet gé nxénésit do ta kuptojné dhe do té diné té
zbatojné njohurité lidhur me paraqitjen e thyesave si numra dhjetoré dhe anasjelltas. Késhtu, ilustrohet me
disa shembuj:

12320_5:()_5020,50():... 1=O.33333-~-

2 10 3

1.5 s 4 _ 0.44444...

4100 9
_3__75_ 4 S _1.66666---
4~ 100 3

Shtrohet pyetja: A éshté e mundur e anasjella dhe nése po si béhet paragitja?
Né rastin e numrave dhjetoré té fundmé, pérgjigjja éshté pozitive dhe realizohet lehté. Késhtu:

0.37=3—7. 3.23:3ﬁ. —0.127:—12—7.
100 100 1000

NEé rastin e numrave dhjetoré té€ pafundmé periodiké, shndérrimi i tyre né thyesa béhet si né shembujt e
méposhtém:

Shembull 4. Shkruani si thyesé numrin 0.6363:-- ?

Vérejmé se numri dhjetor 0.6363---éshté numér i pastér periodik me periodé (63). Shénojmé me
x=0.6363:--

Barazimin e fundit e shumézojmé ané pér ané me 100 (sepse pjesa periodike éshté dyshifrore). Kemi:
100x = 63.6363- - -
100x =63+ 0.6363- -
100x =63+ X
63 7
S99 11
Pra 0.6363--:1.
11

Shembull 5. Shkruani si thyesé numrin 0.31515--- ?

Vérejmé se numri dhjetor 0.31515.-- éshté periodik me periodé (15) dhe para periodé 3.

Shénojmé x=0.31515---. Duke shumézuar kété barazim ané pér ané me 10 (sepse pjesa jo periodike éshté
njéshifrore pas pikés dhjetore), pérkatésisht me 1000 (sepse pjesa periodike mbaron me shifrén e treté pas
pjesés dhjetore) marrim barazimet:
10x=3.1515---
1000x = 315.1515.- - -

Duke zbritur ané pér ané barazimet e mésipérme marrim:
990x =315-3
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315-3
990
312 52

7990 105

Numrat dhjetoré té pafundmé te té cilét shifrat pas pikés dhjetore nuk pérsériten né ményré periodike, nuk
mund té kthehen né numra racionalé.

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né dy fazat e fundit té orés mund té shérbejné pér vlerésim né kuadér té késaj ore
mésimore.

Detyra pér puné té pavarur

1. Té shkruhen né trajté thyese numrat:

a. 0,56; b. 34; c. —345; d. —2,081.
2. Njehsoni:
1 3. 3 3 2 1 1)1 1|1 1(1 1
a ———; b.2l --2 ; C. —+—<=+=|=+=|=+=
2 5 7 2 3 2 212 2|2 2\2 2
3. Njehsoni:
(73-2,9)-05

a. (234-138)-1,25; b. (2,4-39-852):04; c

2,2



Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

1.5. Numrat realé.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon vetité e
numrave natyroré, té
ploté, racionalé
(bashkésive numerike N,
Z, Q) dhe i pérdoré ato né
zgjidhje té detyrave;

» Pérkufizon numrat realé,
bashkésiné e numrave
realé R) dhe i paraget né
boshti numerik;

» Kryen veprimet themelore
me numra realé.

Fjalét kyge:

Numrat realé, numrat
irracionalé, pérafrimet
dhjetore.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Marrédhénie pyetje-pérgjigje

Né fazén e paré té orés, mésimdhénési inicion disa pyetje-pérgjigje me
nxénésit lidhur me njohurité e fituara deri mé tani pér bashkésité numerike.
Kjo mund té shérbej edhe si pjesé e vlerésimit né kuadér té késaj ore
mésimore.

Veprimtari e drejtuar

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me dhénien e shpjegimeve té reja, duke
filluar me numrat irracionalé, pér té dalé pastaj deri te numrat realé. Pra,

Numrat té cilét nuk mund té shkruhen saktésisht si njé thyesg, numér
dhjetor i fundmé apo numér dhjetor i pafundmé periodik quhen numra
irracionalé.

Mandej, tregohet historia e matematikanit grek Hipasos:

Matematikani grek Hipasos, njé nxénés né shkollén e matematikanéve té
Pitagorés. shekuj para erés sé re, pati treguar se nuk ekziston numri racional,
i cili shpreh gjatésiné e diagonales sé katrorit me gjatési té brinjés 1. Duke
zbatuar Teoremén e Pitagorés, ai kishte vérejtur se gjatésia e diagonales sé

katrorit me gjatési té brinjés 1, éshté J2. Ai gjithashtu kishte konstatuar se
nuk ekziston njé thyesé me ané té cilit mund té paragitet numri J2.
Numrin 2 Pitagora e kishte quajtur ”njé numeér i rrezikshém?”.

Numrat gé nuk mund té shkruhen si thyesa ishin zbuluar né kohén e Pitagorés
dhe gé atéheré, quheshin numra irracional. Mendohet se ata i ka zbuluar
Hipasosi, njé nxéné né shkollén e matematikanéve té Pitagorés. Legjenda

thoté se zbulimi i Hipasosit se V2 nuk mund té shkruhet si thyesé, ishte njé
kércénim i madh pér té gjithé punén e Pitagorés. Pér kété arsye, Pitagora
urdhéroi gé Hipasosi té€ mbytej.

Pra, \/E éshté numér irracional. \/5 =1.4142135623730950488... Késhtu:
e Numrat \/5\/5\/5 etj jané numra irracional.

o Numri 7 =3.1415926535... éshté numér irracional.
Disa numra irracionalé mund té paragiten mé thjeshté népérmjet faktoréve té

tyre:
J20 =145 =/4.5=2.f5.
V12 +48 =43 + 163 =24/3 + 443 =64/3.

Shembujt si mé sipér jané shumé té réndésishém pér t’i kuptuar, prandaj
mésimdhénési/ja duhet té sigurohet se té gjithé nxénésit i kané té garta
veprimet e tilla.

Pérafrimet dhjetore jané té dobishme né praktiké, por rezultati i marré né
trajtén irracionale éshté i sakté. Késhtu, nése duhet t& ndértojmeé njé katror gé

ka syprinén 5cm?, e marrim gjatésing e brinjés a=2.24m e jo /5m.
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Racionalizimi i eméruesit. Nése né njé shprehje kemi njé numér irracional né emérues, duhet ta eliminojmé
rrénjén nga eméruesi.

5_5 V2 _5V2

V2 V2 N2 2
LA S S A NN

8 a2 22 2 4 4

Veérejmé se bashkésia e numrave irracionalé ka shumé elemente (ka pakufi shumé elemente), d.m.th. éshté e
pafundme. Kété bashkési simbolikisht e shénojmé me I,. Bashkésiné R=QuUI, e quajmé bashkeési t&
numrave realé, Eshté e qarté se procesi i zgjerimit t& njé bashkésie numerike né tjetrén, nga bashkésia e
numrave natyroré deri tek ajo e numrave realé, ruan té ashtuquajturin ligj t&¢ permanencés dhe vlen
NcZcQcR, I, <R dhe né bazé té pérkufizimit té bashkésisé I, éshté e qarté se Q NI, =¢. Bazuar
né gjithé até qé u tha mé lart, relacionin e pérfshirjes sé bashkésive numerike mund ta paragesim me kété
diagram:

R=QuI,

Paragitja e numrave realé né boshtin numerik. Q& té paragesim né ményré vizuale bashkésiné e numrave
realé, ngjashém sikur te bashkésia e numrave té ploté, ne shfrytézojmé boshtin numerik. Secilés piké M nga
boshti numerik i shogérojmé njé numér real x, té cilin e quajmé koordinaté té pikés. Shénojmé M(x).

1
M(x) -, N 5.

Né figuré, jané paraqitur disa numra realé né boshtin numerik. Pér numrat racionalé paraqgitja béhet e sakté
dhe nuk paragitet problemi i gjetjes sé pikés né bosht. Njé pytje gé shtrohet tash éshté se si t& béjmé

pércaktimin e sakté té pikave né bosht pér numrat irracionalé v2, +/3, /5, J/7 etj. Gjetja e pikave
pérkatése né boshtin numerik, pér numrat e dhéné irracionalé béhet si né figurén vijuese.

1

S —
‘;’////
Zdl

L
0 123 256
Vlera absolute e numrit real. Le té jeté x numér real. Vlera absolute e numrit x shénohet me | x| dhe
pérkufizohet me barazimin

Ix|= X pér x>0
| —x pér x<0
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Duke pasur parasysh paragitjen e numrave realé né boshtin numerik dhe faktin se distanca ndérmjet dy pikave
¢doheré éshté numér pozitiv, vlera absolute e numrit x paraget distancén e tij nga origjina O.
Sipas pérkufizimit:

|2]=2.

| -13|=—(-13) =13.

—|-11}=-(-(-11)) =-11.

Detyra pér puné té pavarur

1. Cilés bashkési numerike i takon numri:

a. 5. b.o; c.—2: d.%; e. V3.
2. Shénojmé me (F) bashkésiné e formulave:
F:a+b=b+a; F,:a+(+c)=(a+b)+c;
F,: a+0=0+a; F,:a+(-a)=(-a)+a=0;
F.:a-b=b-a; Fo:a-(b-c)=(a-b)-c;
F,:al=1l-a=a; Fg:a%:éa:l,péra:to;
F,:a-(b+c)=a-b+a-c.
Cilat nga formulat vlejné né bashkésiné e numrave:
1) Natyroré; 2) Té ploté; 3) Racionalég; 4) Realé ?

3. Cilét nga numrat e dhéné jané irracionalé:

a v2+1; b 3V2-2; c. V2(V2-+8); d. (V3-1)V3+1).
4. Cili numér éshté mé i madh:

a. \/3 apo 15; b. 2 apog; c. 7 apo %






KAPITULLI IT

Ekuacione dhe inekuacione me vieré absolute

2.1. Ekuacione me vleré absolute

2.2. Inekuacione me vleré absolute
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

2.1. Ekuacione me vleré
absolute.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

> Diskuton zgjidhjen e
ekuacioneve dhe té
inekuacioneve lineare me
njé té panjohur;

» Paraget zgjidhjet e
inekuacioneve né boshtin
numerik;

> Pérdor ekuacionet né
fiziké, kimi dhe Iémen;j t&
tjeré.

Fjalét kyce:

Ekuacioni, barazimi, vlera
absolute.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)

Né pjesén e evokimit, mésimdhénési/ja bén njé pérséritje me njohurité nga
klasat e kaluara né lidhje me ekuacionet me njé té& panjohur. Gjithashtu,
kérkon nga nxénésit gé t& japin komentet e tyre né lidhje me vlerén absolute,
e pastaj edhe tregon se duke pasur parasysh paragitjen e numrave realé né
boshtin numerik dhe faktin se distanca ndérmjet dy pikave ¢doheré éshté
numeér pozitiv, vlera absolute e numrit x paraget distancén e tij nga origjina
0. Késhtu:
2=2.

[-13=—(-13)=13.  —|-11|=—(—(-11)) =-11.

Té nxénit né bashképunim

Né fillim t& pjesés kryesore té orés, mésimdhénési/ja jep sgarimet e
nevojshme né lidhje me ekuacionet e formés | x| =a, duke marré si shembull
ekuacionin | x| =2.

Ana e djathté e ekuacionit éshté 2 dhe tregon se numri real i kérkuar
x éshté né distancé 2 njési nga origjina 0. Pra, zgjidhjet e ekuacionit
té dhéné jané ata numra distanca e té ciléve nga origjina éshté 2. Té
tillé jané numrat 2 dhe -2, d.m.th. numrat 2 dhe -2 jané zgjidhje té
ekuacionit | x|=2. Bashkésia e zgjidhjeve té ekuacionit |x| =2 éshté
22 Origjina
2 njési nga
origf’ina

2 njési nga
ori%jina

Prandaj, pér ekuacionin e lartcekur, jepet pérkufizimi si vijon:

[ Ekuacioni |x|=a ]

Pér ndonjé numér real x dhe >0, |x|=a &shté ekuivalent me
X=a 0Se x=—a.

Me fjalé: Ekuacion i formés |x|=a quhet ekuacion me vleré
absolute dhe éshté ekuivalent me ekuacionet x=a o0se x=—a.

si dhe rastet e mundshme:

Rastet e mundshme t¢ eknacionit |x|=a

Nése a <0, ekuacioni
|x[=a kavetém njé | x|=a nuk ka gjidhje.
zgjidhye, ¥ =0. Pse? Pse?

Nése a >0, ekuacioni Nése a =0, ekuacioni
|x|=a ka dy zgjidhje,

x=-adhe x=a.
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Tani, nxénésit ndahen né grupe dhe provojné zgjidhjen e shembujve si né vijim:
Shembull 1. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té ekuacionit me vleré absolute | x| =5.

Zgjidhja do té jeté:
| X | =5 Shkruajmé ekuacionet ekuivalente me ekuacionin e dhéné
Xx=-5 ose x=5
Bashkésia e zgjidhjeve té ekuacionit t& dhéné éshté {-5, 5}.
Prova:
Pér x=-5, |-5|=5 Pér x=5, |5|=5
5=5 esakt. 5=5 esakte.

Shembull 2. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té ekuacionit | x+5| =8.

Zgjidhja do té jeté:
| X+ 5| =8 shkruajmé ekuacionet ekuivalente me ekuacionin e dhéné
X+5=8 0ose x+5=-8 né té dyja ekuacionet, té dyja anéve ua zbresim numrin 5
Xx=3 ose x=-13.

Bashkésia e zgjidhjeve éshté {13, 3}.

Shembull 3. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té ekuacionit |2x—3| =|x+4].
Zgjidhja do té jeté:

Bashkésia e zgjidhjeve té kétij ekuacioni pérbéhet nga ato vlera té ndryshores x pér té cilat shprehjet 2x —3
dhe x+4 jané té barabarta ose té kundérta.

shprehjet jané shprehjet jané
-
2x-3 = x+4 ose 2x-3 = —(x+4)

I zgjidhim ekuacionet e mésipérme.
2x-3=x+4 2x -3 =—(x+4)

2x—x=4+3
2x-3=-x-4

x=7
2x+x=-4+3

x=-1

Bashkésia e zgjidhjeve éshté {—%,7}.

Pér té gjithé shembuijt e lartshénuar, mésimdhénési/ja jep sgarime dhe udhézime té nevojshme te secili grup
i nxénésve, si dhe vrojton situatén te secili prej tyre se si vijné deri te zgjidhja. Nése e sheh té arsyeshme,
atéheré, zgjidhjet e tyre mund té ofrohen edhe duke i zgjidhur né tabelé!

Puné e pavarur

NEé pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé té provojné individualisht edhe zgjidhjen e shembullit né
vijim:

Shembull 4. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té ekuacionit |2x + 3| =|2x—4|.
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shprehjet jané té barabarta shprehjet jané té kundérta
—_— P
2x+3 =2x—4 ose 2x+3 =—(2x-4)

I zgjidhim ekuacionet e mésipérme.

2X+3=2x-4 2x+3=—2x-4)
2X—2x=-4-3 2X+3=-2x+4
0=-7 e pasakté. 2X+2x=4-3
4x =1
1
X==.
4

Bashkésia e zgjidhjeve éshté {%}

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé t& ményrés sé zgjidhjes sé shembujve gjaté téré
orés.

Detyra pér puné té pavarur

Té zgjidhen inekuacionet me vleré absolute:

1. |x|=5 2. |x|+2=6. 3. |x]+4=10.
4. Ix|-5=7. 5 |x|-8=2. 6. |x+4|=6.
7. |3x—-4]| =8. 8. |2x-1|=9. 9. |2x+7]=9.
10. |2x+5|+3=10. 11. |5x+2|-7=4. 12. |3x-2|+4=11.
13. [2x—6|=a, 14. 2x-3-17. 15. 2x+4:10.

3 5 3

16. |2y+5H2y-7|. 17. |3y—-4|H3y+38|.
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| Libri i mésuesit — Matematika 9

Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

2.2. Inekuacione me vleré
absolute.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

> Diskuton zgjidhjen e
ekuacioneve dhe té
inekuacioneve lineare me
njé té panjohur;

» Paraget zgjidhjet e
inekuacioneve né boshtin
numerik;

> Pérdor ekuacionet né
fiziké, kimi dhe Iémen;j t&
tjeré.

Fjalét kyce:

Inekuacioni, jo barazimi,
bashkésia e zgjidhjeve.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.

>>>  Numrat, funksioni dhe algjebra

Plani i realizimit t&€ mésimit
Kontroll njohurish

Pjesa e paré e orés mund té pérdoret pér té béré njé kontroll té njohurive té
fituara nga ora e kaluar, si dhe trajtimi dhe zgjidhja e detyrave pér puné té
pavarur, gé jané dhéné né fund té asaj ore.

Analizo — Zbato

Pjesa kryesore e orés fillon me shpjegimet e nevojshme nga ana e
mésimdhénésit/es né lidhje me inekuacionet me vleré absolute:

Nése né ekuacionin me vleré absolute, | x| =a, barazimin e zévendésojmé
me njérén nga simbolet <, >, < ose 2>, ekuacioni shndérrohet né njé
inekuacion me vleré absolute.

Inekuacionet e formés | x| <a. Konsiderojmé inekuacionin

[ x|<2.
Megenése vlera absolute e njé numri paraget distancén e atij numri nga
origjina e boshtit numerik, t& zgjidhim ekuacionin | x| <2, d.m.th. té gjejmé
ata numra realé, distanca e té ciléve nga origjina éshté mé e vogél se 2 njési.

Origjina

mé pak se dy njési | mé pak se dy njési

nga origjina nga origjina
O o}

-3 2 -1 0 1 2 3
Nga figura vérejmé se jobarazimin |x| <2, e plotésojné té gjithé numrat
ndérmjet numrave —2 dhe 2. Bashkésia e zgjidhjeve té jobarazimit | x| <2
éshté {x|—-2<x<2} ose né formé intervali (-2,2). Intervali (-2,2)
grafikisht duket késhtu:

-
RS

Pastaj, tregon se ¢ka duhet mbajtur né mend:

4 ..
Inekuacioni
|x|<a

-
Pér ndonjé numér real xdhe a>0, |x|<a éshté ekuivalent me

—a<x<da.

Me fjalé: Nése | x|< @, numri x ndodhet ndérmjet numrave —a dhe

d.
A

si dhe:



Libri i mésuesit — Matematika 9 >>>  Il. Ekuacione dhe inekuacione me vleré absolute | 43

Rastet e mundshme té inekuacionit | x| < a

Nése a > 0. inckuacioni | x| < a &sht& Nése a =0, mckuacioni | x|<a

ekuivalent me —a<x <a. nuk ka zgjidhje. Pse?

Tani, nxénésit ndahen né grupe dhe duke analizuar dhe zbatuar njohurité e fituara, provojné zgjidhjen e
shembujve si né vijim:

Shembull 1. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té inekuacionit | x| —3<—2. Paraqgitni pastaj até né formé
intervali dhe né formé grafike.

Zgjidhja do té jeté:

[X] —=3<—2 t&dyjaanéve t& inekuacionit ua shtojmé numrin 3
| X| <1 shkruajmé inekuacionin ekuivalent
-1<x<1.

Bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit té dhéné éshté {x|-1< x <1} ose né formé té intervalit (—1,1) ose né
formé grafike,

o
N

Shembull 2. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té inekuacionit |5—2x|<3. Paragitni pastaj at& né formé
intervali dhe né formé grafike

Zgjidhja do té jeté:
| 5-2x |S 3 shkruajmé inekuacionin ekuivalent
—3<5-2X<3 e tre termave té inekuacionit ua shtojmé numrin -5
—-8<-2x<-2 pjesétojmé inekuacionin me numrin —2. Né kété rast simbolet e jobarazimeve ndérrojné kahet
4>x=>1
1<x<4.
Bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit t& dhéné éshté{x|1<x <4} ose né formé té intervalit [L,4] ose né
formé grafike,

Né vazhdim, mésimdhénési/ja, pérvec pércjelljes sé punés sé nxénésve né grupe dhe sgarimeve eventuale,
tregon edhe pér rastin tjetér té jo barazimit té tillé:

Inekuacionet e formés | x| >a. Konsiderojmé inekuacionin

[ x| >2.
Megenése vlera absolute e njé numri paraget distancén e atij numri nga origjina e boshtit numerik, té zgjidhim
ekuacionin | x| > 2, d.mmth. té gjejmé ata numra realé, distanca e té ciléve nga origjina éshté mé e madhe se
2 njési.

Origjina
Mé shumé se Mé shumé se
dy njési nga dy njési nga
origiina origiina

-3 -2 -1 0 1 2 3




44 | Librii mésuesit — Matematika9 >>>  Numrat, funksioni dhe algjebra

Nga figura vérejmé se jobarazimin | x| > 2, e plotésojné té gjithé numrat gé jané mé té vegjél se —2 dhe mé
té mdhenj se 2. Bashkésia e zgjidhjeve té jobarazimit | x| >2 éshté {X|x<—-2 o0se x>2} ose né formé
intervali (—o0,—2) U (2,+0). Grafikisht,

-0
-

Inekuacioni |x|>a w

Pé&r ndonjé numér real xdhe a >0, |x|>a éshté ekuivalent me: x < —a 0se x> a.

Me fjalé: Nése | x|>a, numri x éshté mé i vogél se —a ose mé i madh se a.

Rastet e mundshme té inekuacionit | x| > a

Nése a =0, inckuacioni | x| > &shté Nése a =0, bashkésia e zgjidhjeve
ekuivalent me x<—a ose x >a. t& inekuacionit | x[>a &shté E.

Shembull 3. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té inekuacionit | x + 2 |> 2. Paragitni pastaj até né formé intervali
dhe né formé grafike.

Zgjidhja do té jeté:

| X+2 | >2 shkruajmé dy inekuacioninet ekuivalente

X+2<—-2 0Se X+2>2 né té dyja inekuacionet té dyja anéve ua shtojmé numrin —2

x<—4 ose x>0.
Bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit t& dhéné éshté{x|x<—4 ose x>0} ose né formé té intervalit
(—o0,—4) U (0,40) ose né formé grafike,

Shembull 4. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té inekuacionit |3x —4[>2. Paraqitni pastaj até né formé
intervali dhe né formé grafike.

Zgjidhja do té jeté:

| 3x—-4 |Z 2 shkruajmé dy inekuacioninet ekuivalente
3x—4<-2 ose 3x—4>2 né té dyja inekuacionet té dyja anéve ua shtojmé numrin 4
3x<2 ose 3x>6 t& dyja inekuacionet i pjesétojmé me 3

xsE ose x>2
3
Bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit t& dhéné éshté{xlxs% ose XZZ} ose né formé té intervalit

(— 00, ﬂ U [2,+) ose né formé grafike,
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Pér té gjithé shembuijt e lartshénuar, mésimdhénési/ja jep sqarime dhe udhézime té nevojshme te secili grup
i nxénésve, si dhe vrojton situatén te secili prej tyre se si vijné deri te zgjidhja. Nése e sheh té arsyeshme,
atéherg, zgjidhjet e tyre mund té ofrohen edhe duke i zgjidhur né tabelé!

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té& ményrés sé zgjidhjes sé shembujve gjaté téré
orés.

Detyra pér puné té pavarur

Té zgjidhen inekuacionet me vleré absolute:

1. |x|>4 2. |x|-2<1. 3. x| -1<2.

4. |x|+3>8. 5 |x|+5=7. 6. |3x—4|<6.

7. |2x+5|<4. 8. |5x-3|=7. 9. |[4—3x|<13.

10. |4x - 6|>-2. 11. |7x—4|+5<7. 12. [1-3x|-4>3.
13. 4+|3x+1|>6. 14, 4+|3-2x|=7. 15.|3.2x-12.2|>13.4.

Kjo njési mésimore mund té ndahet né dy oré mésimore meqgé pérmban edhe njé numér té
konsiderueshém té shembujve. Ndarja mund té realizohet te inekuacionet e formés |x|<a dhe

inekuacionet e formés | x| > a. Metodologjia e punés mund té mbetet e njéjté pér té dy orét e mésimit!






KAPITULLI III

Gjeometri né trekéndésh

3.1. Gjeometri né trekéndésh
3.2. Pika té réndésishme té trekéndéshit

3.3. Konstruktime né gjeometri
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

3.1. Gjeometri né
trekéndésh.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Zbaton kongruencén e
trekéndéshave pér
zgjidhjen e detyrave
praktike;

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe t& nxjerra
gjeometrike.

Fjalét kyce:

Trekéndéshi, kongruenca,
lartésia e trekéndéshit,
mediana e trekéndéshit.

Burimet:

Teksti bazé, libri i

ushtrimeve, fletor'!a, vizor'!a.

>>>  |ll. Gjeometri né trekéndésh | 49

Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme

Né fillim té késaj ore mésimore, mésimdhénési/ja shfrytézon rastin gé té
béhet njé rikujtim i njohurive t& mésuara né vitet e kaluara lidhur me
kongruencén e trekéndéshave, e pastaj pyet nxénésit nése ndokush mund té
merr ndonjé shembull gé ndérlidhet me njé kongruencé té tillé.

Njohurité e méparshme mund té jené si vijon:

Dy figura quhen kongruente, nése duke i zhvendosur dhe rrotulluar ato, mund
t’1 sjellim né pérputhshméri. Késhtu:
1. Dy segmente AB dhe CD jané kongruente, shénojmé AB = CD,
nése ata kané gjatési té barabarté, [AB] =[CD].
2. Dy kénde ZABC dhe ZDEF jané kongruente, shénojmé
Z/ABC = /DEF, nése ata kané masé té barabarté.
3. Dy trekéndésha ABC dhe DEF, jané kongruenté, shénojmé
AABC = ADEF, nése kané kéndet pérkatése me madhési t&
barabart€ dhe brinj€ pérkatése me gjatési té barabarté.

A B

Pér té vértetuar kongruencén e dy trekéndéshave ABC dhe DEF, nuk
duhet vértetuar kongruencén e t€ gjitha brinjéve dhe kéndeve pérkatése

Veprimtari e drejtuar

Né pjesén kryesore té orés, mésimdhénési pérdor mjetet didaktike dhe
vizaton trekéndésha té ndryshém né tabelé, duke dhéné njékohésisht edhe té
gjitha shpjegimet pércjellése gé kané té béjné me lartésiné e trekéndéshit,
medianén e trekéndéshit, simetralen e kéndit, etj.

Lartésité e trekéndéshit.
Lartési t€ trekéndéshit quajmé
segmentin njéri skaj i té cilit
&shté nj€ kulm i trekéndéshit,
ndérsa  skaji  tjetér Eshté
kémbéza e normales e cila
kalon népér té njéjtin kulm dhe
&sht¢ normale né brinjén
pérballé atij kulmi. Lartésité e
trekéndEshit jané tri gjithsej dhe
zakonisht ~ shénohen  me:
h,.h,,h., kuindeksi tregon se

A

cilés brinjé i pérgjigjet lartésia. Né figuré, lartésia h, i pérgjigjet brinjés
c=[AB]. Vértetohet se drejtézat t& cilat formohen nga tri lartésité e
trekéndéshit priten n€ nj€ piké H e cila quhet ortogendér e trekéndé€shit.
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Mediana e trekéndéshit. Segmenti, skajet e té cilit jané njé kulm i trekéndéshit dhe mesi i brinjés pérballé
atij kulmi quhet mediané e trekéndéshit e cila 1 pérgjigjet brinjés pérkatése. Ngjashém si te lartésité, njé
trekéndésh ka gjithsej tri mediana t& cilat shénohen me: m,,m,,m., ku indeksi tregon se cilés brinjé i
pérgjigjet mediana. N& figuré, mediana M, i pérgjigjet
brinjés a =[BC]. Edhe medianet e trekéndéshit, ngjashém si
lartésité priten né nj€ piké, e cila quhet gendér e réndimit e
trekéndéshit.

Segmenti, skajet e té cilit jané meset e dy brinjéve t&€
trekéndéshit quhet vijé e mesme e tij. Nése A,B;,C, jané
meset e brinjéve [BC],[CA],[AB] respektivisht, atéheré vijat
e mesme t&€ AABC jané segmentet: [AB], [B,C/], [C,A]
Nganjéheré kur flasim pér vijat ¢ mesme, mendojmé né

drejtézat q€ pércaktojné meset e brinjéve té trekéndéshit.
Lexuesi nuk e ka véshtiré qé né kuadér t€ ndonj€ problemi t&€ b&jé dallimin se pér ¢ka flitet.

A C B

Té gjitha kéto informata duhet té pércillen me kujdes tek nxénésit, e po ashtu edhe vizatimet né tabelé té
luajné rolin e vet!

Mé pas, mésimdhénési/ja vazhdon me njé shembull té cilin provon té zgjidhé duke diskutuar me nxénésit, si
dhe duke dhéné sgarimet e nevojshme.

Shembull 1. Tregoni se trekéndéshat AABC dhe AAB,C, pér t€ cilét vien: b=b,, c=c¢, dhe m, =m,_ jané

kongruenté mes vete.

4 D B 4
Le t& jete [CD]=m, dhe [C,D,]=m, . Pér trekéndéshat ACD dhe AC,D, vlen [AC]=[AC,] dhe
[CD]=[C,D,]. Pikat D e D, jané meset e brinjéve [AB] e [AB,] respektivisht, prandaj segmentet [AD] e
[AD,] jané mes vete kongruenté (si gjysma té segmenteve kongruente). Késhtu, trekéndéshat AACD dhe
AAC, D, jané kongruenté (rregulla BBB). Nga kjo rrjedh se kéndi o = ¢. Tani, pér trekéndéshat AABC dhe
AAB,C, zbatojmé rregullén (BKB) dhe pérfundojmé se AABC =AABC,.

NEé pjesén e mbetur té orés, mésimdhénési/ja pérkujdeset qé té jep shpjegimet e nevojshme edhe pér disa veti
tjera, té cilat listohen mé poshté:

- Né&cdo trekéndésh, barakrahésh pérballé brinjéve kongruente ndodhen kéndet kongruente dhe
anasjelltas.
Le té jeté AABC trekéndésh barakrahésh tek i cili [AC]=[BC]. Duhet t tregojmé se ~/ABC = ~/BAC.

Shénojmé me D mesin e brinjés AB t&¢ AABC. ACAD = ACBD, rregulla (BBB), prandaj ZABC = Z/BAC.
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Anasjelltas, nése LABC = /BAC, atéheré duke shfrytézuar rregullén
(KBK), marrim kongruencén ACAD =ACBD.Prej nga rrjedh se C
[AC]=[BC].

Nga ky shembull, rrjedh se t€ gjitha kéndet e trekénd€shit barabrinjés jané
kongruente mes vete. Sa &shté masa e tyre?

- Mediana e cila i pérgjigjet bazés sé trekéndéshit barakrahés njékohésisht paraget lartésiné e
tij té léshuar né bazén e tij dhe simetralen e kéndit pérballé bazés.

Le t& jet¢é M mesi i bazés [AB] té trekéndéshit barakrahés AABC. Meqenése
[AC]=[BC],[AM]=[BM] dhe [CM]=[CM], sipas rregullés (BBB),
AAMC = ABMC. Prej nga ZAMC = Z/BMC. Meqenése kéta t& fundit jané t&
pérbrijshém, pérfundojmé se ata jané t€ drejté. D.m.th. drejtéza d(C,M) e pérmban
lartésing. Pra lartésia pérputhet me medianén. Po ashtu, nga AAMC = ABMC rrjedh
kongruenca e kéndeve ZACM dhe Z/BCM, qé d.m.th. se gjysmédrejtéza CM me
fillim né pikén C &shté simetrale e kéndit te kulmi C i trekéndéshit AABC.
Vlen edhe pohimi i anasjellté: simetralja e kéndit pérballé bazés sé trekéndéshit
barakrahésh éshté normale né bazén e tij.

Pérfundimisht,

Né trekéndéshin barakrahésh, lartésia, mediana dhe simetralja e kéndit pérballé bazés pérputhen.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

3.1. Gjeometri né trekéndésh
(vazhdim).

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

> Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Zbaton kongruencén e
trekéndéshave pér
zgjidhjen e detyrave
praktike;

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe t& nxjerra
gjeometrike.

Fjalét kyce:
Trekéndéshi, kongruenca,

kéndi, simetralja, brinja e
trekéndéshit.

Burimet:

Teksti bazé, libri i

ushtrimeve, fletor'!a, vizor'!a.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Rikujtim njohurish
Pjesa e paré e orés mund té pérdoret pér té béré njé pérséritje té njohurive té

fituara nga ora e kaluar mésimore, e po ashtu edhe pér té dhéné ndonjé sqarim
shtesé nése mésimdhénési/ja e sheh té arsyeshme.

Shqyrtim i pérbashkét

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me shqyrtimin e pérbashkét t€ disa
shembujve, si dhe pér shpjegimet e nevojshme pér disa veti tjera té
trekéndéshave. Shembujt diskutohen sé bashku me nxénésit, ndérsa
mésimdhénési/ja vizaton né tabel€ figurat pércjellése!

Shembull 1. Tregoni se ¢do piké M e simetrales S sé segmentit [AB],
éshté e baraslarguar nga skajet e tij, d.m.th. [AM]=[BM].

Le té jeté S simetrale e segmentit [AB] dhe
le t& jeté {S}=[AB]NsS, mesi i segmentit M
[AB]. Dallojmé rastet:
o Nése M =S, atéheré, sipas
pérkufizimit  t€  simetrales  s€ 5
segmentit, [AM]=[BM].
e Nése M =S, né  kété rast
[AS]=[BS],[MS]=[MS] dhe 4 S R
ZASM = /BSM =90". Késhtu

AASM = ABSM. Prej nga rrjedh se [AM]=[BM].

Shembull 2. Tregojmé se nése mediana e njé trekéndéshi &shté
njékohé&sisht edhe simetrale e kéndit, tregoni se ai trekéndésh é&shté
barakrahés.

Le té jeté D mesi i brinjés [AB] té trekéndéshit AABC. Sipas supozimit,
vlen: a =/, [AD]=[BD]. Le té jeté E piké né

drejtézén CE e tillé q¢ (C—D—E) dhe D t& C
jet€ mesi i segmentit CE. Tani kemi:
[AD]=[BD], [CD]=[ED] dhe al|p

/BDC = ZADE (si kénde kryqézor). N¢ bazé té
rregullés (BKB), rrjedh se trekéndéshat ABCD

dhe AAED jané kongruentd. Prandaj 4 D B
[BC]=[AE] dhe pB=yp. Késhtu, trekéndéshi v

AEC ka dy kénde kongruente, prandaj ai éshté

barakrahés. Brinjét kongruente jané pérballé E

kéndeve kongruente, né kété rast AC dhe AE.
Tani nga [AC]=[AE] dhe [AE]=[BC], pérfundojmé se [AC]=[BC], qé
d.m.th. se AABC &shté barakrahés.
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Né vazhdim té orés, mésimdhénési/ja jep shpjegimet e nevojshme si mé poshté:

- Pérballé kéndit mé té madh ndodhet brinja mé e madhe e trekéndéshit dhe anasjelltas.

Supozojmé se a > b. Atéheré né brinjén BC ekziston pika e vetme

D e tillé q¢ (B—D-C) dhe [CD]=b =[AC]. Trekéndéshi
ACD é&shté barakrahésh, prandaj ZCAD = /ADC =¢. Tani,
kéndi ZADC é&shté kénd i jashtém i trekéndéshit ABD, prandaj si
i tillé &sht€ mé i madh se LABD=g. Pra ¢> . Meqenése
(B-D-C), krahu AD i kéndit ZCAD pérmbahet né brendiné e
kéndit ZBAC =a, d.m.th. p=/CAD</BAC =a. B D a C
Pérfundimisht kemi: o >¢@ > 3, ose o > [, gjé qé duhej vértetuar.

Anasjelltas, le t& jeté o> f3, Eshté e qarté se nuk mund té jeté a = b, sepse né até rast do t& duhej qé o = f.
Po sikur a<b, sipas pjesés sé paré t& vértetimit, do t€ vlente a < 3, gjé qé éshté né kundérshtim me
supozimin se « > 5. Késhtu qé e vetmja mundési qé mbetet éshté q¢ a > b.

- N& ¢do trekéndésh shuma e dy brinjéve éshté mé e madhe se treta, ndérsa diferenca e cila do dy
brinjéve té tij éshté mé e vogél se e treta.

Eshté dhéné trekéndéshi ABC. Né drejtézén AC ckziston pika D e tillé q¢ [CD]=[CB]=a, d.m.th.
[AD]=a+b. ABCD é&shté barakrahés, prandaj ~/BDC=/CBD.
Nése ¢p=/BDC= =/CBD, atéheré £ABD >¢@, sepse kéndet
/ABC = 3 dhe ZCBD jané fqinje. Prej nga sipas pohimit paraprak,
vlen [AD]>[AB], respektivisht a+b >c. Né ményré té ngjashme

tregohet se vlen b+c >a dhe c+a>h.

Pér té vértetuar pjesén tjetér, do t&€ supozojmé se pér brinjét e AABC,
vlen relacioni @ >b > c (njé renditje e tillé ¢do heré éshté e mundur).
Atéheré nga b+c >a rrjedh se b>a—c dhe ¢ >a—b, ndérsanga
a+c>b rjedhse a>b-c.

Shembull 1. Tregoni se ¢do brinjé e trekéndéshit éshté mé e vogél se gjysma e perimetrit té tij..

Vértet, nga a <b+c rrjedh se 2a<a+b+c, rrjedhimisht a < a+—b+c.

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né gjaté téré orés mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.
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Fusha: Matematiké Plani i realizimit t&é mésimit

Lénda: Matematika 9 Kontroll njohurish

Shkalla: IV Né fazén e paré té orés, mésimdhénési/ja teston nxénésit me pyetje-pérgjigje
té shkurta lidhur me njohurité e fituara né dy orét e fundit mésimore, kur jané

Koncepti i pérgjithshém punuar (mésuar) disa veti té trekéndéshave, e po ashtu edhe pér kongrunecén

matematikor: e tyre

Format, hapésira, matjet dhe . . .
gjeometria Veprimtari e drejtuar

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me shpjegime t€ radhés qé kané té b&jné
me gendrén e rrethit t€¢ brendashkruar dhe jashtéshkruar né trekéndésh,
3.2. Pika té réndésishme té ortogendrén e rrethit, si dhe gendrén e réndimit.

trekéndéshit.

Tema mésimore:

Qendra e rrethit té brendashkruar né trekéndésh. Té tri simetralet e

Rezultatet e t& nxénit pér kéndeve té brendshme té trekéndéshit priten né njé piké O, e cila paraget

kompetenca (RNK): gendrén e rrethit té brendashkruar né trekéndésh.
Il. Kompetenca e t& Le t& jené s, dhe s c
menduarit simetralet e kéndeve te
.45 kulmet A dhe B
Y pérkatésisht. Shénojmé me
1. Kompetenca e té {O}=s, Nsg dhe me
mésuarit téréjetésor M,N,P kémbézat e
111.2.35: normaleve nga pika O né
brinjét  pérkatésisht né
Rezultatet e t& nxénit t& AB, BC,CA Nga y
léndés pér temén (RNLT): AAOM = AAOP dhe )
Nxéndsilja: AAOM = AAOP marrim 15\
> Dallon objektet themelore | 8¢ [OM]=[ON]=[OP]. 4 M \S ‘ ‘x B
gjeometrike (pikén, Né fund, nga ¢
drejtézén, rrafshin); ACON = ACOP (rregulla (BBB)) rrjedh se /NCO=/PCO.Prej nga CO

> Zba{o n 'Il(ongruer.llcén € &shté simetrale e kéndit te kulmi C. Kjo tregon se tri simetralet e kéndeve t&
trekéndéshave pér

zgjidhjen e detyrave brendshme priten né njé piké té vetme O. Nga [OM]=[ON]=[OP]=r,
praktike; pérfundojmé se O paraqet gendrén e rrethit té brendashkruar né AABC.

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe t& nxjerra

gjeometrike Qendra e rrethit té

jashtéshkruar né
trekéndésh. Té tri

Flalét kyge: simetralet e brinjéve té
Rrethi, gendra e rrethit, trekéndeéshit priten né njé
trekéndéshi, ortogendra. piké S, e cila paraget
| gendrén e rrethit té

jashtéshkruar té
Burimet: trekéndéshit.

Teksti bazé, fletorja, vizorja,
kompasi.
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Le té jené s,5,Sy. dhes,. simetralet e brinjéve AB,BC dhe CA té AABC. Shénojmé me {S}=5,. NSg.
Trekéndéshat ASBC dhe ASAC jané barakrahés, prandaj SB=SC dhe SA=SC, prej nga rrjedh se edhe
trekéndéshi ASB éshté barakrahés. Rrjedhimisht s,, kalon népér pikén S.

Ortogendra e trekéndéshit. Té tri drejtézat e pércaktuara nga lartésité e trekéndéshit priten né njé piké H,
e cila quhet ortogendér e trekéndéshit.

Népér secilin kulm té trekéndéshit konstruktojmé drejtézén paralele me brinjén pérballé atij kulmi. Cdo dy
nga kéto tri drejtéza priten. Le t& jené pikat e prerjes pikat A, B;,C, respektivisht.

B, C 4,

Cl

Secili nga trekéndéshat ACB,CB,A dhe BAC, &shté kongruent me trekéndéshin ABC (arsyetoni!). P.sh.
trekéndéshat ACB dhe ABC kané brinjén [BC] té pérbashkét, ndérsa ZACB=~/ABC dhe
ZABC =ZACB si kénde alternative (shndérruese), sepse AC || C/A,. N& saje t& vetisé transitive pér
kongruencén, marrim se [AC,]=[AB,] =[BC], prandaj pika A &shté mesi i brinjés [B,C,], kurse lartésia h,
e trekéndéshit ABC paraqet simetralen e brinjés [B,C,] t& trekéndéshit AB,C,. Né ményré t& ngjashme
tregohet se dy lartésité e tjera té trekéndéshit ABC paragesin simetralet e dy brinjéve t€ tjera, prandaj né bazé
té€ pohimit 7, ato priten né njé piké té vetme H.

NEé vazhdim té shqyrtojmé edhe pikén e katért té trekéndéshit-qendrén e réndimit. Pér két€, sé pari po e japim
kété pohim.

Vija e mesme e trekéndéshit éshté segmenti q€ bashkon meset e dy brinjéve té trekéndéshit.

Té tregojmé se vija e mesme e njé trekéndéshi éshté paralele me brinjén pérballé dhe ka gjatési sa gjysma e
gjatésisé sé saj.

Me t& vérteté: ¢ ¢

M N M N D

A\

A B A B

Le té jené M dhe N pérkatésisht meset e brinjéve AC dhe BC té trekéndéshit ABC. Né drejtézén MN
caktojmé pikén D té tillé g¢ [MN]=[ND]. Tash, nga [NB]=[NC], [NB]=[NC], dhe #BND = ~/CNM,
rrejedh se ANBD=ANCM. Prej nga [BD]=[CM]= [AM] dhe «DBN =/MCN. Meqgenése kéndet
/DBN, ZMCN jané kénde alternative gé formon transversalja BC me drejtézat AM dhe BD, nga
Z/DBN = ZMCN rrjedh se AM || BD. Katérkéndéshi AMDB ka njé palé brinjé paralele dhe té barabarta,
prandaj ai éshté paralelogram. Rrjedhimisht AB||MN dhe [AB]=[MD]=2[MN].
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Qendra e réndimit e trekéndéshit. Medianet e trekéndéshit priten né njé piké T. Gjatésia e segmentit t&
pércaktuar nga cilido kulm i trekéndéshit dhe pikés T &éshté dy heré mé e madhe se gjatésia e segmentit té
pércaktuar nga pika T dhe mesi i brinjés pérballé atij kulmi.

Le té jet¢ MN vijé e mesme e trekéndéshit ¢ ABC
dhe le té jeté FG vijé e mesme e trekéndéshit ATB.
Atéheré MN | AB dhe 2[MN]=[AB], e

gjithashtu edhe FG|| AB dhe 2[FG]=[AB]. Prej nga
MN ||FG dhe [MN]=[FG]. Rrjedhimisht MNGF
éshté paralelogram. Meqenése diagonalet e

paralelogrami priten dhe pérgjysmohen, atéheré

[GT]=[TM] dhe [FT]=[TN].
Pérfundimisht [AN]=3[TN] dhe
[BM]=3TM].

Késhtu treguam se medianat AN dhe BM priten né pikén T e cila ndodhet né % e distancés ndérmjet kulmit

dhe mesit té brinjés pérballé. Kjo duhet té jeté e sakté edhe pér medianén e 1éshuar nga kulmi i treté. Prandaj
edhe mediana e treté e njé trekéndéshi kalon népér té njéjtén piké e cila i pret medianat né raport 2:1. Pika
T quhet gendér e réndimit té trekéndéshit ABC.

Edhe njé vértetim tjetér: Le t€ jené M, N dhe P jané meset e brinjéve [AC],[BC] dhe [AB] té¢ A ABC.
Tregojmé né fillim se medianat e trekéndéshit e ndajné ate né gjashté trekéndésha me sipérfaqe t€ barabarté.
Me X,y dhe z poishénojmé syprinat e sipérfageve, si né figuré.

Nga S[AACP]=2x+y dhe S[APCB]=2z+y,rjedh se Xx=z. Nga S[AANC]=3x dhe
S[A ANB]=2x+ vy, rrjedh se X =Y. Rrjedhimisht x=y =2

B A

Nga S[AATB]:%[AT]-h=2X dhe S[ATNB]:%D’N]M:X rrjedh se

1 —ox=2.1NT.h= LraT1=
SIATI-h=2x=2-2[TN]-h= Z[AT]=[TN]

Eshté interesant t& shqyrtohet pozita e kétyre katér pikave té trekéndéshit né raport me sipérfagen trekéndéshe.
Késhtu:
. gendra e rrethit té€ brendashkruar dhe gendra e réndimit ¢do heré ndodhen né brendin€ e
trekéndéshit.
. mesi i hipotenuzés sé trekéndéshit kénddrejté paraqet gendrén e rrethit t€ jashtéshkruar. ndérsa
kulmi te kéndi i drejté paraqget ortogendrén; gendra e rrethit t& jashtéshkruar,
ortogendra dhe gendra e réndimit i takojné ¢do heré njé drejtéze, e cila njihet si drejtéza e Eulerit.

Shembull 1. Né trekéndéshin kénddrejté ABC &shté dhéné gjatésité e kateteve[AB]=12cm dhe
[BC]=18cm. Njehsojmé S(ACTE), S(AHTF), dhe [AT].
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Njehsojmé S(ACTE).

A S(AABC) = %[BC] [AC] :% .18cm -12cm = 108cm?.
2
S(ACTE) = % -S(AABC) = 108;’“ —18cm?.
E
F Njehsojmé [AT].
H [BCTY
T [AGT =[ABT +(2j =(12cm)?® + (9cm)?
B e C = (144 + 81)cm® = 225¢cm?

[AG]=15cm.

[AT]= %[AG] = % -15cm =10cm.

Njehsojmé S(AHTF).
18cm = S(AAFT) =%[AF]-['I'H]:%-Gcm-[TH]z[TH]Gcm.
[TH]=6cm.

[AH]=\[[AT] —[TH]® =+/100cm? —36cm? =8cm.
[HF]=[AH]-[AF]=8cm —6cm = 2cm.

S(AHTF) =% [HF[TH] =% - 2em - 6cm = 6cm?.

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né gjaté téré orés mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.

Pér shkak t& materialit voluminoz né kété njési mésimore, mésimdhénési/ja mund ta ndan (realizon)
né dy oré mésimore, ndérsa metodologjia e punés mund té mbetet e njéjté né té orét kur zhvillohet kjo
njési.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

3.3. Konstruktime né
gjeometri.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Zbaton kongruencén e
trekéndéshave pér
zgjidhjen e detyrave
praktike;

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe t& nxjerra
gjeometrike.

Fjalét kyce:

Rrethi, kéndi, tangjenta,
segmenti.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja, vizorja,
kompasi.

Forma, hapésira, matjet dhe gjeometria

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Faza e paré e orés mund té pérdoret pér njé pérséritje nga ora e kaluar, dhe
eventualisht pér té dhéné ndonjé sqarime shtesé pér té gjithé nxénésit nése
kané dicka té pagarté.

Shayrtim i pérbashkét dhe Puné né grupe

Né pjesén kryesore t€ or€s planifikohet té realizohen disa shembuj me
konstruktime t€ ndryshme, si dhe nxénésit udhézohen t€ punojné
(bashképunojné) n€ grupe té€ vogla, pérderisa mésimdhénési/ja jep sqarime t&
nevojshme né tabelé, por edhe asiston né grupet e nxénésve aty ku paragitet
kérkesa. Eshté me réndési qé edhe nxénésit t& konstruktojné né fletoret e tyre!

Shembull 1. Tregoni se kéndi gé formohet nga korda [AB] e rrethit me
tangjenten e rrethit né njérin skaj té tetivés p.sh. A, éshté kongruent me

kéndin periferik mbi até tetivé, ku kulmi i kéndit periferik ndodhet nga ajo
ané e drejtézés AB nga nuk éshté tangjenta.

Le t& jeté o=<TAB, ku T et kéndi
qé formojné tetiva [ AB] me tangjenten
t né pikén A. Le té jeté pastaj [AC]
diametri i rrethit 1(O,r), i cili éshté
normal me tangjenten. Kéndi ABC si

kénd periferik mbi diametér Eshté i
drejté, ndérsa kéndet ¢ = ZTAB dhe

ZACB jané kongruente (si kénde me
krahé normalé, AT L AC  dhe
AB L CB).

Por kéndi ZACB éshté kénd periferik
mbi tetivén [AB], prandaj né bazé té

rrjedhimit 2, pérfundojmé se t€ gjitha
kéndet periferike mbi tetivén [AB] jané kongruente me kéndin ¢ = ~/TAB,
gj€ q€ duhej vértetuar.

ME tutje, para se t&€ zhvillohet detyra e radhés, mésimdhénési/ja jep sqarime
shtes€, si mé poshté:

Le t€ jeté dhéné segmenti [AB] dhe njé piké O jashté tij. Le té jené
a=0A b=0B gjysmédrejtézat pérkatése me fillim t&€ pérbashkét pikén O.
Atéheré themi se nga pika O segmenti [AB] shihet nén kéndin ZaOb.
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Shembull 2. Konstruktoni bashkésiné e té gjitha pikave né rrafsh nga té cilat segmenti i dhéné [AB] shihet
nén kéndin e dhéné .

Le t€ jeté t = AT gjysmédrejtéz e cila me gjysmédrejtézén AB formon kéndin e dhéné ¢. Pastaj népér pikén
A konstruktojmé normalen N né gjysmédrejtézén 1, si dhe simetralen S té segmentit [AB]. Piképrerja S
e drejtézave N dhe S paraget gendrén e harkut rrethor
k = ACB me rreze r = SA|, i cili paraqet bashkésiné e pikave
t& kérkuara né€ njérin gjysmérrafsh t&€ pércaktuar nga drejtéza
ABdhe pika S. Né ményré identike e fitojmé edhe harkun
tjetér k'= AC'B né gjysmérrafshin tjetér t& pércaktuar nga
drejtéza ABdhe pika S'. Pra bashkésia e pikave té kérkuara
éshté k Uk'.

Eshté e garté se nga ¢do piké e harkut k, pérvec nga skajet e
tij A B, segmenti [AB] shihet nén kéndi e dhéné ¢. Ké&té na
e siguron shembulli 1.

Pika t€ tjera nuk ka né rrafsh, pérveg atyre né k UKk', sepse
nga njé piké né brendiné e harkut rrethor, segmenti shihet nén
njé kénd mé t€ madh se kéndi ¢, ndérsa nga njé piké né

n

jashtésiné e harkut rrethor, segmenti shihet nén njé kénd mé té
vogél se ¢.

Kjo bashkési pikash njihet edhe me emrin si vendi gjeometrik

i pikave nga té cilat segmenti i dhéné shihet nén kéndin e dhéné.

Shembull 3. Konstruktoni trekéndéshin ABC nése jané dhéné: brinja [BC]=a, kéndi o = ZBAC dhe
lartésia e tij h,, e cila i pérgjigjet brinjés a.

Analiza. Supozojmé se detyrén e kemi té zgjidhur. Le té jet€¢ D
kémbéza e lartésisé nga kulmi A né drejtézén BC. At&heré &shté e
qgarté se, nga njéra ané, pika A i takon vendit gjeometrik G, té pikave
né rrafsh nga t& cilat segmenti [BC] shihet nén kéndin e dhéné «,
ndérsa nga ana tjetér i takon vendit gjeometrik G, t&€ pikave né rrafsh
t€ cilat jané t€ larguara pér segmentin [AD]=h, nga drejtéza BC.
D.m.th. pika AeG,NG,.

Konstruktimi. Né njé gjysmédrejtéz m me fillim né pikén B caktojmé¢ B a
pikén C té tillé ¢ [BC] = a. Konstruktojmé vendin gjeometrik G, (shih shembullin 2). Kudo né népér njé

piké E té drejtézés BC konstruktojmé njé gjysmédrejtéz N normale né drejtézén BC dhe né té caktojmé
pikén F tétillé ¢ [EF] = h,. Dhe né fund, népér pikén F konstruktojmé drejtézén p paralele me drejtézén

BC, ¢ cila né fakt paraget vendin gjeometrik G, = p. Supozojmé se vendet G, e G, priten né pikat A dhe
A, . Atéheré trekéndéshat e kérkuar jané ABC dhe ABC.
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Vértetimi.  Sé pari [BC]=a nga
konstruksioni. Vértetimi se  kéndi
BAC =« é&shté identik me até t&
shembullit 2. Le t€ jet¢ D projeksioni
normal i pikés A né drejtézén BC.
Atéheré katérkéndéshi DEFA é&shté
drejtkéndEsh, prandaj
[AD]=[EF]=h,, gjé q& duhej treguar.
Diskutimi. Nése drejtéza p=G, e pret
harkun rrethor G, detyra ka dy zgjidhje;
nése e takon, detyra ka njé zgjidhje dhe
nése fare nuk kané pika t€ pérbashkéta, v
detyra nuk ka zgjidhje. /IN

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve brenda grupeve punuese mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore
mésimore.

Detyra pér puné té pavarur

1. Té konstruktohet trekéndéshi kénddrejté nése jané dhéné:
e  Kkatetja a dhe hipotenuza c.
e  Kkatetja a dhe kéndi «.
e  katetja a dhe c—bh.
e hipotenuza ¢ dhe lartésia h_.

e  Kkatetja a dhe mediana m,.

2. Té konstruktohet trekéndéshi ABC nése jané dhéné:

brinja a, kéndi o dhe mediana m,.

L] brinja a, kéndi « dhe rrezja r e rrethit té jashtéshkruar.
brinja a, kéndi « dhe brinja b.

= brinja @, brinja b dhe lartésia h,.




KAPITULLI IV

Vektorét

4.1. Kuptimi i vektorit
4.2. Mbledhja dhe zbritja e vektoréve

4.3. Shumézimi i vektorit me numér






Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

4.1. Kuptimi i vektorit.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe té nxjerra
gjeometrike.

» Pérkufizon vektorét dhe
pércakton mbledhjen,
zbritjen e vektoréve si dhe
shumézimin e vektorit me
skalaré

Fjalét kyce:

Vektori, orientimi i vektorit,
kahja, segmenti.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.
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Plani i realizimit t& mésimit
Diskutim

Né pjesén e paré té orés zhvillohet njé diskutim i shkurté me nxénésit né
lidhje me njohurité e tyre gé mund té kené pér vektorét dhe zbatimin e tyre
edhe né Iémit e tjera, posagérisht né fizike.

Té nxénit né bashképunim

Meqé kjo njési mésimore nuk éshté¢ punuar mé herét, mésimdhénési/ja
pérkujdeset qé té jep shpjegimet e nevojshme pér vektorét, pér té vazhduar
pastaj me zgjidhjen e detyrave té€ ndryshme.

Le té jené A,B dy pika né rrafsh. Me pikat A dhe B pércaktohet njé
segment. Segmentin e pércaktuar me pikat A dhe B e shénojmé me [AB]
ose [BA]. Pra, nuk na intereson se cila éshté pika e fillimit (e paré) dhe cila
&shté pika e fundit (e dyté) e segmentit. Kjo pér njé arsye té thjeshté, sepse
skajet e segmentit [AB] i konsiderojmé si bashkési pikash {A,B}. E si¢ e
kemi mésuar renditja e elementeve né bashkési nuk luan rol, d.m.th.
{A B}={B,A}.

Nése skajet e segmentit [AB] i konsiderojmé si dyshe té renditur té pikave
A dhe B, d.m.th. (A B) (dihet saktésisht cila éshté pika e fillimit dhe cila
pika e fundit), atéheré segmenti [AB] paraget njé segment té orientuar (nga

pika e fillimit A né pikén e fundit B) gé quhet vektor dhe shénohet me AB.
Pikén A e quajmé piké té fillimit, kurse pikén B piké té fundit té vektorit
AB.

Skajet e
se gmex‘.ut

B Pika e fundit

Pika e fillumt

Segmenti [4B] 5 rektori AB

Vektori

Segmentin [ AB] skajet e té cilit i konsiderojmé si dyshe té renditura

té pikave e quajmé vektor dhe e shénojmé me AB.

o Drejtéza AB quhet drejtéz bartése

vektorit AB.
o Distancén ndérmjet pikave Adhe B e quajmé intensitet (gjatési) té

vektorit AB dhe e shénojmé me | AB|.
Orientimi i vektorit AB béhet nga pika e fillimit né pikén e fundit. Pra kahja
e vektorit AB éshté e kundért me kahen e vektorit AB.

dhe pércakton drejtimin e
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Pra, njé vektor AB, ka:
e Drejtimin, gé pércaktohet nga drejtéza bartése e tij.
e Intensitetin, qé paraget distancén ndérmjet pikave Adhe B.
Intensiteti i vektorit AB, shénohet me | AB|.

e [Kahen, (& pércaktohet nga dyshja e renditur e pikave té
skajshme té tij.

Vektori intensiteti i té cilit éshté zero, quhet zero vektor dhe shénohet me 0, kurse vektori intensiteti i té cilit
éshté njé, quhet vektor njési.

Barazimi i vektoréve ]

Vektorét AB dhe CD jané té barabarté (simbolikisht e shénojmé AB = CD), né qofté se:
o drejtézat A8 dhe CD jané paralele ose pérputhen.
e |A4B|=|CD]|.
e vektorét AB dhe CD kané kahe té nigité.

Me fjalé té tjera, dy vektoré jané té barabarté, nése kané:
o drejtéza bartése té njéjta ose paralele.
¢ intensitete té barabarta.
o kahe té njéjté.

o

b &

A C D

Nga pérkufizimi i barazimit té vektoréve rrjedh se vektori nuk ka pozité té pércaktuar né rrafsh, prandaj fillimi
i tij mund té bartet né ¢do piké té rrafshit.

Vektorét gé i takojné njé drejtéze ose drejtézave paralele, quhen vektoré kolonearé.
NEé vazhdim t€ orés, merren shembujt si né vijim:

Shembull 1. Cdo segment [AB] pércakton dy vektoré AB dhe BA, té cilét nuk jané té barabarta, sepse
ato nuk kané kahe té njgjté.

Shembull 2. Né figuré éshté dhéné paralelogrami ABCD. Vektorét AB dhe CD jané té barabarté, ndérsa
vektorét AD dhe CB nuk jané té barabarté, sepse nuk kané kahe té njéjté.

D _C
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Né fund té orés, mésimdhénési/ja sqaron edhe se:

Shénim. Né rastet kur nuk éshté e domosdoshme té dihet drejtéza bartése e vektoréve, ata do t’i shénojmé me
simbolet: a,b,c,---,u,Vv.

Vektori i kundért ]

Vektori 5 quhet vektori i kundért i vektorit @, né qofté se vektorét « dhe 5 kané intensitet
dhe drejtim té njéjté, ndérsa kah té kundért. Shénojmé b = —a.

Vektori BA éshté vektor i kundért i vektorit AB, d.m.th. BA=—AB.
Nga barazimi —(-a) = a, pérfundojmé se vektorét a dhe —a jané té kundért ndérmijet vete.

N
2]
—>
N
—-d
«—
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

4.2. Mbledhja dhe zbritja e
vektoréve. Shumézimi i
vektorit me numér.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

> Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe té nxjerra
gjeometrike.

> Pérkufizon vektorét dhe
pércakton mbledhjen,
zbritjen e vektoréve si dhe
shumézimin e vektorit me
skalaré

Fjalét kyge:

Vektori, mbledhja e
vektoréve, shumézimi i
vektorit.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.

>>>  Forma, hapésira, matjet dhe gjeometria

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Pjesa e paré e orés karakterizohet me pérséritje té njohurive té fituara nga ora
e kaluar mésimore.

Té nxénit né bashképunim

Né fillim t€ pjes€s kryesore, mésimdhénési/ja jep shpjegimet pér mbledhjen
dhe zbritjen e vektoréve, si dhe shumézimin e vektorit me njé numeér, e pastaj,
s€ bashku me nxénésit shqyrtohen zgjidhjet e detyrave pérkatése.

Letéjené d dhe b dy vektoré. Shumé e vektoréve & dhe b quhet vektori
¢ fillimi i té cilit pérputhet me fillimin e vektorit &, kurse fundi me fundin e

vektorit b. Shénojmé ¢ =& +b.
Diferenceé té vektoréve a dhe b quajmé vektorin ¢ =a+(-b)=a—b.

Pérkufizimi i tillé i shumés dhe i diferencés sé dy vektoréve shprehé té
ashtuquajturén rregull té paralelogramit.

Sipas pérkufizimit té barazimit t& vektoréve, vektorin b mund ta
konsiderojmé me fillim né fundin e vektorit &.
Jané té vérteta kéto veti:

1° d+b=b+a.
2° (@+b)+c=a+(b+c).

vetia komutative
vetia asociative
3 a+0=0+a. vektori zero
4 d+(-d)=0. vektori i kundért
Shénim. Né bazé té vetisé asociative mund té pérkufizohet shuma e tre dhe
mé shumé vektoréve.

Pastaj, né lidhje me shumézimin e vektorit me numér: Le té jeté & njé vektor
i ¢farédoshém. Shumén a+a++a e shénojmé me 3a.
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Shumézimi i vektorit me numeér ]

|-

Shumézim té vektorit & me numrin real « =0 quajmé vektorin ada gé ka:

e Intensitetin ||| a|. Pra |aal= || a].
o Drejtimin e njéjté me vektorin a.
e Kahen e niéjté ano té kundért me kahen e vektorit a varésisht se & >0 apo « <0.

Nése a dhe bjané vektoré, kurse o dhe 8 numra, jané té vérteta kéto veti:
I a(pa)=(ap)a
2" (a+p)a=cd+pa
3 q(@+b)=cd+ab.
4 1-d=4a

Nése a dhe b jané vektoré kolinearé, ekziston numri o i tillé gé a=ab.

Shembull 1. Té thjeshtojmé shprehjet.
a) 2(b—a)+3(@-2h). b) 3a+ (—b) —2a +3b.
Kemi:
a) 2(b—a)+3(a—2b)=(2b—2a)+(3d—6b)=2b—2a+3d—6b=a—4b.
b) 3a+(-b)—2d+3b=3a-2d—b+3b=a+2h.

Zbatim i njohurive

Né pjesén e fundit té€ orés, nxénésit udhézohen nése mund té vértetojné dy rastet e fundit t& detyrés né
vazhdim:

Shembull 2. Né&se pikat A1, Bi, Ci1 jané meset e brinjéve té trekéndéshit ABC, atéheré vlejné
barazimet:

AB + AC = 2AA, ;BA+BC =2BB, ; CA+CB =2CC, . Vértetoni.

AABA, = AA, = AB + BA,
Nése barazimet ! ! A }

AACA1:>E=KI’+Q

i mbledhim ané pér ané, dhe kemi parasysh faktin se vektori @ éshté i kundért me @ = ﬁ; + @ ,

atéheré marrim ZE = AB + AC . Ngjashém vértetohen edhe dy rastet e tjera.
Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té nxénésve gjaté dy fazave té
fundit té orés.






KAPITULLI V

Shprehjet shkronjore racionale

5.1. Shprehjet racionale. Domena e shprehjes racionale
5.2. Thjeshtimi i shprehjeve racionale

5.3. Shumézimi i shprehjeve racionale

5.4. Pjesétimi i shprehjeve racionale

5.5. Mbledhja dhe zbritja e shprehjeve racionale

5.6. Shprehjet e pérbéra racionale
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

5.1. Shprehjet racionale.
Domena e shprehjes
racionale.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
|1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkthen shprehjet nga
gjuha e zakonshme né até
algjebrike dhe anasjelltas;

» Kryen veprimet me
shprehjet racionale;

» Thjeshton shprehjet
shkronjore racionale;

» Paraget gjeometrikisht
shprehjet shkronjore
racionale.

Fjalét kyge:

Shprehjet racionale, domena
e shprehjes, vlera e
ndryshores.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

V. Shprehjet shkronjore racionale | 71

Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)
Né pjesén e paré té orés, mésimdhénési/ja nxité njé diskutim me nxénésit né
lidhje me bashkésité numerike gé jané punuar né fillim té vitit shkollor, e
pastaj e bén ndérlidhjen me bashkésiné e numrave racionalé, dhe pérkujton
se ¢faré trajte kané kéta numra dhe si pérkufizohet kjo bashkési.

Puné e orientuar dhe Shqyrtim i pérbashkét

Né pjesén kryesore té orés, mésimdhénési/ja jep shpjegimet lidhur me
shprehjet racionale dhe domenén e tyre.

Mé paré kemi pérkufizuar bashkésiné e numrave racionalé si bashkési

numrash té formés E( peZ,qeN). Pra:

g
Q{p' 7 N}
= q.pe ,qeNt.

Né gofté se né shprehje thyesore numéruesi dhe eméruesi jané polinome apo
shprehje shkronjore, atéheré kjo shprehje quhet shprehje racionale.

Shprehjet racionale ]

Shprehje racionale quhet shprehja algjebrike e trajtés thyesore

g (©#0), ku P dhe O jané polinome.

Shprehje racionale jané:

2X 2x-3 5x+1

3 'x*+6x-1" 3

Edhe 5x*—3x+1 éshté shprehje racionale. Kétu, mésimdhénési/ja mund té
pyet nxénésit pse éshté njé gjé e tillé? (sepse ajo mund té shkruhet né trajtén
5x* +3x+1 )
-
Ndérkaq, sa i pérket domenés sé shprehjeve racionale, pérkujtojmé faktin se
pjesétimi me zero éshté i pamundshém, prandaj konstatojmé se te shprehjet
racionale eméruesi i thyesés nuk mund té jeté zero. Késhtu, te shprehja
racionale nuk duhet marré né konsiderim vlerat e ndryshores pér té cilat vlera
e polinomit né emérues éshté zero.

, 5x° —3x+1 etj.

Domena e shprehjes racionale ]

Bashkeésia e vlerave té ndryshores x, pér té cilat vlera e shprehjes
racionale éshté e pérkufizuar dhe ekziston, quhet domené e shprehjes
racionale.

3x-2

gjitha vlerave té x me pérjashtim t& numrit 6.

Pér shembull, pér shprehjen racionale domena éshté bashkésia e té
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Tani, nxénésit ndahen né grupe dhe provojné zgjidhjen e shembujve (duke ndjekur udhézimet e
mésimdhénésit/es), ose bashkérisht shqyrtohen, si né vijim:

Shembull 1. Gjeni domenén e shprehjes racionale X—_i
X+

Domena e shprehjes racionale t& dhéné mé lart éshté bashkeésia e té gjitha vlerave té ndryshores x pér té cilat
eméruesi i shprehjes sé dhéné éshté i ndryshém nga zero, d.m.th, x+7 0. Megenése x+7 =0 pér x#—7,
atéheré domena e shprehjes sé dhéné éshté bashkésia {xeR:x=7}.

Shembull 2. Gjeni domenén e shprehjes racionale 42X _1?; .
X —

Ngjashém sikur edhe mé lart, domena e shprehjes éshté bashkésia e té gjitha vlerave té ndryshores x pér té
cilén:

x> —16#0

(x=4)(x+4)=0

x#=4 dhe x#—4.
Pra, domena e shprehjes sé dhéné éshté {x e R:x=4 dhe x=—4}.

2
Shembull 3. Gjeni domenén e shprehjes racionale

y2+9

Megenése y* +9>0(y eR), domena e shprehjes sé dhéné éshté RR.

Zbatim i njohurive

Né pjesén e fundit té orés, varésisht prej kohés sé mbetur né dispozicion, mésimdhénési/ja kérkon nga
nxénésit gé individualisht té provojné zgjidhjen e shembullit t¢ mé poshtém, e pastaj edhe té komentojné
zgjidhjen e ofruar:

Shembull 4. Gjeni domenén e shprehjes racionale i); — R

Domena e shprehjes sé¢ dhéng éshté bashkésia e té gjitha vlerave té ndryshores x pér té cilat x* —1+0,
d.m.th. pér x=-1 dhe x=1. Pra, domena e shprehjes racionale éshté {x e R:x = -1, x #1}.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té ményrés sé zgjidhjes sé shembullit né fazén e
reflektimit.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

5.2. Thjeshtimi i shprehjeve
racionale.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkthen shprehjet nga
gjuha e zakonshme né até
algjebrike dhe anasjelltas;

> Kryen veprimet me
shprehjet racionale;

» Thjeshton shprehjet
shkronjore racionale;

» Paraget gjeometrikisht
shprehjet shkronjore
racionale.

Fjalét kyce:
Shprehjet racionale,

thjeshtimi i shprehjes,
numeruesi, emeruesi.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

V. Shprehjet shkronjore racionale | 73

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né fillim té orés béhet njé pérséritje e njohurive té fituara nga ora e kaluar,
por edhe diskutimi rreth zgjidhjes sé detyrave té punuara né até oré.

Shqyrtim i pérbashkét

Né vazhdim té orés, mésimdhénési/ja pérkujdeset gé té transmetojé te
nxénésit parimin themelor té thjeshtimit té shprehjeve racionale:

Né gofté se P,Q,R (Q,R=0) jané polinome, atéheré:
P_PR P-R_P
Q QR QR Q
si dhe ecuring e thjeshtimit té shprehjes racionale:
e Zbérthejmé né térési numéruesin dhe eméruesin e shprehjes
racionale,

e  Pjesétojmé numéruesin dhe eméruesin me pjesétuesin mé té madh té
pérbashkeét.

ME pas, bashkérisht me nxénésit shqyrtohen shembuijt si né vijim:

Shembull 1. Duke u bazuar né parimin themelor pér shprehjet racionale,

thjeshtoni shprehjen racionale

Domena e shprehjes sé dhéné éshté {xeR:x=-3,x=3}. Prandaj pér
x = -3 dhe x =3 kemi:
x-3 _x-3 ~ x-3 1 x-3_ 1
x*-9 x*-3% (x-3)(x+3) x+3 x-3 x+3°

2

Shembull 2. Thjeshtoni shprehjen racionale ]z'jx
X

Kemi:
¢7 pjesétuesi mé i madh i pérbashkét

16x>  2(8x?)
24x* 3x° (ST)Cz )

piesétuesi mé i madh i pérbashkét

2
3x7

(x #0).

Zgjidhjet e kétyre detyrave mund té provohen edhe individualisht nga
nxénésit, e pastaj mund t’i tregojné dhe komentojné zgjidhjet para nxénésve
tjeré!
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x? +3x—28

Shembull 3. Thjeshtoni shprehjen racionale T
X p—

Megenése x* +3x —28=(x—4)(x—7) (provoni) dhe x* —16 = (x —4)(x + 4), atéheré
X*+3x—-28  (x—4)(x-7) x-7

2 (x=4).
x'-16  (x—4)(x+4) x+4
2
Shembull 4. Thjeshtoni shprehjen racionale _—XO X 13 .
—X—X

Kemi:
X -x=12 _ (x=4)(x+3)
20-x—x>  (4—x)(5+X)

faktorizojmé trinomin né numérues dhe emérues

=W zbatojmé barazimin —(x —4) =4—-X
—-X + X
= 78 — X;g * 3; thjeshtojmé me 4 — X

—X)(o+X

=i3 (x#4,x#-5).
X+5

Puné e pavarur
Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé individualisht té provojné zgjidhjen e detyrés:

6x —18

5x-15

Shembull 5. Thjeshtoni shprehjen racionale

Faktori mé i madh i pérbashkét i numéruesit éshté numri 6, kurse i eméruesit &shté numri 5. Prandaj:
6x—-18 6(x-3) 6

5x—-15 5(x—3) 5

(x#3).

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé t& ményrés sé zgjidhjes sé shembullit né fazén e
reflektimit, e po ashtu angazhimit rreth zgjidhjes sé detyrave né fazén kryesore té orés.

Detyra pér puné té pavarur

Thjeshtoni shprehjet racionale:

-27mn*p’ 8a+12 15a —36x
1. ﬁ. 2- . 3. 27. 4. 37.
36m°np 6a+9 5a“ -10a 42X° + 24X
4 3 2 _ _
5 12x 312x . 6. 24X 236x. 7 9a 9b. 8. 5x 5y.
6x 32x a-b y—X
2 2 3
g m —-4m-12 10. 6a+3b 11 4y° -1 12 X +8

m>-m-6 42> —b?’ 1+2y X+2
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

5.3. Shumézimi i shprehjeve
racionale.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkthen shprehjet nga
gjuha e zakonshme né até
algjebrike dhe anasjelltas;

> Kryen veprimet me
shprehjet racionale;

» Thjeshton shprehjet
shkronjore racionale;

» Paraget gjeometrikisht
shprehjet shkronjore
racionale.

Fjalét kyce:
Shprehjet racionale,

shumézimi i shprehjes,
faktorizimi.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

Plani i realizimit t&€ mésimit
Kontroll njohurish

Né pjesén e paré té késaj ore mésimore mund té béhet njé kontroll e njohurive
té fituara nga orét e kaluara mésimore gé ka té béjé me shprehjet racionale
dhe thjeshtimin e tyre. Njé kontroll i tillé i njohurive mund té jeté pjesé e
vlerésimit né kuadér té orés mésimore.

Shqyrtim i pérbashkét

Né& pjesén e realizimit té orés, mésimdhénési/ja fillimisht e bén ndérlidhjen e
shumézimit té thyesave (me numra racionalé), pér té dhéné pastaj
pérkufizimin e shumézimit té shprehjeve racionale:

Né qofté se P,Q,R dhe S jané shprehje racionale, Q=0 dhe S =0,
atéheré:
P.

R_PR
S QS

pu)

QO|T

si dhe:

» Faktorizimi i ploté i numéruesit dhe i eméruesit;
» Pjesétimi i numéruesit dhe i eméruesit me té gjithé faktorét e

pérbashkét té tyre;
» Shumézimi i shprehjeve té mbetura pas veprimeve nga hapi
paraprak.
3
Shembull 1. Shumézoni LS 214 .
12 7x
Kemi:
' pjesétuesi mé i madh i pérbashkét

sx’ 21 5’21 5e21

12 7127 4x2ly’
T; pjesétuesi mé i madh i

5
=— (x#0).
4x( )

pjesétimi i numéruesit dhe eméruesit me

3x? —6x x*> —25

Shembull 2. Shumézoni .
+5 x*-10x+25

Kemi:

3x*-6x  x2-25

x+5 X2 -10x+25
_3X(x=2) (x+5)(x-5)
T Xx+5  (x-5)(x-5)
_ 3X(x=2)(x+5)(x—-5)
~ (X+5)(x=5)(x-5)
_3x(x-2)

© x-5

faktorizojmé eméruesin dhe numéruesin

shumézojmé shprehjet

pjesétojmé eméruesin dhe numéruesin me (x-5)(x+5)
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3x-1 16-x?

Shembull 3. Shumézoni = .
Xx—4 3x°+14x-5

Kemi:
3x-1  16-x*  3x-1 (4-x)(4+X)
Xx—4 3x2+14x-5 x—-4 (3x—1)(x+5)
Megenése faktorét né numérues dhe né emérues 4—xdhe Xx—4 jané me shenja té ndryshme, atéheré
shumézojmé numéruesin dhe eméruesin me —1 dhe marrim:
_(DE-X)@Ex-D(4+x) (DA -x)EBx-D)@4+x)  (Bx-1)(4—-x)(4+Xx)
(DX =4)EXx-1(x+5) (A-X)Bx-1)(x+5)  (x—4)(Bx—1)(x+5)
_(-D@+x) -x-4
~ X+5  x+5

(x#4, x;é%, X #—=5).

Puné e pavarur

NE pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé individualisht té provojné zgjidhjen e detyrés:

4x% —12x  x*-25

Shembull 4. Shumézoni = .
X+5 X°—6Xx+9

Kemi:
4x*-12x  x* =25 _ 4x(x=3) (x+5)(x=5) _ 4x(x—3)(x+5)(x-5)
X+5 X?—6x+9  x+5 (x=3)(x=3)  (X+5)(x—-3)(x—3)
=&_35)(x¢—5,x¢3).

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi i njohurive t& nxénésve mund té realizohet né ciléndo fazé té orés.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

5.4. Pjesétimi i shprehjeve
racionale.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkthen shprehjet nga
gjuha e zakonshme né até
algjebrike dhe anasjelltas;

> Kryen veprimet me
shprehjet racionale;

» Thjeshton shprehjet
shkronjore racionale;

» Paraget gjeometrikisht
shprehjet shkronjore
racionale.

Fjalét kyce:
Shprehjet racionale,

pjesétimi i shprehjes,
faktorizimi.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.

V. Shprehjet shkronjore racionale | 77

Plani i realizimit t& mésimit
Diskutim

Faza e paré e orés mund té realizohet me njé diskutim té shkurté me nxénésit
lidhur me njésiné e kaluar mésimore gé ka té béjé me shumézimin e
shprehjeve racionale, e po ashtu mund té diskutohen edhe véshtirésité
eventuale té zgjidhjes sé detyrave pérkatése.

Shqyrtim i pérbashkét dhe Puné né grupe

Né pjesén e realizimit té orés, mésimdhénési/ja jep shpjegimet e nevojshme
si mé poshté:

Veting e pjesétimit t& numrave thyesoré (racionalé)
ac_ad_ad. pcdeR b0,c20dw0).
bd bc bec

mund ta zgjerojmé edhe né pjesétimin e shprehjeve racionale si vijon:

.| Vetia e pjesétimit té shprehjeve racionale 1

o

NEé qofté se P,Q,R dhe S jané polinome dhe O #0,R =0 dhe
S #0, atéheré

FE LY _S8
Q'S QR QR
Me fjalé: Herési i dy shprehjeve racionale éshté shprehje racionale e

barabarté me prodhimin e shprehjes sé paré dhe té vlerés reciproke
té shprehjes sé dyté.

PS_PS

)

Pér zgjidhjen e detyrave né vijim, nga nxénésit kérkohet té ndahen né grupe
té vogla, e duke i ndjekur udhézimet e mésimdhénésit/es, provojné té gjejné
zgjidhjet, si dhe mandej t’i shk€mbejné ato me grupet tjera.

2x+1 2x2 +7x+3

Shembull 1. Pjesétoni  ——:
X° =9 X=3

Kemi:
2x+1 2x° +7x+3  2x+1 x—3
-9 x-3  x2-9 2x2+7x+3
B 2x+1)(x-3)
(X +3)(x=3)(2x +1)(x +3)
_ 1 _ 1
C(X+3)(x+3) X2 +6x+9
Nése mésimdhénési/ja e véren gé vetém me udhézime éshté véshtiré té vjen

deri te zgjidhja e detyrés, kété mund ta béj edhe duke shkruar né tabelé
komplet zgjidhjen e detyrés!

faktorizojmé

thjeshtojmé
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2
Shembull 2. Pjesétoni X5;2X - (2X% + X 6).
X

2 p—
Megenése 2x? +x—6:M, atéheré
X*+2x 2x° +X=6 _ x*+2x 1 B X(X +2)
5x 1 5X  2x2+x—6 5x(2x-3)(x+2)

11
5(2x—-3) 10x-15

4x+3 4x* -13x-12

Shembull 3. Pjesétoni —; :
X®—49 X+7

Kemi:
4x+3 4x*—13x—12 4x+3 X+7 o
Xz ~ 19 : xi7 = XZ ~ 49 . 4X2 “13x_12 faktorizojmé numéruesin dhe eméruesin
4x+3 X+7
T+ 7)(x—7) (4x+3)(x—4)
(Ax+3)(x+7) _ 1 1

T X+ (X -T)@x+3)(x—4)  (x=T)(x-4)) x2-11x+28’
Zbatim i njohurive
Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé provojné zgjidhjen disa prej detyrave:

Shembull 4. Kryeni veprimet né thyesat e dyfishta:
2

a 2
y—7 4_4+a
. a
a. 2 ; b. 11 ;
a—; 2 a
X 1
7_;,_1_7
3a+3a_5a+6a a_ X 1+1 1+X
c. a 4a ._X_a : d. X
a 4x? X 1
- da+— — =X+ —
a-x a+X a 11 1-x

Varésisht prej kohés sé mbetur né dispozicion, mésimdhénési/ja mund té kérkon nga nxénésit qé té zgjidhin

njé apo mé shumé nga kéto detyra, e nése e sheh té nevojshme, pér ndonjérin prej tyre mund edhe té jep
sgarime shtesé!

Keni parasysh se kéto detyra i takojné grupit té shprehjeve té pérbéra (njési mésimore gé ende nuk éshté
punuar!), megjithaté, le té shérben si detyré sfiduese pér té gjithé nxénésit e talentuar!

Vlerésimi i nxénésve

Dy fazat e fundit e orés mund té jené bazé e miré pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

5.5. Mbledhja dhe zbritja e
shprehjeve racionale.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkthen shprehjet nga
gjuha e zakonshme né até
algjebrike dhe anasjelltas;

> Kryen veprimet me
shprehjet racionale;

» Thjeshton shprehjet
shkronjore racionale;

» Paraget gjeometrikisht
shprehjet shkronjore
racionale.

Fjalét kyce:
Shprehjet racionale,
mbledhja e shprehjes, zbritja

e shprehjes, eméruesi i
pérbashkét, shmvp.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Rikujtim njohurish
Né fazén e paré té orés béhet njé pérséritje e shkurté nga ora e kaluar.

Veprimtari e drejtuar

Né kété oré mésimore, pjesén dérmuese té kohés e udhéheq mésimdhénési/ja
me shpjegime dhe sgarime té nevojshme pér mbledhjen dhe zbritjen e
shprehjeve racionale, duke e shogéruar edhe me shembuj t& cilét i shqyrton
bashkérisht me nxénésit.

Neé fillim, jep pérkufizimet pér mbledhjen dhe zbritjen e shprehjeve racionale
me emérues té njéjté, e pastaj edhe me emérues té ndryshém:

Me emérues té njéjté: Le té jené P,Q dhe R polinome, Q =0, atéheré

P R P+R P R P-R
LA dhe - ="-T,
Q Q Q Q Q Q

Me emérues té ndryshém: Nése P,Q.R,S (Q,S =0) jané polinome, atéheré

P,R_PS+QR , P R_PS+QR

Q S QS Q S QS
Pas tyre, shqyrtohen disa shembuj:
Shembull 1. Njehsoni M+ﬂ
X—-2 x-2

Kemi
3x+2+4x—5 _ (3x+2)+(4x-5) 3x+2+4x-5 7x-3
X=2 x=2 X=2 X=2 x=2"

3x—2y 2x-3y

Xz_yz 2 2"

Shembull 2. Njehsoni

X" =y
Kemi:
3x—-2y 2x-3y (Bx-2y)—-(2x—-3y) 3x—-2y-2x+3y
Xz_yz_xz_y2: X2 —y? = X2 _y?
X+y 1
= = (x=y).
(X+y)(x-y) x-y
Shembull 3. Njehsoni X+, x=3
X—-2 Xx+4

Kemi:
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X+1, X=3 _ (x+D)(x+4)+(x=2)(x-3) _ (X* +5X+4) + (x* —=5x +6)
X—2 X+4 (X=2)(x+4) B (X=2)(x+4)

Né vazhdim té orés, mésimdhénési/ja jep pérkufizimin e shmvp-sé, pér té vazhduar me shembuj pérkatés:

SHMVP i dy ose mé shumé shprehjeve racionale éshté shprehja mé e vogél racionale, e cila pjesétohet pa
mbetje me shprehjet e dhéna.

Gjetja e SHMVP pér dy ose mé shumé polinome
» Zbérthimi i ploté i polinomeve té dhéna.
» SHMVP pérbéhet nga prodhimi i té gjithé faktoréve té ndryshém té polinomeve, secili prej tyre

i ngritur né shkallén mé té larté, né té cilén éshté paragitur né ndonjérin nga faktorét e polinomeve
té dhéna.

Shembull 4. Gjeni SHMVP pér polinomet 2x —4, x> —4, x* +4x+4.

Sé pari béjmé faktorizimin e ploté té polinomeve té dhéna:
2X—4=2(x-2)

x> —4=(x-2)(x+2)
X +4x+4=(x+2)°
Pra, SHMVP pér polinomet: 2x—4, x* —4, X’ +4x+4 éshté 2(x—2)(x+2)’.

y+3 3 y+5
y2+4y—-21 y*+6y-27

Shembull 5. Té njehsojmé

Megenése y>+4y—21=(y-3)(y+7) dhe y*+6y—27=(y+9)(y—-3), SHMVP pér y*+4y-21  dhe
Y2 +6y—27 éshté (y+9)(y—23)(y+7), prandaj:

y+3 y+5 B y+3 y+5
y'+4y-21 y*+6y-27 (y-3)(y+7) (y+9(y-93

y+3 y+9 y+5 y+7
(y=3)(y+7) y+9 (y+9)(y-3) y+7

(y+3)(y+9)  (y+5(y+7)
(Y=3)(y+7)(y+9) (y+9(y-3)(y+7)
_ YPH12y+27 P 4+12y+35
SN+ (YA -3y +T)
(y? +12y+27)—(y* +12y+35) y?+12y+27—y?-12y—-35

(y=3)(y+9)(y+7) (y+3)(y+9)(y-7)
-8

Ty -1

9

Shembull 6. Té njehsojmé = .
x—3 Xx°+3x-18
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Megenése x—3=(x—3) dhe x*+3x—18=(x—3)(x+6), atéheré 10 +— 9 =
Xx-3 X°+3x-18
10 . 9 10 ’x+6+ 9
Xx—-3 (x-3)(x+6) x-3 x+6 x°+3x-18
10 x+6 9 _10(x+6) N 9

:x—3'x+6+x2+3x—18_(x—3)(x+6) (x—=3)(x+6)
_10(x+6)+9  10x+69
C(x=3)(x+6) (x-3)(x+6)

2y+5 4y+12

Shembull 7. Njehsoni o
y-2 y +y-6

Megense y? +y—6=(y+3)(y—2), SHMVP((y—-2),y? +y—6))=(y+3)(y—2). Prandaj,
2y+5  4y+9 _(2y+5)(y+3)—(4y+9)_2y2+4y+6
y-2 y'+y-6  (y-2(y-3)  (y-2(y-3
_(y+2)(2y+3)
(y-2)(y-3)

Vlerésimi i nxénésve
Té gjitha fazat e orés mund té shérbejné pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.
Detyra pér puné té pavarur

Gjeni shuméfishin mé té vogél té pérbashkét té polinomeve:

1. 14x, 35. 2. 42y, 36.

3. 10k, 16k2. 4. 90, 15b+30.

5.18x°, 21x2. 6. 32a’h, 9ab’.

7.48x%y?, 30x*y. 8. xy*, 6x°y?, 15xy*.

9. 4mn*, 14m?n®, 35mn. 10. 4a, 2a—4.

11. x+9, 4x+36, 8x. 12. g*-49, 9*+5q-14, q-7.
13. a? - 25, 10a+50, 5a—25. 14. n*—9, n>—n—6, 8n®+24n.

Shprehjet e dhéna racionale sillni né shprehje ekuivalente me to, por me emérues té barabarté me shprehjen
tjetér.

1. i, eméruesi 21x3. 2. iz eméruesi 72y°.
7X 9y
5X L. - 2.2 _3a = H 213

3. —, eméruesi 24x°y°. 4. —,eméruesi 35a°h°.
8y 7b

5. 4p, eméruesi p-3. 6. a+3, eméruesi 2a—1.

Materiali pér kété njési mésimore éshté voluminoz, prandaj mund té ndahet né dy oré mésimore.
Ndarja mund té jeté ashtu gé mbledhja dhe zbritja e shprehjeve racionale té punohen né orén e paré,
ndérsa shmvp té punohet né orén e dyté. Metodologjia e punés mund té mbetet e njéjté né té dy orét.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

5.6. Shprehjet e pérbéra
racionale.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkthen shprehjet nga
gjuha e zakonshme né até
algjebrike dhe anasjelltas;

> Kryen veprimet me
shprehjet racionale;

» Thjeshton shprehjet
shkronjore racionale;

» Paraget gjeometrikisht
shprehjet shkronjore
racionale.

Fjalét kyce:

Shprehjet e pérbéra,
numeéruesi, eméruesi,
gjymtyrét.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.

>>>  Numrat, funksioni dhe algjebra

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né fazén e paré té orés béhet njé pérséritje e shkurté nga ora e kaluar, si dhe
shtjellimi i detyrave pér puné té pavarur (disa prej tyre!).

Shqyrtim i pérbashkét

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me disa shpjegime nga ana e
mésimdhénésit pér njésiné e re mésimore, e pastaj shqyrtimi i pérbashkét i
shembujve:

Mé paré kemi mésuar pér shprehjet racionale, té cilat né numérues dhe né
emérues kané numra racionalé ose polinome. Tash do té shohim shprehjet
racionale, té cilat né numérues ose né emérues, ose né té dyja sé bashku, kané
shprehje racionale. Shprehjet e tilla racionale i quajmé shprehje té pérbéra
racionale. Shprehjet:

3 3 3 X p+1
hd =~ _8 >
X X X x+1 p-3
7 7 a1 4-p
x3 1+x p+3

jané shprehje t€ pérbéra racionale. Q¢ t’i thjeshtojmé shprehjet e tilla, duhen
eliminuar shprehjet racionale né€ numérues dhe n€ emérues dhe t’i sjellim né
shprehje té thjeshta racionale. Té shohim shprehjen e pérbéré racionale:

p +1 numeéruesi primar
p-3

4-p o
— eméruesi primar
p+3

p+l

Numéruesin e shprehjes sé pérbéré racionale e quajmé numérues

primar ose kryesor, kurse eméruesin e saj

4- N .
P e quajmé emérues primar

+3
ose kryesor. Shihet se shprehjet né numérues dhe né emérues té shprehjes sé
pérbéré racionale jané po ashtu shprehje racionale. Eméruesin e numéruesit

primar p—3 dhe eméruesin e eméruesit primar p+ 3 i quajmé emérues
sekondaré. Pra:

p+1
p-3

4-p
p+3

eméruesi sekondar eméruesi sekondar
Numéruesi i numeéruesit primar dhe eméruesi i eméruesit primar ndryshe
quhen gjymtyrét té jashtme té shprehjes sé pérbéré racionale, kurse eméruesi
i numéruesit primar dhe numéruesi i eméruesit primar quhen gjymtyrét té
brendshme. Né shembullin toné gjymtyrét e jashtme jané p+1 dhe p+3,
kurse gjymtyrét e brendshme jané p —3 dhe 4 — p. Kjo shihet mé bukur né
paragitjen gé vijon:
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p+1

p-3 giymtyréte gjymtyrét e jashtme
4—p brendshme

p+3

Qé té thjeshtohet shprehja e pérbéré racionale éshté e nevojshme, té eliminohen eméruesit sekondaré. Kjo
mund té béhet né dy ményra:

Ményra e paré: Shprehjen e pérbéré racionale e transformojmé né shprehje té thjeshté racionale, duke
pjesétuar numéruesin primar me eméruesin primar.

Ményra e dyté: Numéruesi primar dhe eméruesi primar shumézohen me SHMVP té eméruesve sekondaré
dhe shprehja e fituar racionale thjeshtohet deri né terma mé té vegjél.

Ményra Il mund té realizohet edhe késhtu: Shumézohen gjymtyrét e jashtme né mes vete dhe rezultati
shkruhet né emérues, kurse gjymtyrét e brendshme shumézohen né mes vete dhe rezultati shkruhet né
emeérues.

Pér té gjitha kéto informata, mésimdhénési/ja duhet t& sigurohet gé nxénésit i kané kuptuar, né ményré gé
pastaj té vazhdohet me detyra:

2
Shembull 1. Thjeshtoni shprehjen %
x
2
- 2 2
Duke supozuar se x =0, kemi: izg:%:g X _2x _2x
3 xx* x 3 3x 3
XZ
p+1
Shembull 2. Thjeshtoni shprehjen racionale f__ 3
p
SHMVP i eméruesve sekondaré p dhe p—3 éshté p(p —3). Prandaj:
p+1 p+1
— = p(p-3
p-3 _p-3 __(p+Dp _ p+p
4-— 4— - - —p? -12
p p
(y+2)+—
Shembull 3. Thjeshtoni shprehjen racionale _
(y-D+—

SHMVP i eméruesve sekondaré éshté y —6. Prandaj:



84 | Libriimésuesit— Matematika9 >>>  Numrat, funksioni dhe algjebra

(y+2)+—"— {(y+2)+ ! ](y—e» (y+2)-(y-6)+ ' -(y-6)
y—6 6 _

y—
4
y—6 (y-6)

_yP-6y+2y—12+7 y’-4y-5 (y-5)(y+1) y+1
Yy —6y-y+6+4 Yy —Ty+10 (y-5)(y-2) y-2

7
(y-6)

-(y-6)

(y—l)+i {(y—1)+

e ](y—6) (y-D-(y-6)+

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né zgjidhjen e detyrave dhe ideté gé japin pér zgjidhje té tyre mund té paragesin kriter
pér vlerésim nga kjo oré mésimore.

Detyra pér puné té pavarur

Thjeshtoni shprehjet e pérbéra racionale:

3 2 1 11 2

5 34 32 5
1. 2, 2. 2 4 3 . 4 .

4 11 2.5 343

7 2 4 3 6 10

4 7 5 -4

4 L 2

X m? b y+1
5. 5 6 s 7. —3 8 3

x2 m b-3 y

8 X m-3 1.1

a-3 X+7 4 a b
9. 5. 10. X 1 5t 12. T

a+2 x—3 6 a2 p?

Thjeshtoni shprehjen e pérbéré racionale, duke shumézuar numéruesin dhe eméruesin me SHMVP té
eméruesve sekondarg.

n-9 x+3 4-_ 3 T 18
1, h+2 2. L_ 3 __ X+3 4. L
n X2_9y2 54 6 9_ 1
3n-5 6y x-1 2y +3
1,1 1 5 4
Xy a b m+n x-y p? q
> 1 1 6 1 ! 1 1°'1 1 8 p-gq
¥ x 1 1 mon x'y
X 1 n y




KAPITULLI VI

Pérpjesétimi 1 drejté dhe 1 zhdrejté

6.1.
6.2.
6.3.
6.4.

Proporcioni. Pérpjesétimi i drejté dhe i zhdrejté
Proporcioni i thjeshté dhe i zgjeruar
Llogaritja e ndarjes dhe pérzierjes

Llogaritja e pérgindjes, promilit dhe e kamatés
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

6.1. Proporcioni.
Pérpjesétimi i drejté dhe i
zhdrejté.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
|1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon pérpjesén dhe
pérpjesétimin;

» Zbaton vetité e pérpjesés
né zgjidhjen e detyrave
praktike;

» Dallon madhésité té cilat
jané né pérpjesétim té
drejté nga ato qé jané né
pérpjesétim té zhdrejté.

Fjalét kyce:

Proporcioni, pérpjesétimi i
drejté, pérpjesétimi i
zhdrejté.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

V1. Pérpjesétimi i drejté dhe i zhdrejté | 87

Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)

Né pjesén e paré té orés mund té béhet njé ndérlidhje me njohurité e fituara
nga vitet e kaluara pér pérpjesétimet. Gjithashtu, mésimdhénési/ja rikujton
se:
Raporti i dy numrave a dhe b éshté herési i tyre a:b. Numri a éshté termi
i paré, kurse numri b termi i dyté i raportit.
Dy raporte me vlera té barabarta té lidhura me shenjén e barazimit, formojné
proporcion. Numrat gé e formojné njé proporcion quhen numra
pérpjesétimoré.
NE rastin e pérgjithshém, nése a:b =k dhe c:d =k, do té shkruajmé
a ¢

a:b=c:d ose —=-—.
b d
Lexojmé: a pér b sikur ¢ pér d ose, a rrime b sikur ¢ me d.
Emértimet e numrave né proporcion:

: faktorét e jashtém
\:faktorét e brendshém
b = ¢ d

a

Gjaté zgjidhjes sé problemeve té ndryshme, proporcioni a:b=c:d
zbatohet né formé té prodhimit:
a:b=c:d <& a-d=b-c.

Veprimtari e drejtuar

Pjesa kryesore e orés shfrytézohet pér shpjegime dhe shqyrtime té
pérbashkéta lidhur me proporcionin e drejté dhe té zhdrejté.

Q& né fillim, mésimdhénési/ja vizaton né tabelé grafikun dhe bashkérisht me
nxénésit plotésohet tabela si né vijim:

Me grafikun e dhéné éshté paraqgitur raporti (lidhja) ndérmjet dy madhésive
x dhe y. Ta shkruajmé kété lidhje me barazim.

¥

9

[
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Plotésojmé tabelén:

3
y 3 6 8 9
y koeficienti i
- 3 3 3 3 proporcionalitetit,

Vérejmé se raporti ndérmjet madhésive x dhe y éshté cdoheré numri 3. Shkruajmé
X:& ose y=3x.
X

Nése me X shénojmé gjatésiné e brinjés sé trekéndéshit barabrinjés, kurse me y perimetrin e tij, atéheré
grafiku paraget raportin ndérmjet perimetrit dhe gjatésisé sé brinjés sé tij. Pra, raporti ndérmjet perimetrit dhe
gjatésisé sé brinjés sé trekéndéshit barabrinjés éshté numér konstant (numri 3). E quajmé kété koeficient té
proporcionalitetit t&¢ madhésive x dhe Y.

Proporecioni i drejté ]
a N

Dy madhési x, y jané né proporcion té drejté, nése raporti i tyre né procesin e ndérrimit mbetet
i njéjté (éshté numér konstant, k), d.m.th. kur njéra rritet (zvogélohet) pér njé numér té caktuar
herésh, edhe tjetra rritet (zvogélohet) pér té njéjtin numér herésh. Shkruajmé:

X:k(k:tO) ose y = kx.
X

Pastaj, shqyrtohet proporcioni i zhdrejté:

.

Proporcioni i zhdrejté ]

|-

Madhésité x dhe y jané né proporcion té zhdrejté, nése x-y = k.

Shprehur né ményré pérshkruese, dy madhési jané né proporcion té zhdrejté, nése kur njéra
rritet (zvogélohet) pér njé numér herésh, tjetra zvogélohet (rritet) pér té njéjtin numeér herés.

"
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Proporcioni i zhdrejté pér madhésité y dhe x shprehet me vy

barazimin
v =
x' 4 o
ku k éshté numér pozitiv dhe paraget koeficientin e
proporcionit. 3 \

Grafiku i funksionit gé jep lidhjen e madhésive y dhe x qé
jané né proporcion té zhdrejté éshté pjesa e hiperbolés pér
x>0 dhe y> 0. Né figuré éshté paraqitur rasti kur k =2. 2

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té nxénésve gjaté téré kohés.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

6.2. Proporcioni i thjeshté
dhe i zgjeruar.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

> Pérkufizon pérpjesén dhe
pérpjesétimin;

» Zbaton vetité e pérpjesés
né zgjidhjen e detyrave
praktike;

» Dallon madhésitg té cilat
jané né pérpjesétim té
drejté nga ato gé jané né
pérpjesétim té zhdrejté.

Fjalét kyce:
Proporcioni i zgjeruar,

proporcioni i thjeshté,
raporti.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

Libri i mésuesit — Matematika 9 >>>

Numrat, funksioni dhe algjebra

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né fazén e paré té orés béhet njé pérséritje nga ora e kaluar, e po ashtu ndonjé
sgarime shtesé lidhur me njohurité e fituara.

Puné né grupe

Para se nxénésit té udhézohen gé té punojné né grupe pér zgjidhje té detyrave
té ndryshme, mésimdhénési/ja jep shpjegimet si mé poshté:

Proporcioni (pérpjesétimi) i formuar nga tri ose mé tepér raporte me vlera té
njéjta, quhet proporcion i zgjeruar (zgjatur).
Proporcioni i zgjeruar me katér raporte shkruhet késhtu:

a _ a, _ aa _ a, _

b b, b b
Nga proporcioni i mésipérm, a, =kb,,a, =kb,, a, =kb, dhe a, =kb,. Prej
nga
a +a, +a;+a, kb +kb, +kb, +kb, k(b +b, +b;+b,) _,
b+b,+b,+b, b +b,+b+b, b +b,+b+b
Rrjedhimisht

a1+a2+a3+a4_&_ai_$_ai4_k
b,+b, +b,+b, b b, b, b,

Kjo veti e proporcionit ka zbatim té gjeré né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

Shembull 1. Pér blerjen e 20 litrave vaj ulliri jané harxhuar 20€. Sa litra
vaj ulliri do té blihen me 27 €?

Pér blerjen e mé shumé litrave té vajit na duhen mé shumé té holla, prandaj
kemi té b&jmé me proporcion té drejté.
x:20=27:18.

Prej nga gjejmé se me 27 € do té blihen x =30 litra vaj ulliri.

Shembull 2. Libri ka 276 faqe e né ¢do fage nga 30 rreshta. Sa fage do té
keté libri, nése ¢do fage ka nga 40 rreshta?

Edhe ky shembull éshté njé proporcion i thjeshté. Nése njé fage ka mé shumé
rreshta, atéheré kemi mé pak fage, gjé gé do té thoté se madhésité jané né
proporcion té zhdrejté. Tri madhési i kemi té njohura, ndérsa duhet té
caktohet madhésia e katért. Megenése raporti i fageve éshté e barabarté me
raportin e anasjellé té rreshtave, kemi:

X:276=30:40.

Prej nga gjejmé se x=207. Pra, libri do té keté 207 fage.
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Shembull 3. Nga 24kg pambuk mund té pérgatitén 56m stof me gjerési 90cm. Sa metra stof me gjerési
80cm mund té pérgatiten nga 69kg pambuk?

Shembulli paraget njé proporcion té zgjeruar, sepse na jané té njohura pesé madhési, kurse duhet caktuar
madhésia e gjashté. Nése kemi mé shumé pambuk do té kemi mé shumé stof (prandaj kemi dy madhési né
pérpjesétim té drejté e ato jané sasia e pambukut dhe gjatésia, metrat e stofit). Nése gjerésia e stofit éshté mé
e madhe, nga sasia e njéjté e pambukut do té kemi mé pak metra stof, gjé qé do té thoté se kéto madhési jané
né pérpjesétim té zhdrejté. Shénojmé me x gjatésiné (né metra) té stofit qé pérgatitén nga 69kg pambuk.
Kemi:
x:56=69:24=90:80.
~56-64-90

Prej nga 24-80-x=55-64-90 ose X_Wzms. Rrjedhimisht x=168m.

Puné e pavarur
Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé individualisht té provojné zgjidhjen e detyrés:

Shembull 4. Pompa pér 8 minuta térheq 14 litra ujé nga thellésia 160 m. Pér sa minuta do té térhegé kjo
pompé 21 litra ujé nga thellésia 120 m?

Detyra paraget proporcion té zgjeruar. Jané té njohura pesé madhési, duhet caktuar madhésia e gjashté. Pér
nxjerrjen e sasisé mé té madhe té ujit duhet té kemi mé shumé kohé (prandaj kemi dy madhési né proporcion
té drejté: sasia e ujit dhe gjatésia e kohés). Pér thellésiné mé té vogél do té jeté e nevojshme mé pak kohé
pér nxjerrjen e sasisé sé njéjté té ujit, gjé gé do té thoté se, thellésia dhe koha jané madhési né pérpjesétim
té zhdrejté. Pér kété arsye do té kemi:
x:8=21:14=120:160.
8-21-120

Prej nga 14-160-x=8-21-120 ose x=—————=9. Rrjedhimisht x =9mim.
14-160

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit t& nxénésve né dy fazat e fundit té
oreés.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

6.3. Llogaritja e ndarjes dhe
pérzierjes.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

> Pérkufizon pérpjesén dhe
pérpjesétimin;

» Zbaton vetité e pérpjesés
né zgjidhjen e detyrave
praktike;

» Dallon madhésitg té cilat
jané né pérpjesétim té
drejté nga ato gé jané né
pérpjesétim té zhdrejté.

Fjalét kyce:
Koeficienti i

proporcionalitetit, ndarja,
pérzierja.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

>>>  Numrat, funksioni dhe algjebra

Plani i realizimit t& mésimit
Diskutim

Pjesa e paré e orés mund té shfrytézohet pér té diskutuar pér njohurité e
fituara nga orét e kaluara, e po ashtu edhe pér té dhéné ndonjé sgarim
eventual lidhur me detyrat e shtjelluara nga ato oré mésimore.

Shqyrtim i pérbashkét

Faza kryesore e orés karakterizohet me shqyrtim té pérbashkét té zgjidhjeve
té detyrave, por, paraprakisht, mésimdhénési/ja sqaron se né shumé raste
paraqgitet nevoja gé ndonjé madhési e dhéné té ndahet né dy ose mé shumé
pjesé sipas pérpjesétimit t& dhéné mé paré. Por, ka edhe shumé raste ku duhet
béré pérzierja e disa llojeve té njé materiali po ashtu me njé pérpjesé té dhéné.
Problemet e tilla zgjidhen me ané té pérpjesétimit. Shembujt vijues tregojné
mé sé miri rastet e tilla.

Shembull 1. Pér kryerjen e njé puné né njé kompani, dy punétoré kané
punuar, njéri 38 dité dhe tjetri 27 dité. Pér punén e kryer, kompania duhet
t’i paguajé ata 2600 €. Ndarja e fitimit duhet t€ béhet n€ proporcion me
kohén e shpenzuar pér kryerjen e késaj pune. Nga sa do té marré secili nga
punétorét?

Detyra éshté njé llogaritje e thjeshté e ndarjes né dy pjesé sipas njé
proporcioni té dhéné.

Do té paragesim njé formé té pérgjithshme pér zgjidhjen e detyrave té késaj
natyre, gé kané té béjné me ndarjen e thjeshté. Shénojmé me S shumén gé
duhet ndaré, kurse me p, dhe p, pjesét ndarése té saj. Kéto pjesé duhet té
jené né proporcion me kohén e shpenzuar né kryerjen e punés nga secili

h PP

punétor, d.m.t =k, ku k é&shté koeficienti i proporcionalitetit.

tl 2
Tash né barazimin S=p, + p, zévendésojmé p, =k-t, dhe p,=Kk-t,,

gjejmé k =i. Prej nga:
L

p1=|('tl:s.t1 dhe pzzk'tzzs.itz'
t1+t2 tl""tz
Pér vlerat e dhéna né shembullin 1, do té kemi:
b, = S-t _2600-38 _ 2600-38 —40-38 =1520.
t,+t, 38+27 65
0, = S-t, _ 2600-27 _ 2600- 27 —40.27 =1080.
t,+t, 38+27 65

Pra, punétori i paré duhet té marré 1520 €, kurse i dyti 1080 €.

Metoda e zbatuar kétu zbatohet edhe né rastet kur kemi té béjmé me ndarjen
e ndonjé madhésie né tri e mé shumé pjeseé.
Né rast se pjesét ndarése p, dhe p, jané né proporcion té zhdrejté,

pérkatésisht me t, dhe t,, d.m.th. nése pt; = p,t, =k, atéheré
S,
L+t

dhe p,= S.tl.
+

P
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Shembull 2. Né njé fabriké pér prodhimin e duhanit jané pérzier tri lloje té duhanit, lloji i paré 120kg me
¢cmim 5.6€, lloji i dyté 90kg me ¢cmim 7€ dhe lloji i treté 70kg me ¢mim 8.4€. Saéshté ¢mimi i njé
kilogrami té duhanit pas pérzierjes?

Nése sasité e duhanit nga té gjitha llojet jané té barabarta, ¢mimi i duhanit pas pérzierjes paraget mesin
aritmetik té cmimeve té tri llojeve.

Meqgé pérzihen sasi té ndryshme té llojeve té€ duhaneve, e po ashtu me ¢gmime té ndryshme, kemi té béjmé me
llogaritjen e mesatares sé pérbéré. Mé paré do té njehsojmé vlerén e térésishme pér secilin lloj t& duhanit:

Lloji i paré: 120kg nga kushtojné  672€

5.6€ 1890 €

- . ———=6.7 kg.

Lloji i dyté: 90kg nga 7€ kushtojné  630€ 280kg 6.7 €/kg
Lloji i treté: 70kg nga kushtojné  588€

8.4¢€
Pérzierja: 280kg Kushtojné 1890€

1890 €

Pra, njé kilogram i pérzierjes sé duhanit kushton ok 6.75 €/kg.
g

Shembull 3. Né njé shitore ka dy lloje té kafesé, me ¢mim 7€ dhe 8€ pér kilogram. Kérkohet té béhet
pérzierja e kétyre dy llojeve né ményré gé té fitohet njé lloj kafeje gé ka ¢cmimin 7.4 € pér kilogram. Té
gjendét:
e proporcioni i pérzierjes sé kafesé.
e nga sa kilogramé duhen marré nga secilit lloj i kafesé né ményré gé té fitohen 1200kg té
pérzierjes?

Pér dallim nga shembulli paraprak, né té cilin kemi llogaritur gmimin e pérzierjes, kétu kemi njé rast tjetér,
sepse kérkohen sasité e llojeve gé e formojné pérzierjen. Gjithashtu kérkohen edhe proporcioni i sasive té
materialeve qé marrin pjesé né pérzierje, ashtu qé té fitohet sasia e caktuar.
Nga té dhénat vérejmeé se:

xkg kafe té llojit té paré kushtojné  7x€

ykg kafe té llojit té dyté kushtojné 8y €.
Prej nga (x+ y)kg kafe e pérzier kushtojné (7x +8y) €. Duke ditur se njé kilogram i kafesé sé pérzier
kushton 7.4 €, kemi:

TX¥8Y 74 5 7x+8y=74x+74y — 04x=06y > X=20_
X+y y 04

Pra, sasité gé marrin pjesé né pérzierjen e kérkuar géndrojné raport sikur 3:2.
Keérkohet té caktohet sasité e kafesé sipas llojeve né ményré gé té merren 1200kg kafe e pérzier. Tash, sasiné
e pérzierje e ndajmé né 3+ 2 pjesé, 1200kg : (3+2) =1200kg : 5 =240kg. Prej nga gjejmé se pér pérfitimin e
1200kg pérzierje, nga lloji i paré i kafesé duhet t& marrim 3-240kg =720kg, kurse nga lloji i dyté
2. 240kg = 480kg.

ENgNe))
N w

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né shtjellimin dhe shgyrtimin e pérbashkét té detyrave mund té shérben si kriter pér
vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.
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Pérgindja, promili, kamata.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

6.4. Llogaritja e pérgindjes,
promilit dhe e kamatés.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

> Pérkufizon pérpjesén dhe
pérpjesétimin;

» Zbaton vetité e pérpjesés
né zgjidhjen e detyrave
praktike;

» Dallon madhésitg té cilat
jané né pérpjesétim té
drejté nga ato gé jané né
pérpjesétim té zhdrejté.

Fjalét kyce:

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

>>>  Numrat, funksioni dhe algjebra
Plani i realizimit t&é mésimit
Rikujtim njohurish

Pér tu kygur né njésiné e re mésimore, né pjesén e paré té orés,
mésimdhénési/ja rikujton njohurité e fituara nga vitet e kaluara se:

e  (Cdo thyesé me emérues 100 paraget pérgindje. Shkruajmé
p
%=—ro.
P10
e pYea= P a
100
e 1=100%.
e 100%e a=a

Shqyrtim i pérbashkét dhe Puné né grupe

Né& pjesén e realizimit t& orés pérkufizohet ngjashém promili:

e Cdo thyese me emérues 1000 paraget promil. Shkruajmé
p
%0 = .
P 1000
e DY __P
p%ea= a.
1000

e 1=1000%o.
e 1000% e a=a.

Mé pas, nxénésit udhézohen té ndahen né grupe té vogla, dhe duke i zbatuar
njohurité e fituara mé herét, té provojné zgjidhjet e detyrave, ose sé paku, té
japin ideté e tyre rreth zgjidhjeve té tilla kur i shqyrtojné me
mésimdhénésin/en.

Shembull 1. Né njé klasé gé ka 25 nxénés, 16 prej tyre ushgehen né mensén
e shkollés. Shprehni né pérgindje numrin e nxénésve gé ushgehen né
mensén e shkollés dhe té atyre gé nuk ushgehen né mensén e shkollés.

Raporti i numrit té nxénésve gé ushgehen né mensén e shkollés dhe numrit
té térésishém té nxénésve né klasé éshté:
1o _164_60
25 25-4 100
Pra, 16 nxénés paragesin 64% nga 25 nxénés.
Né mensé nuk ushgehen 9nxénés. Raporti i numrit t& nxénésve gé nuk
ushgehen né mensén e shkollés dhe numrit té térésishém té nxénésve né klasé
éshté:
9 9.4 36
25 25-4 100

Pra, 9 nxénés paragesin 36% nga 25 nxénés.

36%.

Pas shqyrtimit té detyrés sé lartcekur, mésimdhénési/ja jep sgarimet tjera:
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Né shembullin e mésipérm numri i nxénésve gé ushgehen né mensén e shkollés paraget vlerén e pérgindjes
gé po e shénojmé me Y, kurse numri i nxénésve té klasés paraget vlerén fillestare (kryegjéné) gé po e

shénojmé me X. Nése me p e shénojmé pérgindjen, atéheré:
X = p% =p 1% = i
X

100
Vlera (sasia) e pérgindjes paraget vlerén (sasing), pér té cilén ndryshon vlera fillestare.

Té& mbajmé mend:

Raporti ndérmijet vlerés sé pérgindjes y dhe vlerés fillestare x éshté i barabarté me pérgindjen e
shkruar né formé thyese:

y_pb ‘X=p:
T ose y:X=p:100.

Shkurt: y:X=p% ose y=p%-X ose yz%.

Proporcionin y:X= p:100 do ta zbatojmé né detyra.

Shembull 2. Cmimi i njé malli éshté 2350 €. Sa do té paguajé blerési nése gmimi éshté ulur pér 8%. Sa do
té jeté ¢cmimi i mallit pas uljes sé ¢cmimit?

NEé fillim gjejmé vlerén e pérgindjes y (vlerén pér té cilén éshté ulur gmimi i mallit). Né kété rast dihet vlera
fillestare x=2350 dhe pérgindja 8%. Nga Yy : X = p :100, kemi:
_X-p_2350-8
100 100
Pra, vlera e mallit éshté ulur pér 188€. Né kété rast ¢mimi i mallit pas uljes 8%, do té jeté
2350€ —188€=2162¢€.

=188.

Shembull 3. Njé kompani sigurimesh ka vlerésuar njé banesé me 58400€. Pronari i banesés ka vendosur
ta sigurojé banesé te kompania. Sigurimi pér njé vit éshté 3%, nga vlera. Sa duhet té paguajé pronari pér
sigurimin e banesés?

Shkruajmé barazimin pér llogaritjen e promilit: y : x =3:1000, ku y éshté vlera e promilit. Kemi:
y : 58400 = 3 : 1000,
58400-3
1000

prejnga y = =175.2. Pra, pér sigurimin e banesés, pronari duhet t& paguajé shumén prej 175.2 €.
Shembull 4. Plani i shitjes né njé kompani éshté tejkaluar pér 14% duke realizuar shitje prej 26790€. Té
njehsojmé sa ka gené plani i realizimit té kompanisé dhe pér sa éshté tejkaluar plani i paraparé?

Kétu kemi té b&jmé me tejkalim té pérgindjes. Vlera 26790 paraget shumén e vlerés fillestare x dhe vlerés
sé pérgindjesy. Pra, 26790=x+y. Né kété rast duhet t& kemi parasysh se vlerave té tilla iu pérgjigjen
pérgindjet e vérteta, dm.th. vlerés 26790 i pérgjigjet pérgindja prej 114%. Si do ta shprehim kété me
proporcion?
- . . Lo R y p .. X 100 .
Proporcionin y:x=p:100 e shkruajmé né formé thyesore —=——. Gjithashtu —=1==——. Duke i
x 100 X 100

mbledhur ané pér ané barazimet e fundit gjejmé:
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§+X:@+L - uzl()();p% (x+y):x=(100+ p):100.
X x 100 100 X 100

Prej nga pas zévendésimit, kemi:
(x+y):x=(100+ p):100
26790: x = (100+14):100
26790: x=114:100
e 26790-100

114
Pra, kompania ka planifikur té realizojé shitje prej 23500€, dhe kété plan e ka tejkalur pér

y=(X+Yy)—X= 26790€ 23500 € =3290€.

= 23500.

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né shtjellimin dhe shqyrtimin e pérbashkét t& detyrave mund té shérben si kriter pér
vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.

Kjo njési mésimore pérmban numér té konsiderueshém té shembujve, prandaj mund té realizohet né
dy oré mésimore, si dhe metodologjia e punés mund té mbetet e njéjta.




KAPITULLI VII

Ngjashméria

7.1. Teorema e Talesit
7.2. Ndarja e segmentit né pjesé té barabarta. Ndarja e segmentit né raport té
dhéné

7.3. Ngjashmeéria e trekéndéshave

7.4. Zbatime té ngjashmérisé sé trekéndéshave

7.5. Perimetri dhe sipérfagja e trekéndéshave té ngjashém






Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

7.1. Teorema e Talesit.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Zbaton teoremén e Talesit
pér raportin e
segmenteve;

> Zbaton vetité e
proporcionit gjaté
zgjidhjes sé detyrave;

» Pérkufizon e
ngjashmériné e figurave
gjeometrike, posacérisht
trekéndéshave duke
emértuar rregullat pér

ng'!ashm'ériné e txre.

Fjalét kyce:

Teorema e Talesit,
segmentet proporcionale.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja, vizorja.
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Plani i realizimit t& mésimit
Diskutim

Né pjesén e paré té orés zhvillohet njé diskutim i shkurté me nxénésit né
lidhje me njohurité e tyre pér trekéndéshat dhe ngjashmériné né mes tyre,
njohuri kéto gé i kané pérvetésuar né vitet e kaluara.

Veprimtari e orientuar

Né kété oré mésimore, pjesa dérmuese e kohés shkon pér shpjegime rreth
segmenteve proporcionale, dhe mésimdhénési/ja pérkujdeset gé té gjitha
sqarimet t’i pércjellé me vizatimet pérkatése né tabelé:

Kétu do té mésojmé pér njérin nga pohimet shumé té réndésishme né
gjeometri. Njihet me emrin Teorma e Talesit mbi segmentet proporcionale.

Teoremén e Talesit po e sgarojmé né dy hapa.

: Tregojmé se nése drejtézat paralele presin né njérin krah té njé
kéndi segmente té barabarté, ato presin segmente té barabarta edhe né krahun
tjetér té tij.

Le té jeté pOq kénd i ngushté dhe le té jené A B,C,D eOp pika té tilla gé
[AB]=[BC]=[CD]. Shénojmé me a,b,c dhe d drejtéza paralele gé kalojné
pérkatésisht népér pikat A ,B,C dhe D. Shénojmé me {A}=0qnNa,
{B,}=0gnb, {C}=0gnc dhe {D}=0qgnd. Gijithashtu, le té jené
Meb,NeC dhe PeD, té tilla g¢ AM]|BN|C,P| AB. Atéheré

AABM =ABC/N= =AC,D,P. Prejnga [AB,]=[B,C,]=[C,D,].

: Tregojmé se nése drejtézat paralele presin né njérin krah té njé
kéndi segmente proporcionale, ato presin segmente proporcionale edhe né
krahun tjetér té tij.

Le té jeté pAq kénd i ngushté dhe le t& jené B,DeOp pika té tilla qé
[AD]=3 dhe [DB]=2. Shénojmé me b dhe d drejtézat paralele gé kalojné

pérkatésisht népét pikat B dhe D. Le té jené B,PR,, P, € Ap pika té tilla gé

[AR]=[PP,]=[P,D]=[DR,]=[P,B]=e. Eshté e qarté se @:g
[AD] 3 . . . . o o
m:g. Népér pikat B, P, dhe P, vizatojmé drejtéza gé jané paralele me

drejtézat b dhe d dhe shénojmé me Q,,Q, dhe Q, prerjet e tyre me Aq.
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Tash, né bazé té asaj qé vértetuam mé lart, [AQ ]1=[Q,Q,]1=[Q,E]=[EQ,]=[Q,C]. Prej nga
@:3{/\@] 3 dhe [AE] 3-[AQ] 3

[EC] 2-[AQ] 2 [AC] 5-[AQ] 5
[AD] [AE]_3 . [AD] [AE]_3

Rrjedhimisht, = = ==,
[DB] [EC] 2 [AB] [AC] 5

Duke matur pércaktojmé [DE] dhe [BC]. Njehsojmé pastaj @. Avlen @:@:E?
[BC] [BC] [AB] 5
q
P
b
Teorema e Talesit mbi segmentet proporcionale ]

Drejtézat paralele presin né krahét e ¢do kéndi segmente proporcionale.

[04] [08]

[04,] [B4,]

Gjithashtu vlejné:
[OA] _[AA]_[AAT [ Tebsjme kujdes: Kur flasim
[OB] [B,B,] [B,B;] | pérproporcion té segmenteve

o o ) mendojmé né proporcionin e
[OA] = [OA,] = [OA] gjatésive té tyre.
[0B,] [OB,] [OB,]

[0A] _[AB]
[0A,] [AB,]
[0A] _[AB]
[0A,] [AB;]

Talesi ka provuar edhe pohimin e anasjellé:

[ Teorema e anasjellé e Talesit ]

Nése drejtézat presin né krahét e njé kéndi segmente proporcionale, atéheré ato jané paralele.

Pas dhénies sé shpjegimeve t€ nevojshme, varésisht prej kohés s€ mbetur né€ dispozicion, mésimdhénési/ja
mund té merr ndonjérin prej shembujve t€ méposhtém:

Shembull 1. Né figuré kemi: BE || CF,[AB]=5cm,[BC]=3cm dhe [AE]=6cm. Njehsoni [EF].
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Meqgenése drejtézat BE dhe CF jané paralele, sipas Teoremés sé F
Talesit, segmentet gé presin ato né krahét e kéndit ZCAF jané
proporcional, d.m.th. L
[AC] [AF] 8cm  [AF]
Prej nga gjejmé se [AE]=9.6cm. Rrjedhimisht: A R C
[EF]1=[AF]-[AE]=9.6cm —6cm=3.6cm.

Shembull 2. Né figuré, [AB]=9cm,[AC]=[AD]=12cm dhe [AE]=16cm. Tregoni se BD||CE.

Nga [AB]:[AC]=9:12=3:4 dhe [AD]:[AE]=12:16=3:4

rrjedh se [AB]:[AC]=[AD]:[AE]. Megenése drejtézat BD dhe CE
presin né krahét e kéndit pAq segmente proporcionale, sipas Teoremés
sé anasjellé té Talesit, BD|| CE.

Kur punojmé me gjatésité e segmenteve do té shkruajmé
vetém numrin matés. Njésiné matése do ta shkruajmé veté
né fund té rezultatit.

Shembull 3. Eshté dhéné njé segment me gjatési a. Konstruktoni segmentin me gjatési x té tillé qé
a:x=3:5.

Konstruktimin mund ta béjmé né disa ményra:

Le té jeté Oa njé gjysmédrejtéz. Konstruktojmé njé gjysmédrejtéz tjetér me fillim né pikén O. Né
gjysmédrejtézén Oa caktojmé pikén A té tillé g¢ [OA]=a. Né krahun tjetér t& kéndit caktojmé pikat
R PR, PR, P dhe F tetillagé [RR]=[R,R]=[RR]=[FR]=[RR]= =[RP]=[R K] Bashkojmé
pikén A me pikén P, Neépér pikén P, konstruktojmé drejtézén d paralele me AP,. Shénojmé me
X=dnOa. x=[AX] &éshté gjatésia e segmentit té kérkuar. Vértet, sipas Teoremés sé Talesit, vlen
proporcioni [OA]:[AT]=[OR,]:[R,R,]. Prej nga:

a_ [OA] [OR] 3

x [AT] [PR] 5

Kjo njési mésimore mund té zhvillohet né dy oré mésimore pér shkak té materialit voluminoz.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

7.2. Ndarja e segmentit ne
pjese te barabarta. Ndarja e

segmentit ne raport te dhene.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Zbaton teoremén e Talesit
pér raportin e
segmenteve;

» Zbaton vetité e
proporcionit gjaté
zgjidhjes sé detyrave;

> Pérkufizon e
ngjashmériné e figurave
gjeometrike, posacérisht
trekéndéshave duke
emértuar rregullat pér
ngjashmériné e tyre.

Fjalét kyce:

Segmentet proporcionale,
ndarja né pjesé té barabarta,
gjatésia e segmentit.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja, vizorja.
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Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Faza e paré e orés mund té shfrytézohet pér té béré njé pérséritje té njohurive
té fituara nga ora e kaluar, por edhe pér sgarime shtesé né lidhje me
shembullin (shembujt) e punuar né até oré mésimore.

Shqyrtim i pérbashkét

Né fazén e realizimit té orés, mésimdhénési/ja shgyrton sé bashku me
nxénésit ndarjen e segmentit né pjesé té barabarta dhe né raport té dhéné:

Sa i pérket ndarjes sé segmentit n€ pjesé€ té barabarta, merret njé segment 4B
me gjatési té ¢farédoshme. B&jmé kéto veprime:

o Vizatojmé segmentin AB.

e Vizatojmé njé gjysmédrejtéz
me fillim né pikén A.

e Né gjysmédrejtézén  Ap
caktojmé njé piké B.

e Me ndihmén e kompasit,
segmentin AR, e bartim mbi
gjysmédrejtézén Ap dy heré.
Fitohen pikat P,,P, té tilla qé
[AR]=[RR]=[RR]

o Shénojmé me b drejtézén e pércaktuar me pikat P, dhe B.

o Neépér pikat B, dhe P, vizatojmé pérkatésisht drejtézat ¢ dhe d té
tilla b|c|ld.

e Shénojmé me {C}= AB nc dhe me {D}= AB " d.

Meqenése drejtézat paralele b||c||d presin segmente me gjatési t& barabarta
né krahun Ap té kéndit ~BAp, sipas Teoremés sé Talesit ato prejné

segmente me (gjatési té barabarta edhe né AB. Rrjedhimisht
[AC]=[CD]=[DB].

A C D B

Ndérkaq, pér ndarjen e segmentit sipas raportit t& dhéné, né segmentin AB
caktojmé pikén T gé e ndan segmentin né raport 3:4. B&jmé kéto veprime:
Q& me pikén T, segmentin AB ta ndajmé né raport 3:4, duhet né fillim até
ta ndajmé né 3+4=7 pjesé té barabarta. Pika T, paraget pikén e treté
ndarése.

Le té jeté Ap gjysmédrejtéz me fillim né pikén A. Le té jené
T.T.T..T,.T.T,.T, e Ap tétillagé
[AT]=[NT,1=[T,T.]1=[LT,]1=[TT]=[TT]=[TT].

Népér pikat T,,T,,T,,T,,T, dhe T, vizatojmé drejtéza gé jané paralele me
drejtézén BT,. Shénojmé me T,T, T,T, T, dhe T, prerjet e tyre me
segmentin AB.

Sipas Teoremés sé Talesit,

[ATl] :[Tsz] :[TZT] :I_TTA] = [T4T5] = [TsTs] = [Te B]-
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. P
Eshté e qarté se [AT]=3-[AT,] dhe [TB]=4-[AT,]. Rrjedhimisht %z% AN

A 1 1, T T, T, T, B

Pas shtjellimeve té lartcekura, nxénésit udhézohen gé té provojné individualisht konstruktimin e trekéndéshit
sipas shembullit né vijim:

Shembull 1. Perimetri i trekéndéshit AABC éshté P=14cm. Té konstruktojmé trekéndéshin AABC nése
gjatésité e brinjéve té tij géndrojné né raport sikur 2:3:5.

Nése me a,b,c shénojmé brinjét e trekéndéshit té kérkuar, atéheré a:b:c=2:3:5.
Duke ndjekur mésimet nga Teorema e Talesit, segmentin me gjatési 14cm e ndajmé né 2+ 3+5=11 pjesé
té barabarta. Veprojmé sikur né figuré dhe pércaktojmé gjatésité e brinjéve té trekéndéshit.

1l4cm

a b c

Konstruktojmé trekéndéshin AABC. Le té jeté Ax njé
gjysmédrejtéz me fillim né pikén A dhe Ié té jeté
B € Ax piké e tillé g& [AB] =c. Tash me gendér né piké
A e rreze ¢ pérshkruajmé njé hark rrethor. Gjithashtu
me gendér né piké B e rreze a pérshkruajmé njé hark
tjetér rrethor. Shénojmé me C prerjen e kétyre hargeve.
Trekéndéshi AABC éshté trekéndéshi i kérkuar. A

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né shtjellimin dhe shgyrtimin e pérbashkét té rasteve né pjesén kryesore té orés mund
té shérben si kriter pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

e —
Tema mésimore:

7.3. Ngjashméria e
trekéndéshave.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Zbaton teoremén e Talesit
pér raportin e
segmenteve;

» Zbaton vetité e
proporcionit gjaté
zgjidhjes sé detyrave;

» Pérkufizon e
ngjashmériné e figurave
gjeometrike, posacérisht
trekéndéshave duke
emértuar rregullat pér
ngjashmériné e tyre.

Fjalét kyge:
Trekéndéshi, ngjashméria,
koeficienti i ngjashmérisé.

Burimet:

Teksti bazé, fletor'!a, vizor'!a.

Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)
Pér té shtjelluar njésiné e re mésimore qé éshté ngjashméria e trekéndéshave,
mésimdhénési/ja né fillim té orés shfrytézon rastin pér té béré njé diskutim
me nxénésit pér ngjashmériné e trekéndéshave dhe njohurité gé i kané nga
vitet e kaluara.

Shqyrtim i pérbashkét

Né pjesén kryesore té orés, nxénésit udhézohen gé té shikojné figurén e dhéné
nga libri:

£
lem,| S
C
/
F
A B D E G H
dhe té plotésojné:
/CAB=__ /FDE=______ ZIGH =
ZABC = ZDEF = ZGHI =
ZBCA=__ /EFD=______ ZHIG =
[4B]- [DE]=-___ [GH]-____
[BCl=__ [EF]=__ [HI]=
[CA]l=_ [FD]=__ UG]=
Cka vérejmé?

Pércaktojmé raportin ndérmjet gjatésive té brinjéve pérkatése. Krahasojmé
vlerat e raporteve té fituara. Cka mund té pérfundojmé?

[4B] _ [BC]_ el
[DE] [EF] [FD]
[GH] _ [H1] _ 161 _
[DE] [EF] [FD]
48] _ [BC]_ e _
[GH] [21] [1G]

Dy trekéndésha jané té ngjashém, nése madhésité e kéndeve pérgjegjése
i kané té barabarta dhe gjatésité e brinjéve pérgjegjése proporcionale.

Koeficienti i proporcionalitetit t& gjatésive té brinjéve quhet koeficient i
ngjashmérisé.
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Mé pas, mésimdhénési/ja jep sqarimet tjera si né vijim:

Shkruajmé AABC ~ AAB,C, dhe lexojmé: trekéndéshi AABC &shté i ngjashém me trekéndéshin AAB,C,.
AABC ~ A4,B,C,, nése:

A
a=a,B=B.r=1
c b dhe
A 4 a_b_c
B a ¢ a b ¢

Té shtrojmé edhe njé pyetje: A mund té tregohet ngjashméria e dy trekéndéshave me mé pak kushte?
Pérgjigjja né kété pyetje éshté pozitive. Pér kété né vazhdim do té mésojmé rregullat pér kongruencén e
trekéndéshave.

NEé vazhdim po i japim rregullat pér ngjashmériné e trekéndéshave.

Nése trekéndéshat AABC dhe ADEF kané kénde me madhési té barabarté, ata kané brinjé proporcionale.
F F
A B D E D M E
Le té jené AABC dhe ADEF trekéndésha me kénde té barabarta.
Le té jené M, N pika pérkatésisht né brinjét DE dhe DF, té tillagé [DM]=[AB] dhe [DN]=[AC].
Eshté e garté se MN || EF. Sipas Teoremé sé Talesit,
[DM] [DN] [MN] N [AB] [AC] [BC]
[DE] [DF] [EF] [DE] [DF] [EF]
Pra trekéndéshat AABC dhe ADEF kané kénde me madhési té barabarté dhe gjatési té brinjéve
proporcionale. Rrjedhimisht AABC ~ ADEF-.

Eshté e njohur se kur dy trekéndésha kané dy kénde kongruente ndérmijet vete, atéheré ata e kané edhe kéndin
e treté kongruent.

Rregulla (KK): Dy trekéndésha AABC dhe ADEF jané té ngjashém, né qofté se dy kénde
té njérit trekéndésh jané kongruente me kéndet pérkatése té trekéndéshit tjetér.

Nga rregulla (KK), me lehtési mund té konstatoni se:

Dy trekéndésha kénddrejté gé kané nga njé kénd té ngushté té barabarté jané té ngjashém.

Le té jené AABC dhe ADEF trekéndésha té tillé gé % :% dhe /BAC = ZEDF.

F
c /\ /\
A B D E D M E
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Le té jené M,N pika pérkatésisht né brinjéet DE dhe DF té ADEF té tilla g¢ [DM]=[AB] dhe
[DN]=[AC]. Tash, nga

[AB] _[AC] _ [DM]_[DN]

[DE] [DF] [DE] [DF]’

Sipas Teoremés sé Talesit, MN || EF. Prej nga /.DMN = ZDEF dhe ZMND = ZEFD.

Megenése, AABC = ADMN, atéheré ZABC = ZDEF dhe ZBCA= ZEFD. Tash, trekéndéshat AABC dhe
ADEF i kané té gjitha kéndet e barabarta. Sipas rregullés (KKK), AABC ~ ADEF.

Rregulla (BKB): Trekéndéshat AABC dhe ADEF jané té ngjashém, né gofté se dy brinjét
e njérit trekéndésh jané né pérpjesétim me brinjét pérkatése té trekéndéshit tjetér dhe kéndet

e formuara me ato brinjé jané kongruente.

Shembull 1. Jané dhéné trekéndéshat AABC dhe ADEF si né figuré. Tregojmé nése AABC dhe ADEF
jané té ngjashém

AABC dhe ADEF kané kénde me madhési té barabarté te kulmet A dhe D pérkatésisht.

Provojmé nése raportet e gjatésive té brinjéve pérkatése jané proporcionale. Kemi:
[AC] 3 dhe [AB] 6 3

[DF] 5 [DE] 10 5

Megenése AABC dhe ADEF kané nga njé kénd té barabarté dhe brinjét pérkatése gé i formojné ato kénde
jané proporcionale, atéheré AABC ~ ADEF.

Té shohim né vazhdim se ¢faré jané kéndet e dy trekéndéshave brinjét pérkatése té té ciléve kané madhési

proporcionale.
ME poshté jané dhéné gjatésité e brinjéve té trekéndéshave AABC dhe ADEF.

AABC ADEF Raporti i gjatésive té brinjéve
[AB]=3cm [DE]=6cm

[BC] = 4.5cm [EF]=9cm [I";E] - [Ei] _ [Eg] :%,
[AC] =3.50m [FD] = 7cm [DE] [EF] [FD]

Vérejmeé se gjatésité e brinjéve té trekéndéshave AABC dhe ADEF jané proporcionale.
Pér té pércaktuar madhésiné e kéndeve té tyre po i konstruktojmé ata.
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Pas matjeve me kujdes, gjejmeé se:

AABC ADEF

/ABC =51 ~/DEF =51 Pra kéndet pérgjegjés té trekéndéshave
/BCD =42 JEFD =42 kané madhési té barabata.

~/CAB =87 /FDE =87

Késhtu gjetém se trekéndéshat AABC dhe ADEF gé kané madhésité e brinjéve proporcionale, kéndet
pérgjegjése i kané me madhési té barabarta.

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né shtjellimin dhe shqyrtimin e pérbashkét té rasteve né pjesén kryesore té orés mund
té shérben si kriter pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

e —
Tema mésimore:

7.4. Zbatime té ngjashmérisé
sé trekéndéshave.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Zbaton teoremén e Talesit
pér raportin e
segmenteve;

» Zbaton vetité e
proporcionit gjaté
zgjidhjes sé detyrave;

» Pérkufizon e
ngjashmériné e figurave
gjeometrike, posacérisht
trekéndéshave duke
emértuar rregullat pér
ngjashmériné e tyre.

Fjalét kyge:
Trekéndéshi, ngjashméria,
proporcioni.

Burimet:

Teksti bazé, fletor'!a, vizor'!a.

Libri i mésuesit — Matematika 9

>>>  Forma, hapésira, matjet dhe gjeometria
Plani i realizimit t&é mésimit
Kontroll njohurish
Pjesa e paré e orés mund té pérdoret pér té njé kontroll t& njohurive té fituara

nga orét e kaluara gé ka té bé&jé me segmentet proporcionale dhe
ngjashmériné e trekéndéshave.

Analizo — Zbato

Né vazhdim té detyrés merren disa shembuj ku nxénésit udhézohen qgé té
ndahen né grupe té vogla dhe fillimisht té analizojné ato, e pastaj duke u
bazuar né njohurité e méparshme té provojné zgjidhjet e tyre, ose sé paku té
japin ndonjé ide rreth zgjidhjeve té mundshme:

Shembull 1. Vértetoni se dy trekéndésha barakrahésh jané té ngjashém, né
qofté se kéndet pérkatése ndérmijet brinjéve té barabarta i kané kongruente.

Le té jené AABC dhe ADEF trekéndésha barakrahés me kénde té barabarta
né kulm.

Meqgenése 2 +y =26+, c F
atéheré L=0. Pra,

trekéndéshat AABC dhe

ADEF kané kénde

kongruente, prandaj, sipas

rregullés (KKK), ata jané té

ngjashém. A B D E

Shembull 2. Le té jené brinjét e njé trekéndéshi t& dhéné me radhé
10cm,8cm dhe 7cm, kurse brinja mé e vogél e trekéndéshit té ngjashém

me trekéndéshin e dhéné éshté 2.5cm. Njehsoni gjatésité e dy brinjéve
tjera té trekéndéshit tjetér.

Le té jené a,b,c brinjét e trekéndéshit t& dhéné, kurse a,,b,c, brinjét e
trekéndéshit té kérkuar. Nga ngjashméria e atyre trekéndéshave rrjedh se:
ﬁ:E:C—l, ose i:E:E. Prej nga marrim a, _23 dhe b, :Q.

a b c 10 8 7 7 7

Shembull 3. Le té jeté AABC njé trekéndésh. Vértetoni se vlen proporcioni
h,:h, =c:b (ngjashém h, :h =b:a, h, :h =c:a).

Le té jené BD =h, dhe CE = h, lartési t&
trekéndéshit AABC. Trekéndéshat
kénddrejté AABC dhe AACE kané
kéndin e ngushté té pérbashkét ¢, prandaj
jané té ngjashém. Prej nga marrim

BD:AB=CE:AC — BD:CE=AB:AC — h :h,=c:b. N& ményré
plotésisht analoge vértetohen edhe barazimet e dhéna né kllapa.
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Shembull 4. Gjatésité e brinjéve té njé trapezi jané né raport sikur 5:9. Nése njéra nga brinjét anésore té
trapezit ka gjatési 16cm, sa duhet ta zgjatim kété brinjé gé té pritet me zgjatimin e brinjés tjetér anésore?

Shénojmé me E prerjen e zgjatimeve té brinjéve anésore té trapezit ABCD dhe
me y =[DE]. Eshté e garté se AEAB ~ AEDC, rregulla (KKK), prandaj:

[ED] [CD] 5 y 5

[EAl [AB] 9 ~16+y 9
Prej nga, 9y =5(16 + y). Zgjidhja e barazimit té fundit éshté y =20. Pra, pér
t’u preré me zgjatimin e brinjés BC té trapezit ABCD, brinja AD duhet té
zgjatet p& 20cm.

Puné e pavarur
Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé individualisht t& provojné zgjidhjen e detyrés:

Shembull 5. Né paralelogramin ABCD, [AB]=18cm. Le té jeté E piké né brinjen BC e tillé gé
3-[BE]=[BC]. Shénojmé me F prerjen e zgjatimeve t&¢ AB dhe DE. Njehsoni [EF].

Tash, AEBF ~ AECD, rregulla (KKK), prandaj: D C
[EB] _[BF]  [EB] _[BF] _ 1_[BF] v
[EC] [CD] 2-[EB] 18 2 18

A 18 B F

Prej nga [BF]=9cm.
Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né shtjellimin dhe shgyrtimin e pérbashkét té rasteve né pjesén kryesore té orés dhe
zgjidhja e detyrés né pjesén e fundit mund té shérbejné pér vierésim né kuadér té késaj ore mésimore.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

7.5. Perimetri dhe sipérfagja
e trekéndéshave té
ngjashém.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Zbaton teoremén e Talesit
pér raportin e
segmenteve;

» Zbaton vetité e
proporcionit gjaté
zgjidhjes sé detyrave;

> Pérkufizon e
ngjashmériné e figurave
gjeometrike, posacérisht
trekéndéshave duke
emértuar rregullat pér
ngjashmériné e tyre.

Fjalét kyce:

Trekéndéshi, ngjashméria,
perimetri, sipérfagja.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja, vizorja.

Libri i mésuesit — Matematika 9 >>>

Forma, hapésira, matjet dhe gjeometria

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né fazén e evokimit mund té béhet njé pérséritje nga ora e kaluar, por edhe
té jepen sgarime shtesé nése mésimdhénési/ja e sheh té nevojshme, lidhur me
detyrat gé jané shtjelluar.

Té nxénit né bashképunim

Pjesa kryesore e orés fillon me shpjegimet e nevojshme lidhur me perimetrin
dhe sipérfagen e trekéndéshave té ngjashme, e pastaj me zgjidhjen dhe
shtjellimin e shembujve sé bashku me nxénésit.

Mé paré kemi mésuar se trekéndéshat e ngjashém kané gjatési té brinjéve
proporcionale. Koeficienti i proporcionalitetit té gjatésive té brinjéve té tyre
quhet koeficient i ngjashmérisé sé trekéndéshave.

NE njé rrjeté me katroré jané dhéné trekéndéshat AABC dhe ADEF. Lehté
vérehet se kéta dy trekéndésha jané ngjashém

CA

A B | D H E

Nga nxénésit kérkohet té bé&jné matjen e elementeve té trekéndéshave né
figuré dhe:
¢ Njehsojmé koeficientin e ngjashmérisé sé trekéndéshave AABC dhe
ADEF, d.m.th. koeficientin e proporcionalitetit té gjatésive té
brinjéve pérkatése.
e Njehsojmé perimetrat e trekéndéshave AABC dhe ADEF dhe
gjejmé raportin e perimetrave té tyre.
e Krahasojmé raportin e perimetrave me raportin e gjatésive té brinjéve
pérkatése té tyre. Cka vérejmé?
e Njehsojmé syprinén e sipérfageve té trekéndéshave AABC dhe
ADEF. Njehsojmé pastaj raportin e syprinave té tyre.
e Krahasojmé raportin e syprinave me raportin e gjatésive té brinjéve
pérkatése té tyre. Cka vérejmé?

Do té gjejmé se raporti i gjatésive té brinjéve té trekéndéshave AABC dhe
ADEF &shté i barabarté me raportin e perimetrave té tyre, d.m.th té dy
raportet pérputhen me koeficientin e ngjashmérisé sé trekéndéshave AABC
dhe ADEF.
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NEé rastin e pérgjithshém, nése me k shénojmé koeficientin e ngjashmérisé sé trekéndéshave AABC dhe
ADEF, atéherg:
[AB] [BC] [CA]

DE] " [EF] " [FD] =k — [AB]=k-[DE],[BC]=k-[EF],[CA]=k -[ED].

Prej nga
Pusc = [AB]+[BC]+[CA]= k-[DE]+k-[EF]+k -[ED]=k([DE]+[EF]+[ED])
=k-P

ADEF *

Raporti i perimetrave té dy trekéndéshave té ngjashém éshté i barabarté me koeficientin e
ngjashmérisé k té atyre trekéndéshave.

AABC ~ADEF — @:k.
ADEF
Ngjashém:
1 1 , 1 2
Suec =5[AB][CG] =7 k-[DE] k-[FH]=k" - J[DE]-[FH]=K S oz

Raporti i syprinave té sipérfageve té dy trekéndéshave té ngjashém éshté i barabarté me
katrorin e koeficientit té ngjashmérisé té atyre trekéndéshave.

AABC ~ADEF — SAﬂ:kz.

ADEF

Zbatim i njohurive

Né& pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé té ndahen né grupe té vogla, dhe té provojné zgjidhjet e
detyrave né vazhdim, e pastaj zgjidhjet t’i shkémbejné me grupet tjera:

Shembull 1. Trekéndéshat AABC dhe ADEF jané té ngjashém, me koeficient ngjashmérie k :g. Nése
perimetri i trekéndéshit AABC éshté 32cm, sa éshté perimetri i trekéndéshit ADEF ?

Meqgenése AABC dhe ADEF jané té ngjashém, me koeficient té ngjashmérisé k =g, atéheré

a b ¢ 4 P 4 . 5 5
—=—=2"dhe 2B - Prejnga P.r =—- P, =—-32=40cm.
d e f 5  oer J g ADEF 4 AABC 4

Shembull 2. Syprinat e sipérfageve té dy trekéndéshave té ngjashém jané 72cm? dhe 288cm?.
» Pércaktoni koeficientin e proporcionalitetit té gjatésive té brinjéve pérkatése.
> Nése gjatésia e brinjés mé té shkurté éshté 4.5cm, sa éshté gjatésia e brinjés pérkatése té

trekéndéshit tjetér?

Nga SAA;"C:kz, rrjedh se k? =72 1o k=
S,oer 288 4

—d=2-45=9cm.

NP o=

Meqgenése S,z <S,or —a<d. Prandaj %:
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Vlerésimi i nxénésve
Faza e fundit e orés mund té shérben pér té béré vlerésimin e njohurive té nxénésve nga kjo oré mésimore.

Detyra pér puné té pavarur

Segmenti i dhéné AB té ndahet né 5 pjesé té barabarta.
Segmentin e dhéné a ndajeni né raport: 3:5.

Brinjét e njé trekéndéshi jané né pérpjesétim 3:5:7. Té gjenden brinjét e trekéndéshit té ngjashém me
té, né gofté se ky i fundit e ka:

»  Brinjén mé té vogél 6cm.

»  Ndryshimin e brinjés mé t& madhe me brinjén mé té vogél 2cm.

»  Perimetrin 45cm.
Gjatésia e medianave té trekéndéshit té shprehet me ané té gjatésive té brinjéve.

Perimetri i njé trekéndéshi barakrahés éshté P =11.8cm, kurse gjatésia e krahut b éshté né raport me
gjatésiné e bazés a sikur 5:3. Konstruktoni trekéndéshin.

Gjatésité e brinjéve t¢ AABC jané a=9cm,b=16cm dhe c=20cm. Njehsoni gjatésité x,y dhe z té
trekéndéshit té ngjashém AXYZ, nése:

> Py, =30.

> Py, =135

Gjatésité e brinjéve té dy trekéndéshave té ngjashém jané né raport sikur 2:3. Sa éshté syprina e
sipérfages sé trekéndéshit mé té vogél, nése trekéndéshi mé i madh ka syprinén 2016cm? ?

Gjatésité e brinjéve té njé trekéndéshi shprehen me numrat 13,14 dhe 15. Gjeni gjatésiné e lartésisé gé
i pérgjigjet brinjés me gjatési 14.



KAPITULLI VIII

Pérpunimi i té dhénave

8.1. Paraqitja tabelare e té dhénave
8.2. Paraqitja grafike e té dhénave

8.3. Masat e tendencés gendrore
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Té dhénat dhe probabiliteti

Tema mésimore:

8.1. Paragitja tabelare e té
dhénave.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pércakton populacionin
dhe mostrén gjaté njé
hulumtimi;

» Interpreton né forma té
ndryshme té dhénat
statistikore dhe pércakton
vlerat mesatare té tyre.

Fjalét kyge:

Té dhénat, rangu, frekuenca,
intervali.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)

Né pjesén e paré té orés, mésimdhénési/ja e bén lidhjen e temés gé do té
shtjellohet me njohurité e méhershme me té dhénat dhe pérpunimet e tyre
statistikore. Bie fjala, grumbullimi i t& dhénave né tabela, grupimi i tyre, dhe
llogaritjet e ndryshme matematikore. Gjithashtu, rikujton se:

» té dhénat jané njé pjesé e njé informacioni, jo veté informacioni;

» numri gé tregon se sa heré éshté paragitur njé e dhéné (njé vleré) né
bashkeésiné e té dhénave, quhet frekuencé (denduri) e asaj té dhéne;

» Shuma e frekuencave éshté e barabarté me véllimin e populacionit.

Shqyrtim i pérbashkét

Né pjesén kryesore té€ orés, mésimdhénési/ja bashkérisht me nxénésit
shtjellojné shembujt e méposhtém, e po ashtu edhe jep sqarimet e nevojshme
né lidhje me terminologjiné qé pérdoret kétu.

Shembull 1. Konsiderojmé pikét e arritura (nga 100 piké) né testin e
matematikés nga 10 nxénés té njé klase:
55 36 95 73 60 42 25 78 75 62.

Té dhénat e paragitura né kété formé quhen té dhéna té thjeshta.
Eshté e dobishme qé kéto t& dhéna t’i renditim né njé varg rrités té vlerave t&
tyre. Kjo pér arsye se shpesh kérkohet pércaktimi i vlerés mé té madhe dhe
mé té vogél né njé bashkési té dhénash. Prandaj po i renditim ato.

25 36 42 55 60 62 73 75 78 95

Tash me lehtési vérejmé se numri mé i vogél i pikéve éshté 25, kurse numri
mé i madh 95 piké. Té rikujtojmé se ndryshimi ndérmjet vlerés mé té madhe
dhe mé té vogél né njé bashkési té dhénash quhet rang i asaj bashkésie té
dhénash. Rangu né kété rast éshté 95—25="70.

Shembull 2. Konsiderojmé pikét e arritura (nga 100 piké) nga 30 nxénésit
e njé klase té nénté, né njé konkurs diturie:

10 20 36 92 95 40 50 56 60 70
92 88 80 70 72 70 36 40 36 40
92 40 50 50 56 60 70 60 60 88

Té kujtojmé se numri i nxénésve gé kané arritur t& njéjtin numér té pikéve,
paraget frekuencén (denduring) e atij numri pikésh. Késhtu p.sh. 4 studenté
kané arritur nga 70 piké. Themi se vlera 70 e ka frekuencén 4.

Pér t’1 béré kéto té€ dhéna mé lehté t€ pérdorshme po i paragesim ato né formé
tabele.

Pikét 10 | 20 [ 36| 40 |50 | 56| 60| 70 | 72| 80| 88|92 95
Numri 1 nxénésve
et 1 1|3 (4]|3 |24 4 1 1{2]3 1 30

Shuma e frekuencave &sh
barabarté me numr



116 | Librii mésuesit— Matematika9 >>>  Té dhénat dhe probabiliteti

Kjo tabel&, quhet tabelé e frekuencave (dendurive). Gjaté formimit té tabelave mund té pérdorim edhe
simbole.

Shembulli i radhés pérmban shumé shénime, prandaj, pér t¢ mos humbur kohé, mésimdhénési/ja nuk i shénon
kéto té dhéna né dérrasén e zezé, por i udhézon nxénésit gé té shikojné zgjidhjen e detyrés nga libri bazé,
ndérsa né anén tjetér diskuton sé bashku me ta ményrat e paraqitjes tabelare té té€ dhénave:

Shembull 3. Né oborret e 100 shkollave t€ Kosovés jané mbjellé nga 100 druré. Pas njé muaj éshté
regjistruar numri i druréve gé mbijetuan dhe té dhénat jané paragitura me kété tabelé:

95 67 28 32 65 65 69 33 98 96

76 42 32 38 42 40 40 69 95 92

75 83 76 83 85 62 37 65 63 42

89 65 73 81 49 52 64 76 83 92

93 68 52 79 81 83 59 82 75 82

86 90 44 62 31 36 38 42 39 83

87 56 58 23 35 76 83 85 30 68

69 83 86 43 45 39 83 75 66 83

92 75 89 66 91 27 88 89 93 42

53 69 90 55 66 49 52 83 34 36

Pér té paragitur njé numér kaq té madh té té dhénave, né ményré gé lexuesi t'i kuptojé ato lehtésisht, ne po i
ndajmé ato né grupe: 20— 29, 30 —39, 40 —49, 50 -59, 60 —69, 70 —79, 80 -89 dhe 90 —99. Kéto grupe
i quajmé klasa ose klasa intervalesh, kurse madhésité e tyre, madhési té klasave, pérkatésisht gjatési té
intervaleve. Né shembullin ton gjatésia e njé intervali éshté 10. Numri mé i vogél né njé interval quhet kufi
i poshtém i intervalit, kurse numri mé i madh, kufi i sipérm i intervalit.

Nuk duhet té ngatérrojmé kufirin e poshtém té njé klase me vlerén mé té vogél qé pérmban ajo. Késhtu, vlera
mé e vogeél e klasés 20 —29 éshté 23, mirépo kufiri i poshtém i saj éshté 20. Ngjashém, vlera mé e madhe
e klasés 20 —29 éshté 28, mirépo kufiri i sipérm i saj éshté 29.

Té dhénat e mésipérme po i paragesim me tabelé.

Numri 1 druréve Me simbole | Numri 1 shkollave
t& mbijetuar (frekuencat)
20-29 I 3
30-39 A 14
40— 49 O 12
5059 el 8
60 — 69 RSN 18
70-79 A 10
8089 LN 23
90-99 A I 12

100

Kjo tabelé quhet tabelé e frekuencave té grupuara. Tabelat e kétilla mundésojné:
» Shmangien e punés me shumé té dhéna.
» Identifikimin e shpejté té vetive té caktuara té t&€ dhénave.
» Kaéshtu p.sh. nga tabela vérejmé se né 71 shkolla numri i druréve té mbijetuar éshté jo mé i vogél se
50%.
8+18+10+23+12=71.
Tabela mund té keté mé shumé klasa me madhési mé té vogél, ose mé pak klasa me madhési mé té madhe.




Libri i mésuesit — Matematika9 >>>  VIII. Pérpunimi i té dhénave | 117

Varésisht prej kohés sé mbetur né dispozicion, mésimdhénési/ja vendos qé shembulli i radhés té punohet né
klasé ose té mbetet gé té analizohet nga vet nxénésit né shtépi:

Shembull 4. Le té shqyrtojmé tani tabelén e méposhtme té shpérndarjes sé frekuencés e cila jep peshat e 38
nxénésve té njé klase:

Pesha né Numri 1
kilogramé | studentéve
(frekuenca)
31-35 9
36-40 5
4145 14
46— 50 3
51-55 1
56— 60 2
61-65 2
66— 70 1
70-75 1
38

Njé pyetje: Nése dy nxénés té rinj me pesha 35.5kg dhe 40.5kg i bashkohen klasés, né cilin interval do t’i
pérfshijmé ata?

Ata nuk mund t’i pérfshijmé né intervalet gé mbarojné me 35 ose 40 dhe as né intervalet vijuese. Kjo, sepse
né mes té kufirit té sipérm dhe té poshtém té dy intervaleve té njépas-njéshme ka boshllék. Prandaj duhet t'i
ndajmé intervalet ashtu gé kufiri i sipérm i njé intervali té jeté i barabarté me kufirin e poshtém té intervalit
pasardhés. Pér kété, né fillim gjejmé diferencé ndérmjet kufirit té sipérm té njé intervali dhe kufirit té poshtém
té intervalit pasardhés dhe pastaj kufirin e poshtém e zvogélojmé pér gjysmén e diferencés, kurse kufirin e
sipérm e rritim pér gjysmén e diferencés.

Né rastin toné, diferenca éshté 1, prandaj kufirin e poshtém e zvogélojmé 0.5, kurse kufirin e sipér e rritim
pér 0.5.

Késhtu intervali i ri i marré nga 36 — 40 éshté 35.5—40.5. Duke vazhduar késhtu, merren intervalet (klasat)
e vazhdueshme (pa boshllék): 30.5—35.5, 35.5—40.5,40.5—45.5,45.5-50.5, 50.5-55.5, 55.5-60.5,
60.5—65.5, 65.5—70.5 dhe 70.5—-75.5.

Tani éshté e mundur g€ peshat e nxénésve té rinj t’i pérfshijmé né kéto klasa. Por, njé problem tjetér shfaget
pérséri, sepse 35.5 shfaget né té dy intervale 30.5—35.5 dhe 35.5—40.5. Cka mendoni, né cilén interval
duhet té pérfshihet kjo peshé?

Kété problem e zgjidhim késhtu:

Me marréveshje, vlera 35.5 pérfshihet né intervalin 35.5—40.5 dhe joné 30.5—35.5. Gjithashtu, edhe
40.5 pérfshihet né 40.5—45.5, jo né 35.5—40.5.

Pra, peshat e reja 35.5kg dhe 40.5kg pérfshihen né 35.5—-40.5 dhe 40.5—45.5, pérkatésisht.
Tani, me kéta dy nxénés té rinj, shpérndarja e re e frekuencés tabelare do té jeté si¢ tregohet né kété tabelé:
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Pesha né kilogramé | Numri 1 student&ve

(frekuenca)
30.5-355 9

35.5—-40.5 6=5+1

40.5-45.5 15=14+1
45.5 -50.5 3
50.5-55.5 1
55.5-60.5 2
60.5 - 65.5 2
65.5-70.5 1
70.5-175.5 1
40

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té€ angazhimit té tyre té pérgjithshém gjaté
shtjellimit té shembujve té mésipérm.

Detyra pér puné té pavarur

Pas analizave laboratorike éshté konstatuar se grupet e gjakut té 30 nxénésve té njé klase t¢ 8-té jané si
vijon:

A B 00 ABOA 0O BAODB AUOD

A AB OA A O0OOABBAODBABD@O

Paragitni kéto té dhéna né tabelén e frekuencave. Cili grup i gjakut paragitet mé shpesh e cili mé rrallé
te ky grup i nxénésve?

Né njé kompani punojné 40 punétoré. Largésia (né kilometra) e vendbanimit té tyre nga kompania
éshté paragitur me tabelén e méposhtme:

5 31020251113 712 31

19 10 12 17 18 11 32 17 16 2

7 9 7 8 3 5121518 3

1214 2 9 61515 7 6 12
Formoni tabelén e frekuencave té grupuara me madhési té klasés 5. Pér t& dhénat e mésipérme,
intervalin e paré e merrni 0—5, ku 5 nuk pérfshihet. Komentojeni pastaj tabelén.

Ky material mund té ndahet né dy oré mésimore, ose njé pjesé e shembujve té jepen si detyré shtépie!
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Fusha: Matematiké

Lénda: Matematika 9

Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Té dhénat dhe probabiliteti

Tema mésimore:

8.2. Paragitja grafike e té
dhénave.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pércakton populacionin
dhe mostrén gjaté njé
hulumtimi;

» Interpreton né forma té
ndryshme té dhénat
statistikore dhe pércakton
vlerat mesatare té tyre.

Fjalét kyge:

Diagrami rrethorg, diagrami
né shtylla, histogrami.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Rikujtim njohurish

Faza e evokimit karakterizohet me njé pérséritje té pérgjithshme nga ajo gé
éshté mésuar né orén e kaluar. Gjithashtu, sipas nevojés, mésimdhénési/ja
mund té jep sqarime shtesé sa i pérket paragitjes tabelare té t& dhénave de
organizimit té té dnénave brenda tyre (sipas intervaleve pérkatése!).

Shqyrtim i pérbashkét dhe Analizo — Zbato

Pér té realizuar kété njési mésimore, mésimdhénési/ja jep shpjegime lidhur
me ményrén e paragitjes grafike té té dhénave sipas skemave té ndryshme,
duke filluar me diagramet rrethore, diagramet né shtylla, histogrami, etj. Pér
secilén prej tyre merren shembuj pérkatés, ku nxénésit udhézohen gé té
analizojn€ ato, e pastaj duke u bazuar né njohurité e fituara edhe t’i
komentojné zgjidhjet e tyre.

Diagrami rrethoré. Me diagram rrethor paragiten vlerat e secilés kategori té
dhénash népérmijet sektoréve rrethoré, té cilét ndryshojné ndérmjet tyre pér
nga masa e kéndit gendror. Masa e kéndit gendror éshté né pérpjestim me
frekuencén e té dhénave.

Shembull 1. Nxénésit e njé shkolle kané formuar ekipin e tyre pér
pjesémarrje né gara nacionale. Ekipa ka 60 nxénés. Pérbérja e ekipit éshté
dhéné né diagramin rrethor. Pércaktoni nga sa nxénés kané ekipet e
fushave té dhéna né diagram.

Megenése 60 nxénés
paragiten me ané té njé
kéndi té ploté—-360,
nxénés paragitet me ané
té kéndit 360" :60=6

sporte

shkenca té natyrés

Né diagram, sportet -
paragiten me kéndin matematiké
gendror prej 120 gjuhé té huaja
Megenése

120" :6° =20, grupi i sporteve pérfagésohet me 20 nxénés.

Ngjashém gjejmé se grupi i shkencave dhe ai i gjuhéve té huaja kané nga 15
Nxeneés.

Grupi i matematikés né diagram paragitet me kéndin gendror prej
360" —90" —90° =60°". Prandaj ky grup ka 60" : 6" =10 nxénés.

Grafiku me shtylla (shirita): Né klasat e méparshme, kemi vizatuar dhe
komentuar grafikét shtylla. K&tu ne do t’i diskutojé ato p€rmes njé qasjeje
mé formale. Kujtojmé gé njé grafik me me shtylla &shté njé fotografi e té
dhénave, né té cilén zakonisht vizatohen shtylla me gjerési té barabarté dhe
té baraslarguara ndérmjet tyre. Né njé bosht qé paraget ndryshoren (boshtin
Ox).

Vlerat e ndryshores tregohen né boshtin tjetér (boshtin Oy). Lartésité e
shtyllave varen nga vlerat e ndryshores.
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Shembull 2. N& njé pjesé prej 40 nénésve té kllasave té nénta jané pyetur pér muajn e lindjes. Té dhénat
jané paragitur né grafikun vijues:

Me hapésire t& barabartg
5 || ndérmjet shtyllave

|111u111'1 1 NXENEsve

janar
shkurt
mars
prill
maj
qershor
korrik
gusht
shtator
tetor
néntor
dhyjetor

muaj 1 lindjes —

Véshtrojmé grafikun dhe pérgjigjemi né pyetjet:

e Sanxénés kané lindur né muajin néntor?

e Né cilin muaj numri i nxénésve té lindur éshté maksimal?
Té kujtojmé se muaj i lindjes paraget ndryshore, kurse numri i nxénésve éshté vlera e késaj ndryshoreje.
Pérgjigjja:

e 4 nxénés kané lindur né néntor.

e Numri maksimal i nxénésve kané lindur né gusht.

Né pjesén e fundit té orés tregohet edhe pér histogramin:
Histogrami. Histogrami éshté njé formé e paragitjes sé té dhénave e ngjashme me diagramin me shtylla, por

zbatohet pér njé klasé té vazhdueshme té intervaleve. Po e konsiderojmé tabelén e frekuencave té shembullit
4 (nga paragrafi i kaluar), pér vetém 36 nxénés.

Pesha n& Numri 1 studentéve
Kilogram (frekuenca)
30.5-355 9
35.5-40.5 6
40.5-455 15
45.5-50.5 3
50.5-55.5

55.5-60.5 2

36

Té dhénat nga kjo tabelé i paragesim grafikisht késhtu:
e Peshat i paragesim né boshtin horizontal, né njé shkallé té pérshtatshme, p.sh. 1cm pér 5kg.
o Meqé intervali i paré fillon nga 30.5, e tregojmé até né grafik duke béré thyerje né bosht.
o Numrin e studentéve (frekuencat) i paragesim né boshtin vertikal. Megé frekuenca maksimale éshté 15,
béjmé kujdes gjaté pércaktimit té shkallés matése.
Vizatojmé shtylla me gjerési sa madhésia e klasés e gjatési sa frekuenca e intervalit pérkatés.
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Histogrami:

16

14

|' Pa hapésiré

12 L ndérmjet shtyllave

-

10

numri i nxénésve

305 355 405 455 505 555 605
pesha né kilogram —

Megenése né grafik nuk ka boshllége ndérmjet drejtkéndéshave té njépasnjéshém, ai duket si njé figuré solide.
E quajmé histogram. Pra, histogrami paraqget shpérndarje té frekuencave té grupuar né klasa té vazhdueshme.
Ndryshe nga njé grafik me shtylla, kétu gjerésia e shtyllave luan njé rol t& réndésishém. N& fakt, kétu, gjerésité
e drejtkéndéshave jané té gjitha té barabarta, kurse gjatésité jané proporcionale me frekuencat. Rrjedhimisht
syprinat e sipérfageve té drejtkéndéshave né histogram jané proporcionale me frekuencat.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té tyre té pérgjithshém gjaté
shtjellimit té shembujve té€ mésipérm.
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Fusha: Matematiké Plani i realizimit t&¢ mésimit
Lénda: Matematika 9 Rikujtim njohurish

Shkalla: IV NE& pjesén e paré té orés béhet njé pérséritje e shkurté e asaj gé éshté punuar

né orén e kaluar mésimore.
Koncepti i pérgjithshém

t tikor: TE——— . .
matematixor Té nxénit né bashképunim

Té dhénat dhe probabiliteti

s Tani vazhdohet me shembujt tjeré nga kjo njési mésimore, e pastaj jepen edhe
Tema mésimore: shpjegime lidhur me shumékéndéshin e frekuencés. Nxénésit udhézohen gé
té punojné né grupe, dhe duke ndjekur udhézimet e mésimdhénésit/es

2.P it fike e té PR Lo
8.2. Paragitja grafike e t¢ provojné té fitojné njohuri té reja.

dhénave (vazhdim).

Rezultatet e t& nxénit pér Shembull 1. Njé mésues déshironte té analizonte performancén e dy
kompetenca (RNK): grupeve té nxénésve né njé test t& matematikés me 100 piké. Pas
kontrollimit té testeve, ai vérejti se disa nxénés morén nén 20 piké dhe disa
morén 70 piké ose mé shumé. Késhtu, ai vendosi q€ pikét t’i gruponte né
intervale me gjatési té ndryshme:
11.4; 0-20, 20—30, 30—40, 40—50, 50— 60, 60—70 dhe 70-100. Pastaj
formoi tabelén. Paralelisht me prezantimin e té& dhénave né tabelé njéri nga
nxénésit provoi ta vizatojé histogramin.

Il. Kompetenca e té
menduarit

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2.3; Nga nxénésit kérkohet qé té paragesin té dhénat né tabelé:

Rezultatet e té nxénit té

Iéndés pér temén (RNLT): Pikat 0-20 | 20—-30 | 30—40 | 40—50 | 50—60 | 60-70 | 70-100
Nxénési/-ja: ?m)‘e 7 10 10 20 20 15 g8 |90

» Pércakton populacionin
dhe mostrén gjaté njé
hulumtimi; e pastaj té ndértojné edhe histogramin:

» Interpreton né forma té
ndryshme té dhénat

statistikore dhe pércakton 22t
vlerat mesatare té tyre. 20
Fjalét kyge: l 18
w16
Histogrami, frekuenca, fr
shumékéndéshi i frekuencés. £ 14
_— o |12
g 10
Burimet: L]
8
Teksti bazé, fletorja. 6
4
2
o ' >

10 20 30 40 50 60 70 80 90 100
pikat |—

Taanalizojmé me kujdes histogramin. A mendoni se ai prezanton njé pasqyré
reale té t& dhénave? Jo, ky prezantim né disa segmente ka gabime.
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Arsyetimi: Si treguam mé herét, syprinat e sipérfageve té drejtkéndéshave jané proporcionale me frekuencat
né histogram. Kjo sepse gjerésité e té gjithé drejtkéndéshave ishin té barabarta. Megenése né histogramin e
fundit, gjerésité e drejtkéndéshave nuk jané té barabarta, ai nuk jep njé paraqitje reale té té dhénave.
Shénojmé me S, syprinén e sipérfages sé drejtkéndéshit té ndértuar mbi intervalin 60—-70 dhe me S,
syprinén e sipérfages sé ndértuar mbi intervalin 70—-100. Atéheré raporti i syprinave éshté
S, 10-15 150 5 - w15 R R S i
—="—""—="—=—kurse raporti i frekuencave éshté —. Vérehet qarté se raporti i sipérfageve té
S, 30-8 240 8 8
drejtkéndéshave nuk éshté né proporcion me raportin e frekuencave.
Pra, duhet té béjmé disa modifikime né gjatésité e drejtkéndéshave, syprina e sipérfageve té té ciléve nuk
éshté né proporcion me frekuencat.
Si duhet ta b&jmé kété:

e Identifikojmé njé interval me gjatési minimale (né rastin toné gjatésia minimale e ndonjé intervali

éshté 10).
o Gjatésité e drejtkéndéshave (frekuencat) i modifikojmé gé té jené proporcionale me gjatésiné e
drejtkéndéshit mbi intervalin me gjatési minimale (10).

Késhtu, drejtkéndéshi i ndértuar mbi klasén me madhési 20 éshté 7. Nése gjatésia e klasés duhet té ishte 10,
atéheré gjatésia h e kétij drejtkéndéshi plotéson proporcionin 7:20=h:10.
prej nga gjejmé se h=(7:20)-10=3.5.
Duke zbatuar kété metodé formojmé tabelén:

Pikét Frekuenca Madhésia e klasgs | Gjatésia e drejtkéndéshit
0-20 7 20 (7:20)-10=3.5.
20-30 10 10 (10:10)-10=10
30 —40 10 10 (10:10)-10=10
40— 50 20 10 (20:10)-10=20
50— 60 20 10 (20:10)-10=20
60-70 15 10 (15:10)-10=15
70-100 8 30 (8:30)-10=267

NEé tabelén e mésipérme kemi llogaritur gjatésité e drejtkéndéshave pér intervale prej 10 pikash. Kéto gjatési
i quajmé ndryshe proporcion i nxénésve pér intervalet prej 10 pikéve.

Tash histogrami i sakté pér gjatési t& ndryshme té intervaleve (madhési té ndryshme té klasave) éshté dhéné
mé poshté.

20 |
18
16

pika

proporcioni i nxénésve pér mterval me 10

10 20 30 40 50 60 70 80 90 100
piket
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Shumékéndéshi (poligoni) i frekuencés. Ekziston edhe njé ményré tjetér vizuale e paraqitjes sé té dhénave
sasiore dhe frekuencave té tyre. Kjo ményré bazohet né té ashtuquajturin shumékéndésh i frekuencave. Pér
té paré se cfaré nénkuptojmé me shumékéndésh té frekuencave, merrni parasysh histogramin e paragitur me
shembullin

Me ané té njé vije té thyer (poligonale), bashkojmé meset e brinjéve té sipérme té histogramit. Shénojmé me
B,C,D,E,Fdhe G meset e brinjéve té sipérme té drejtkéndéshave té histogramit. Kur i bashkojmé kéto
pika merret vija poligonale BCDEFG. Pér té kompletuar poligonin, supozojmé se ekziston njé interval
(klasé) me frekuencé zero para 30.5—35.5 dhe njé pas 55.5—-60.5. Shénojmé me A dhe H pérkatésisht
meset e tyre. Atéheré ABCDEFGH

éshté shumékeéndéshi i frekuencés gé korrespondon me té dhénat e paragitura né histogram.

Megjithése, nuk ekziston asnjé klasé g&

16 1 paraprin klasés mé té ulét dhe asnjé
D klasg q& pason klasén mé t& larts,
A bashkéngjitja e tyre na mund&son t&
14 I\ formojmé& nj& shumékéndésh syprina e
[\ sipérfaqes e t& cilit &shté e barabarté me
12 /o syprinén e sipérfages s& histogrammt.
l I\ Kjo mund t& tregohet duke zbatuar
10 , \1 kongruencén e trekéndéshave
b4 1
g f"\ /
E s ‘AN fjf
3 / / \
5 N \
3| 6 ;'; * i
g c \
4 J \
/ ‘L\E
/ G
2 1 N F_ BN
/ = N
4 NS

o = t
255 305 355 405 455 505 555 605 6355

| pesha ng kilogram ——

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té€ angazhimit té tyre té pérgjithshém gjaté
shtjellimit té shembujve té mésipérm.
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Fusha: Matematiké

Lénda: Matematika 9

Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Té dhénat dhe probabiliteti

Tema mésimore:

8.3. Masat e tendencés
gendrore.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pércakton populacionin
dhe mostrén gjaté njé
hulumtimi;

» Interpreton né forma té
ndryshme té dhénat
statistikore dhe pércakton
vlerat mesatare té tyre.

Fjalét kyge:

Mesatarja, moda, mediana.
- |

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

VIII. Pérpunimi i té dhénave | 125

Plani i realizimit t&€ mésimit
Kontroll njohurish

Né pjesén e paré té orés béhet njé kontroll i njohurive té fituara nga orét e
kaluara..

Shqyrtim i pérbashkét

Q& nxeénésit t& kené mé té garté njésiné e re mésimore, dhe t& kuptojné
réndésiné e pérdorimit t& mesatareve, té cilat do té prezantohen mé poshté.
Fillimisht, mésimdhénési/ja merr shembullin:

Konsiderojmé té dhénat e testit t¢ matematiké té Dionit dhe Dijes. Testi
kishte pesé pyetje dhe secila pyetje nga dhjeté piké. Rezultatet e tyre jané
paragitur né tabelé e méposhtme.

Numri i pyetjes 1 2 3
Rezultat i 10 8 9 8 7
Dionit
Rezultati i Dijes 4 7 10 10 10

Nga tabela e rezultateve, vérejmé se mesataret e pikéve té realizuara jané:
P&r Dionin= % 8.4 dhe P&r Dijen= % _g.2.

Meqgenése mesatarja e pikéve té arritura né testin e matematikés nga Dioni
&shté mé e larté se e Dijes, Dioni pretendon se ka performuar mé miré se
Dija. Me kété Dija nuk pajtohet. Ajo renditi rezultatet né njé tabelé nga numri
mé i vogél i pikéve pér pyetje deri te mé i madhi dhe vecoi té dhnat e mesit.
Rezultatet e tyre jané paragitur né tabelé e méposhtme.

Rezultat i 7 8 8 9 10
Dionit
Rezultati i Dijes 4 7 10 10 10

Dija konstatoi se vlera e mesit e rezultateve té saj éshté 10 piké, qé éshté
mé e madhe se vlera e mesit e rezultateve té Dionit, e qé éshté 8 pike.
Prandaj kérkoi gé ajo té renditet e para.

Dioni nuk u bind me analizén e Dijes. Ajo provoi njé strategji tjetér. Ajo tha
se kishte shénuar 10 piké né tri nga pesé pyetjet, né krahasim me Dionin i
cili kishte shénuar 10 piké vetém né njé pyetje. Kjo d.m.th. se ajo shénoi 10
piké né mé shumé pyetje se Dioni. Pra, performanca e saj ishte mé e miré.

Tani, pér té zgjidhur mosmarréveshjen midis Dionit dhe Dijes, le té shohim
té tri masat gé ata pérdorin pér té argumentuar performimin e tyre né test.

Argumenti i paré qé pérdori Dioni éshté mesatarja, argumenti i paré qé
pérdori Dija éshté rezultati i mesit, d.m.th. mediana. Rezultati mé shpesh i
paragitur, si argumentim i dyté i Dijes paraget modén.

Mesatarja. Mesatarja aritmetike (shkurt mesatarja) e njé bashkésie té
dhénash éshté e barabarté me raportin ndérmjet shumés sé té gjitha té
dhénave me numrin e té dhénave.

Mesataren e shnojmé me X dhe e lexojm “"x vizé".
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Shembull 1. Pesé persona jané pyetur pér kohén gé ata e shpenzojné gjaté njé jave né puné sociale né
komunitet. Pérgjigjet e tyre jané: 10, 7, 13, 20 dhe 15 oré, pérkatésisht. Pércaktoni mesataren e kohés gé
ata e shpenzojné pér puné sociale né komunitet.

Eshté e njohur se pérgjigjet gé merren nga pyetjet né njé anketé (apo sondazh) paragesin té dhéna. Le té
pérdorim ndryshoren x; (i merr vlera nga 1 deri né 5) pér té shénuar se personi i i —té ka punuar x; oré né
komunitet (p.sh. x; =13, tregon se personi i treté ka punuar 13 oré né komunitet). Né rastin toné t& dhénat e
fituara pas pyetjes sé shtruar jané: x, =10,x, =7,X; =13, X, =20 dhe x; =15. Né klasat e méhershme kemi
mésuar se mesatarja e disa numrave éshté e barabarté me raportin e shumés sé tyre me numrin e tyre. Prandaj:
_— X, + Xy + Xy + X, + Xg :10+7+13+20+15:§:

5 5 5

Pra, koha mesatare gé kéta persona shpenzojné gjaté nj jave pér puné né komunitet &shté 13 oré.
Né rast se kérkohet té gjendet koha mesatare gé njé grup prej 50 personave ka shpenzuar pér puné sociale né
komunitet, ne duhet té mbledhim 50 numra:

13.

X+ Xy + Xg + Xy + Xg + oo X

50
Kjo éshté e lodhshme pér ta shkruar. Pér kété pérdorim simbolin Z X;, Qé ka kuptimin:
i=1
50
DX =Xy Xy + X Xy + Xg o X,
i=1
Né kété rast, vlera mesatare shprehet me formulén

50

2%

= —
50

Ngjashém, pér n té anketuar,

Vérejtje: Simbolika gé pérdoret kétu (fjala éshté pér shumén) éshté e pazakonté pér nxénésit e kétij niveli,
prandaj, mésimdhénési/ja i kushton réndési sqarimit té tij.

Mé pas, jepen shpjegimet pér medianén:

Mediana.Né fillim supozojmé se t& dhénat jané renditur né njé varg rrités, d.m.th. nga ajo me vleré mé té
vogél te ajo me vierén mé té€ madhe. Dallojmé kéto raste:

o Nése numri i té dhénave éshté tek, mediana paraget vlerén e mesit.

e Nése numri i t& dhénave éshté ¢ift, mediana paraget mesataren e dy vlerave té mesit.

Mediana Mediana éshté
éshté vlera e mesatarja
Numri i té dhénave éshté tek Numri i té dhénave éshté gift

NEé praktiké veprohet késhtu:
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» Neése numri i té dhénave (numri n) éshté tek, mediana éshté e barabarté me vlerén e té dhénés gé ka

. n+1
numeér rendor -

» Nése numri i té dhénave (numri n) é&shté cift, mediana éshté e barabarté me vlerén mesatare té té

. . n n
dhénave me numér rendor 2 dhe — +1.

Shembull 2. Té dhénat pér gjatésiné (né cm) té 9 nxénésve té njé klase, jané paragitur si mé poshté:
155 160 145 149 150 147 152 144 148
Gjeni medianén e kétyre té dhénave.

Né fillim té dhénat e mésipérme i renditim né njé varg rrités.
144 145 147 148 149 150 152 155 160
Megenése numri i té dhénave éshté 9, njé numér tek, mediana paraget vlerén e té dhénés me numér rendor

n7+1 = % =5, e ajo éshé 149 cm. Pra, student me gjatési 149 cm.

Shembull 3. Gjaté njé stérvitjeje né qitje, anétarét e njé ekipi shénuan piké si mé poshté.
17 2 7 27 15 5 14 8 10 24 48 10 8 7 18 28.
Pércaktojmé medianén e pikéve té shénuara nga ekipi i gitjes.

Té dhénat mbi pikét e fituara i renditim sipas madhésisé dhe kemi:
2577881010 14 15 17 18 24 27 28 48.
Vérejmé se vargu i té dhénave ka 16 terma. Pra, ekzistojné dy terma té€ mesit né varg. Njéri ka numrin rendor

g = ?6 =8, kurse tjetri ka numrin rendor g +1=9. Mediana e té dhénave té mésipérme éshté vlera mesatare

e termit té 8 —t€ dhe 9-—t&, d.m.th.

. 10+14
mediana = =

12,

Moda. Moda e njé bashkésie té dhénash éshté vlera e cila ka paragitje mé té madhe (frekuencé mé té madhe).
» Nése vlerat e njé bashkésie té dhénash jané té ndryshme, ajo nuk ka modé.
» Njé bashkeési e té dhénave ka dy moda, ajo quhet bimodale.
Kjo masé e tendencés gendrore gjen zbatim té gjeré né industrité prodhuese, sidomos né ato té veshjeve dhe
industriné e képucéve. Duke zbatuar modén, vendoset se cilin lloj dhe cilén madhési duhet prodhuar né sasi
mé té madhe.

Shembull 4. T& gjejmé modén e numrit té pikéve té shénuara (nga 10 piké t€ mundshme) nga 20 nxénésit
e njé klase.
465932776549101034762909.

Né fillim té dhénat i renditim né kété formé:

233444556667 779999 10 10.
Veérejmé se kétu vlera 9 paragitet mé sé shpeshti (4 herg), prandaj moda éshté 9.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té tyre rreth zgidhjes sé shembujve
t& mésipérm.

Ky material mund té ndahet né dy oré mésimore. Metodologjia e punés mund té mbetet e njéjté!






KAPITULLI IX

Elemenete té probabilitetit

9.1. Cka éshté probabiliteti. Shkallét e probabilitetit
9.2. Llogaritja e probabilitetit

9.3. Veprimet dhe relacionet me ngjarje té rastit

9.4. Rregulla pér gjetjen e probabilitetit
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Té dhénat dhe probabiliteti

Tema mésimore:

9.1. Cka éshté probabiliteti.
Shkallét e probabilitetit.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Klasifikon ngjarjet e
provave dhe i llogarité
ato;

> Interpreton pérkufizimin
klasik dhe statistikor té
probabilitetit;

» ldentifikon vetité e
probabilitetit dhe i zbaton
ato gjaté zgjidhjes sé
problemeve matematikore
dhe atyre nga situata
jetésore

Fjalét kyge:

Probabiliteti, eksperimenti,
mostra.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)

Mésimdhénési/ja nxité njé diskutim me nxénésit né lidhje me njohurité e
fituara nga vitet e kaluara qé kané té b&jné me probabilitetin né pérgjithési.
Pastaj, mund té diskutoj digka lidhur me hedhjen e zarit, cilat jané mundésité,
etj.

Veprimtari e drejtuar

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me shpjegime té reja lidhur me
probabilitetin dhe me shkallét e tij.

Kur flasim pér probabilitetin gé dicka té ndodhé, até digka e quajmé ngjarje.
Probabiliteti éshté mundésia gé njé ngjarje t¢ ndodhé. Probabiliteti i njé
ngjarjeje shprehet me njé numér ndérmjet 0 dhe 1. Fjalét shans ose gjasé
pérdoren shpesh né vend té fjalés probabilitet.
Pér té vlerésuar probabilitetin e njé ngjarjeje:
o realizohen eksperimente (prova) té pérséritura.
e Nga kryerja e njé prove pérfitohet njé rezultat.
o Njé ngjarje lidhet me njé ose mé tepér rezultate té njé prove.
Késhtu:
e Hedhja e njé monedhe éshté njé eksperiment (proveé).
Rezultatet e hedhjes jané: (F) dhe (N). Kéto rezultate
Jané njélloj t¢ mundshme.
Mu pér kété, hedhja e monedhés quhet eksperiment fer.

*

v

Hedhja e njé zari
eksperiment (prové).
Rezultatet e hedhjes sé njé zari jané: 1,
2, 3,4, 5, dhe 6. Rénia e njé numri cift éshté njé ngjarje.

éshté gjithashtu njé

Rezultatet e listimit:

Pér ¢cdo eksperiment té probabilitetit mund t’i renditim t€ gjitha rezultatet e
mundshme. Bashkésiné e té gjitha rezultateve té mundshme té njé
eksperimenti e quajmé hapésiré e mostrave (hapésiré e ngjarjeve) dhe
zakonisht e shénojmé me S.

Njé ngjarje pérbéhet nga njé ose mé shumé rezultate dhe é&shté njé
nénbashkeési e hapésirés sé mostrave.

Rezultatet e ngjarjes gé na intereson quhen rezultate té favorshme pér até
ngjarje.

Tani, nga nxénésit kérkohet gé té japin komentet e tyre rreth zgjidhjes sé
shembullit né vijim:
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Shembull 1. Le té jeté hedhja e njé zari, njé eksperiment probabiliteti.
Shkruajmé hapésiré e mostrave té eksperimentit.
Shkruajmé ngjarjet:

A: Ka réné numri 3.

B: Ka réné njé pjesétues i numrit 12.

C: Karéné njé numér i thjeshté..

Hapésira e mostrave pér eksperimentin e béré, éshté S ={1,2,3,4,5,6}.

Ngjarja A. | vetmi rezultat i favorshém pér ngjarjen A éshté numri 3. Prandaj A={3}.

Ngjarja B. Rezultate té favorshme pér ngjarjen B jané numrat: 1,2,3,4,6. Prandaj B ={1,2,3,4,6}.
Ngjarja C. Rezultate té favorshme pér ngjarjen B jané numrat: 2,3,5. Prandaj C ={2,3,5}.

Né pjesén e mbetur té orés, mésimdhénési/ja jep shpjegimet lidhur me shkallét e probabilitetit, si mé poshté:

Disa ngjarje kané gjasé mé té madhe té ndodhin se ngjarjet e tjera. Por disa nuk kané fare gjasé té ndodhin.
Pér shembull, ngjarja:

A: Nesér lind dielli, éshté ngjarje e sigurt.

B: Do té fitoj numrin 6, me rastin e njé rrokullisje té zarit, éshté ngjarje mé pak e mundshme.

C: Do té kércej lartésiné 10m, éshté ngjarje e pamundshme.

D: Do t& fitoj fytyrén {F} me rastin e hedhjes sé monedhés, éshté ngjarje me gjasé t& barabarté gé té

ndodhé.
E: Do té mésohem gé ta drejtoj veturén, éshté ngjarje e mundshme.

Probabilitetin pér mundésiné e ndodhjes sé njé ngjarjeje do ta tregojmé duke zbatuar shkallén e probabilitetit.
Diagrami i méposhtém paraget probabilitetin e ngjarjeve me ané té numrave dhjetorg.

e mundshme ndérmjet 0 dhe 1

mé pak e mundshme

mé shumé e mundshme

A

e pamundshme

0 0.25

I
0.5

me gjasé té barabarté

v

0.75 1
e sigurt

Né diagramin e mésipérm mund té vendosen edhe shkalla numerike me pérgindje.

Vlerésimi i nxénésve

mésimore.

Ngjarje e Ngjarje me Ngjarje e
namiindiir giaca cionrt
T — S —
0% 10% 20% 30% 40% 50% 60% 70% 80% 90% 100%
0=0% 1=100%

Angazhimi i nxénésve né té gjitha fazat e orés mund té jeté kriter pér vlerésim né kuadér té késaj ore
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Fusha: Matematiké

Lénda: Matematika 9

Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Té dhénat dhe probabiliteti

Tema mésimore:

9.2. Llogaritja e
probabilitetit.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Klasifikon ngjarjet e
provave dhe i llogarité
ato;

> Interpreton pérkufizimin
klasik dhe statistikor té
probabilitetit;

» ldentifikon vetité e
probabilitetit dhe i zbaton
ato gjaté zgjidhjes sé
problemeve matematikore
dhe atyre nga situata
jetésore

Fjalét kyge:

Probabiliteti teorik,
probabiliteti eksperimental,
parashikimi.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né fazén e paré té orés, mésimdhénési/ja bén njé pérséritje t& njohurive té
fituara nga njésia e kaluar mésimore.

Shayrtim i pérbashkét dhe Puné né grupe

NEé pjesén kryesore té orés, mésimdhénési/ja jep shpjegimet e nevojshme pér
llogaritjen e probabilitetit, té pércjellé edhe me shembuj té ndryshém té cilét
shqyrtohen bashkérisht me nxénésit. Pér mé tepér, né disa prej shembujve,
nxénésit, té ndaré né grupe, udhézohen gé té provojné zgjidhjet pérkatése.

Ndonjéheré ne llogarisim probabilitetin dhe nganjéheré e vlerésojmé
probabilitetin.

e Probabiliteti gé llogaritet quhet probabilitet teorik ose thjesht
probabilitet.

e Probabiliteti qé vlerésohet (llogaritet) pasi té jené kryer njé numér i
madh i provave té njé eksperimenti quhet frekuencé relative ose
probabilitet eksperimental.

Metoda gé pérdorim pér té llogaritur probabilitetetin varet nga lloji i
probabilitetit. Pra, a kemi té bé&mé me probabilitetin teorik, apo
eksperimental.

Llogaritja e probabilitetit teorik. Kur pérdorim njé formulé pér ta gjetur
probabilitetin, ne gjejmé probabilitetin teorik. Probabiliteti teorik pérdoret
kur rezultatet e provés jané té barasmundshme ose kur rezultati teorik éshté i
njohur. Rezultatet e disa eksperimenteve té barasmundshme jané pér
shembull: zgjedhja e njé letre nga 52 letrat e lojés, rrokullisja e zarit, hedhja
e monedhés metalike etj.

Shénojmé me S bashkésiné e té gjitha rezultateve t&¢ mundshme té njé
eksperimenti. Cdo nénbashkési Ac S éshté njé ngjarje. Elementet e
bashkésisé A quhen raste té favorshme pér ngjarjen A.

Shénojmé me n(S) numrin e elemeneteve té bashkésisé S, kurse me n(A)
numrin e elementeve té bashkésisé A.

s D
Probabiliteti P(A) i njé ngjarjeje A éshté raporti ndérmjet numrit té

rasteve té favorshme té ngjarjes dhe numrit té pérgjithshém té rasteve
té mundshme té ngjarjes.

P(A) = numrii rasteve té favorshme  n(A)

numri i rasteve té mundshme ~ n(S)

A J

Megenése Ac S, atéheré n(A) <n(S). Prej nga rriedh se pér ¢do ngjarje
A, probabiliteti &shté jo mé i madh se 1.

Nga ana tjetér, megenése n(A) >0 dhe n(S) > 0, atéheré P(A) >0.
Rrjedhimisht, 0 < P(A) <1.

Shembulli vijues shqyrtohet bashkérisht me nxénésit:
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Shembull 1. Secila nga shkronjat e fjalés MATEMATIKA éshté shkruar né njé tiketé. Tiketat jané
rrotulluar gé té mos shihen shkronjat dhe njékohésisht jané pérzier. Njé tiketé éshté térhequr rastésisht. Sa
éshté probabiliteti qé né tiketé té jeté shkronja A, E, I, K, Mapo T.

Hapésira e mostrave éshté S={A, A A E,1,K,M,M,T,T}. Vérejmé se n(S)=10. Prej nga:

3 1 1
1 2 1 2 1
P(K)zﬁ- P(M)zﬁ—g- P(T)=E=g.

Ndérkaq, pér shembullin vijues kérkohet nga nxénésit qé té zgjidhin né grupe, ose té japin komentet e tyre
rreth zgjidhjes sé ofruar:

Shembull 2. Nése hedhim dy zare njékohésisht, bashkésia e rezultateve té mundshme éshté
S ={11).(12),13).(14).(15).(16),(21).(2,2).(2,3),(2,4),(2,5).(2,6)
(31).(3.2).(3,3).(3,4).(3,5).(3,6).(4,1),(4.2),(4,3).(4,4).(4,5),(4,6),
(5,0,(5,2),(5,3),(5,4),(55),(5,6),(6,1), (6,2), (6,3),(6,4), (6,5), (6,6)}.
Njehsoni probabilitetin e ngjarjeve:
A: shuma e numrave té réné éshté 9.
B : numrat gé kané réné jané tek.

Kemi:
A={(3,6),(4,5),(54),(6,3)}.
B={(11,13),(15),31D (33).(35),(52,(573),(55)}
9

Megenése, n(S) =36, n(A) =4 dhe n(B) =9, atéheré P(A) = 3% :é dhe P(B) = P =

BN

Né vazhdim té orés jepen shpjegimet pér probabilitetin eksperimental.

Probabiliteti gé vlerésohet (llogaritet) pasi té jené kryer njé numér i madh i provave té njé eksperimenti quhet
frekuencé relative ose probabilitet eksperimental.
Supozojmé se pér vlerésimin e probabilitetit t& njé ngjarjeje A jané realizuar n prova té njéjta, nga té cilat

m jané prova té favorshme pér ngjarjen A. Numrin m e quajmé frekuencé absolute, kurse numrin — e
n

quajmé frekuencé relative té ngjarjes A. Shénojmé
f(ay=",
n
Eshté e garté se m,neN(m<n), prandaj pér ¢cdo ngjarje A, 0< f_(A)<1.
Kur njé eksperiment pérséritet shumé heré, frekuenca relative e ngjarjes i afrohet probabilitetit teorik té asaj
ngjarjeje.

Shembull 3. Pér té vlerésuar probabilitetin e ngjarjes A:bie fytyré gjaté hedhjes sé monedhés,
matematikanét, De Bifon dhe K. Pirson, kané zhvilluar njé eksperiment me hedhjen e monedhés. Ata kané
béré njé numér té madh provash dhe rezultatet i kané paragitur né tabelé. Plotésoni tabelén:
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Numri i provave (n) Numri i provave té favorshme . m
N s Frekuenca absolute (m) Frekuenca relative f,(A) =
2048
4040 2048 f A) =——=0.5069
4040( ) 4040
12000 6019
24000 12012

Nga tabela vérejmé se frekuenca relative éshté péraférsisht e barabarté me 0.5. Ky konstatim éshté né
pérputhje me faktin se me rastin e hedhjes sé monedhés, probabiliteti qé té bjeré fytyra éshté 2 pérkatésisht

50%.

NEé fund, jepen shpjegimet pér pritshmériné (parashikimin), si vijon mé poshté:

Pritshméria (parashikimi). Spineri éshté rrotulluar 210 herg. Sa éshté pritshméria gé ai t& ndalojé né fushén
me elefant, d.m.th. sa heré pritet gé spineri té ndalojé né fushén me elefant.

Eshté e ditur se probabiliteti i ngjarjes A: spineri ndalon né fushén (TN
4 K&
me elefant, éshté P(A) = - %‘
Gjithashtu, frekuenca relative f,,(A) pér njé numér té madh té f@d

provave éshté péraférsisht e barabarté me probabilitetin teorik P(A), /

d.m.th. f,,;,(A) ~ P(A). Tash, nga formula,

numrii provaveté favorshme (m)
fzoo (A) = ) @
200
rrjedh se m=P(A)-210 = g -210 =120. gﬁ /“Jr

Pra, pas 210 rrotullimesh pritet gé spineri té ndalojé 120 heré né
fushén me elefant.
Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né zgjidhjen e shembujve mund té jeté kriter pér vlerésim né kuadér té késaj ore
mésimore.

Materiali pér kété njési mésimore éshté voluminoz, prandaj, varésisht prej ményrés sé realizimit té tij,
mund té zhvillohet né njé ose né dy oré mésimore. Metodologjia e punés mund té mbetet e njéjté!
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Fusha: Matematiké

Lénda: Matematika 9

Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Té dhénat dhe probabiliteti

Tema mésimore:

9.3. Veprimet dhe relacionet
me ngjarje té rastit.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Klasifikon ngjarjet e
provave dhe i llogarité
ato;

> Interpreton pérkufizimin
klasik dhe statistikor té
probabilitetit;

» ldentifikon vetité e
probabilitetit dhe i zbaton
ato gjaté zgjidhjes sé
problemeve matematikore
dhe atyre nga situata
jetésore

Fjalét kyge:
Ngjarja, nénngjarja, ngjarjet

disjunkte, ngjarjet e
kundérta.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

Libri i mésuesit — Matematika 9 >>>

Té dhénat dhe probabiliteti

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né fazén e paré té orés, mésimdhénési/ja bén njé pérséritje t& njohurive té
fituara nga orét e kaluara mésimore ku éshté punuar pér probabilitetin dhe
llogaritjen e tij.

Té nxénit né bashképunim

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me shpjegime té kohépaskohshme lidhur
me ngjarjet dhe veprimet me to, té pércjella pastaj edhe me njé numér
shembujsh pérkatés té cilét mund té provohen pér tu zgjidhur nga nxénésit gé
ndahen paraprakisht né grupe.

T& gjitha ngjarjet q€ do t’i pérmendim, i konsiderojmé se jané rezultat i njé
prove (eksperimenti) té njéjté, d.m.th. jané nénbashkési té sé njéjtés bashkési
té rezultateve t& mundshme S. Ato gjithashtu mund t’i paragesim me
diagramin e Venit sikur edhe bashkésité.

Elementet e njé bashkésie AcS, do t’i konsiderojmé si rezultate t&
favorshme pér ngjarjen A gjaté realizimit té eksperimentit.

Nénngjarja. Ngjarjen A e quajmé nénngjarje té ngjarjes B, nése me
realizimin e ngjarjes A realizohet edhe ngjarja B. Simbolikisht shénojmé
AcB.

Théné ndryshe: Ngjarja A éshté nénngjarje e ngjarjes B, nése ¢do rezultat i
favorshém pér A —né éshté rezultat i favorshém edhe pér B — né.

Shembull 1. Me rastin e hedhjes sé zarit, ngjarja A: Bie numri 3, éshté
néngjarje e ngjarjes B:bie numér tek.

Me té vérteté: A={3}, B={1,3,5}. Prejnga Ac B.

Ngjarjet e barabarta. Pér dy ngjarje A dhe B themi se jané té barabarta
nése ngjarja A éshté néngjarje e ngjarjes B dhe njékohésisht ngjarja B
éshté néngjarje e ngjarjes A. Shénojmé A=B.

Théné ndryshe: Dy ngjarje A dhe B jané té barabarta, nése ¢do rezultat i
favorshém pér ngjarjen A éshté rast i favorshém pér ngjarjen B dhe
anasjelltas.

Shuma (unioni) e ngjarjeve. Shumé e dy ngjarjeve A dhe B éshté ngjarja
e cila realizohet nése éshté realizuar té paktén njéra nga ngjarjet A ose B.
Shénojmé AUB (ose A+B).

Shembull 2. Konsiderojmé ngjarje A: éshté térhequr damé nga 52 letrat
e lojés, B: éshté térhequr numri 3, nga 52 letrat e lojés. Shuma e
ngjarjeve A dhe B éshté ngjarja A+ B: éshté térhequr damé ose 3, nga
52 letrat e lojés.



Libri i mésuesit — Matematika9 >>>  IX. Elemente té probabilitetit | 137

Prodhimi (prerja) i ngjarjeve. Prodhimi i ngjarjeve A dhe B éshté ngjarje e cila realizohet atéheré dhe
vetém atéheré nése jané realizuar gé té dyja ngjarjet A dhe B. Simbolikisht shénojmé: A~ B ose (A-B).

Théné ndryshe: Prodhimi i dy ngjarjeve A dhe B &shté bashkésia e rezultateve té favorshme té pérbashkéta
té ngjarjeve A dhe B.

Diferenca e ngjarjeve. Ngjarja e cila realizohet nése éshté realizuar ngjarja A, kurse nuk éshté realizuar
ngjarja B e quhet diferencé té ngjarjeve A dhe B. Shkruajmé A\B ose (A-—B).

Théné ndryshe: Diferencé e ngjarjeve A dhe B éshté bashkésia e rezultateve té favorshme té bashkésisé A
gé nuk jané rezultate té favorshme pér ngjarjen B.

Ngjarjet e papajtueshme (disjunkte). Dy ngjarje A dhe B jané té papajtueshme (disjunkte), nése ato nuk
mund té ndodhin té dyja njéherésh.

Shembull 3. Hidhet njé zar i zakonshém dhe konsiderojmé ngjarjet:
A: Bie njé numér i thjeshté. B: Bie njé numér tek. C: Bie njé numér katror i ploté.

Eshté e qarté se: A={2,3,5}, B={13,5} dhe C={1,4}.
> Bashkésité A dhe B nuk jané té papajtueshme, sepse A B={3,5}.
» Bashkésité A dhe C jané té papajtueshme, sepse ANC =¢.
> Bashkésité B dhe C nuk jané té papajtueshme, sepse B NC ={1}.

Ngjarja e kundért. Ngjarje e kundért e ngjarjes A, shénohet me A dhe quhet ngjarja qé ndodh vetém
atéheré kur gjaté sé njéjtés prové ngjarja A nuk ndodh.

Pra, pér ngjarjen A, raste té favorshme jané ato raste gé jané té pafavorshme pér ngjarjen A. Nga kjo, rrjedh
saktésia e kétyre barazimeve: A+A=S dhe A-A=¢.

Zbatim i njohurive

Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé individualisht té provojné zgjidhjen e detyrés, ose sé paku
té japin komentet e tyre se si ka ardhur deri te zgjidhja konkrete:

Shembull 4. Hidhet njé zar i zakonshém dhe konsiderojmé ngjarjet:
A: bie numri tek. B: bie numri gift.
C: bie numri i pérbéré. D: bie numri i thjeshté.

Paragesim disa relacione dhe veprime ndérmjet kétyre ngjarjeve.
Eshté e garté se: A={1,3,5}, B={2,4,6), C={4,6} dhe D={2,3,5}.
o Ngjarja C éshté néngjarje e ngjarjes B, pra CcB.
e Ngjarjet A dhe B jané té kundérta ndérmjet vete, pra A=B dhe B=A
e A+B=S dhe A-B=¢, dm.thngjarjet A dhe B paragesin njé ndarje té S. Themi se ngjarjet A
dhe B jané shteruese.
o Ngjarjet C dhe D jané té papajtueshme, por jo edhe té kundérta.
e B+D={234,56}.
o B-D={2}, sepse numri 2 &shté numri i vetém i thjeshté gé éshté edhe numér cift.
e B-D={4,6}
D-B={3,5}.

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né zgjidhjen e shembujve mund té jeté kriter pér vlerésim né kuadér té késaj ore
mésimore.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Té dhénat dhe probabiliteti

Tema mésimore:

9.4. Rregulla pér gjetjen e
probabilitetit.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Klasifikon ngjarjet e
provave dhe i llogarité
ato;

> Interpreton pérkufizimin
klasik dhe statistikor té
probabilitetit;

» ldentifikon vetité e
probabilitetit dhe i zbaton
ato gjaté zgjidhjes sé
problemeve matematikore
dhe atyre nga situata
jetésore

Fjalét kyge:

Probabiliteti i shumés,

probabiliteti i nénngjarjes.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Té dhénat dhe probabiliteti

Plani i realizimit t&€ mésimit
Kontroll njohurish

Né pjesén e paré té orés mund té realizohet njé kontroll njohurish pér
njohurité e fituara nga njésité e fundit mésimore gé kané t& béjné me
probabilitetin.

Veprimtari e drejtuar dhe Puné né grupe

Né& pjesén kryesore té orés, mésimdhénési/ja jep shpjegimet e nevojshme pér
gjetjen e probabilitetit, konkretisht pér rregullén e gjetjes sé probabilitetit.

Probabiliteti i shumés sé dy ngjarjeve. Nése dy ngjarje A dhe B nuk jané
té papajtueshme, probabiliteti i shumés sé tyre shprehet me barazimin:

P(A+B)=P(A) + P(B)—P( A-B)

P(AUB)=P(A)+P(B)-P( AnB)

Nése bashkésité A dhe B jané té papajtueshme, d.m.th. nése A-B=¢,
atéheré nga P(A-B)=0, dhe P(A+B)=P(A)+P(B)-P( A-B), rrjedh
se:

P(A+B)=P(A)+P(B)

Probabiliteti i nénngjarjes. Nése Ac B, atéheré
P(A) <P(B).

Vértet, nése Ac B, atéheré B=AU(B\A) dhe
A B\A jané té papajtueshme,
P(B)=P(A)+P(B\ A).

Megenése P(B\ A) >0, nga barazimi i fundit rrjedh se P(A) <P(B).

prandaj B

Probabiliteti i ngjarjeve té kundérta. Nése A dhe A jané ngjarje té
kundérta ndérmjet vete, atéheré P(A)+ P(A)=1.

Veérteté, si ngjarje té kundérta A dhe A jané té papajtueshme dhe shteruese,
dmth. AnA=¢ dhe AUA=S. Duke zbatuar formulén pér gjetjen e
shumés sé ngjarjeve té papajtueshme, kemi:

P(AU A) =P(S),

P(A) +P(A) - P(AnB) =1

P(A) + P(A) =1
Prej nga

P(A) =1-P(A)

Té gjitha informatat e mésipérme jané té réndésisé sé vecanté, prandaj
mésimdhénési/ja duhet té sigurohet qé té gjithé nxénésit i kané té qarta,
pavarésisht se sa kohé shpenzohet pér to!
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Né vazhdim t€ orés, nga nxénésit kérkohet q¢é shembujt né vijim t’i shqyrtojné né grupe, e pastaj zgjidhjet
mund t’i shkémbejné me grupet tjera:

Shembull 1. Né njé kuti ndodhen 7 topa té bardhé, 8 topa té verdhé dhe 9 topa té kug. Sa éshté probabiliteti
gé njé top i térhequr rastésisht té mos jeté i bardhé.

NE kuti jané 24 topa. Ngjarjet: topi i térhequr &shté i bardhé (B), topi i térhequr éshté i verdhé (V) dhe topi
i térhequr éshté i kug (K) jané ngjarje t& papajtueshme. Eshté e garté se B=V +K. Prandaj,

= 8 9 17
P(B)=P(V +K)=P(V)+P(K)=—+——=—",
(B)=P(V +K)=PV)+P(K) =+ 5=
ose
= 7 17
P(B)=1-P(B)=1-—=——.
®) B ===

Shembulli i radhés mund té pércillet me udhézime pérkatése nga ana e mésimdhénésit/es:

Shembull 2. Jané pyetur 69469 nxénés, nése ata shkruajné me doré djathté¢ (D), té majtén (M) apo me té
dyja. Rezultatet qé jané fituar tregojné se 9759 nxénés shkruajné me doré té majté, 61368 me doré té
djathté dhe njé numér nga kéta jané deklaruar se shkruajné me té dyja duart. Nése njé nxénés éshté zgjedhur
rastésisht, njehsoni probabilitetin gé ai té shkruajé me té dyja duart.

NEé fillim vérejmé se ngjarjet: Shkruan me doré té majté (M) dhe shkruan me doré té djathté (D) nuk jané té
papajtueshme, sepse ka nxénés gé shkruan me té dyja duart.

Shénojmé me x numrin e nxénésve gé shkruajné me té dyja
duart. Sipas diagramit vérejmé se atéheré numri i nxénésve qé o 61368 — x
D

shkruajné vetém me dorén e majté éshté 9597 — x, kurse M
numri i nxénésve qé shkruajné vetém me dorén e djathté éshtg¢ S
61368 — x. Tash,
69469 =P(S)=P(M + D)=P(M) + P(D) - P(M - D)
69469 = 2759 + 61368 — x
X =1658.
Pra, numri i nxénésve gé shkruajné me té dyja duart éshté 1658.
Probabiliteti, qé njé nxénés i zgjedhur rastésisht té shkruajé me té dyja duart éshté:

P (shkruanmedy duar) = 1658 _ 0.02386... ~ 0.024 = 2.4%.
69469

Puné e pavarur
NE pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé individualisht té provojné zgjidhjen e detyrés:

Shembull 3. Né bashkésiné e numrave natyroré dyshifroré né ményré té rastésishme éshté térhequr njé
numér. Té caktohet probabiliteti g& numri i térhequr té jeté i plotpjesétueshém me 3 ose me 5.

Numra dyshifroré jané 90. Shénojmé me A bashkésiné e numrave dyshifroré té pjesétueshém me 3 dhe me
B bashkésiné e numrave dyshifroré té pjesétueshém me 5. Provohet lehté se n(A)=30 dhe n(B)=18.
AN B éshté bashkésia e numrave té pjesétueshém me 3 dhe 5. Provohet gjithashtu se n(AnB)=86.
Megenése ngjarjet A dhe B nuk jané té papajtueshme,

30 18 6 42

P(A+B):P(A)+P(B)—P(AB):%"'%—%—%
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Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve né zgjidhjen e shembujve né dy fazat e fundit t& orés mund té shérbejné pér vlerésim
té njohurive té tyre né kuadér té késaj ore mésimore.

Detyra pér puné té pavarur

1. Banorét e njé gyteti jané klasifikuar sipas moshés: t&€ moshés madhore dhe té mitur, kurse sipas gjinisé:
meshkuj dhe femra. Shénojmé ngjarjet M : banori éshté i gjinisé mashkullore dhe A: banori éshté i
gjinisé madhore. Té shprehen me fjalé ngjarjet:

a) M. b)) A. ¢ M+tA d) M-A e M-A f) M-A

2. Letéjené A B dhe C tringjarje gé lidhen me té njéjtén prové. Me ndihmén e tyre té shprehen ngjarjet:

> Eshté realizuar té paktén njéra nga ngjarjet A, Bose C.
» Jané realizuar gé té tria ngjarjet A,B dhe C.
> Eshté realizuar vetém ngjarja C.
> Nuk éshté realizuar asnjéra nga tri ngjarjet A, B dhe C.
» Eshté realizuar njé dhe vetém njéra nga ngjarjet A, B ose C.
Sa éshté probabiliteti qé nga 52 letrat e lojés, té térhiget njé letér dhe ajo té jeté:
»  dhjetéshe ose damé.
»  njésh, pesé ose damé.

4. Né&njé kuti ka 6 topa té bardhé, 7 té zinjé dhe 11 té kug. Sa éshté probabiliteti gé njé top i marré rastésisht
té jeté me ngjyré té kuge ose té zezé.

w

5. Sa éshté probabiliteti gé me hedhjen e dy zareve té bien numrat e njéjté ose shuma e atyre numrave té
jeté e barabarté me 11.

6. Probabiliteti statistikor gé njé dité e vjeshtés té jeté me shi éshté 0,73. Sa éshté probabiliteti gé dita né
vjeshté té mos jeté me shi.

7. Saéshté probabiliteti gé njé numér i marré rastésisht nga bashkésia e numrave natyroré dyshifroré té jeté
i plotpjesétueshém me 3 ose me 4.




KAPITULLI X

10.1.
10.2.
10.3.
10.4.

Ekuacionet lineare me dy ndryshore

Sistemi koordinativ kénddrejté né rrafsh
Ekuacionet lineare me dy ndryshore
Funksionet lineare

Pjerrtésia e drejtézés-koeficienti i drejtimit
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

10.1. Sistemi koordinativ
kénddrejté né rrafsh.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Paraget grafikisht
ekuacionin linear me dy
ndryshore;

> Diskuton grafikun e
ekuacionit linear me dy
ndryshore né varési té
parametrave k dhe m;

» Pérdor ekuacionet lineare
me dy ndryshore pér
zgjidhjen e problemeve
matematike dhe atyre nga
jeta e pérditshme.

Fjalét kyge:

Sistemi koordinativ, boshti
numerik, origjina e sistemit,
pika.

Burimet:

Teksti bazé, libri i
ushtrimeve, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)

Né pjesén e paré té orés, mésimdhénési/ja shfrytézon rastin pér té diskutuar
me nxénésit lidhur me njohurité e fituara mé herét gé kané té béjné me
ekuacionet me njé ndryshore, pastaj me kuptimin e boshtit numerik dhe me
paraqitjen e numrave realé né té.

Shqyrtim i pérbashkét

Né pjesén kryesore té orés, mésimdhénési/ja jep sgarimet e nevojshme pér
sistemin koordinativ kénddrejté né rrafsh:

Unioni i dy boshteve numerike Ox dhe Oy (me fillim té pérbashkét O) gé
jané normale njéri né tjetrin dhe me té njéjtén njési matjeje pér gjatési
formojné sistemin koordinativ kénddrejté né rrafsh. Pika O quhet origjina e
sistemit koordinativ, boshti Ox quhet boshti i abshisave, kurse Oy quhet
boshti I ordinatave. Pér té shénuar njé sistem koordinativ né rrafsh do té
pérdorim simbolin Oxy.

Me shembullin e méposhtém éshté dhéné kuptimi i dyshes sé renditur té
numrave realé

komponenta e paré komponenta e dyté

(2, 1)
dyshja e renditur

Né vazhdim, kur né njé rrafsh éshté dhéné njé sistem koordinativ kénddrejté
Oxy, do té themi shkurt rrafshi Oxy.

Le té jeté M piké e cfarédoshme e rrafshit

Oxy. Shénojmé me M, dhe M projeksionet M,

y

normale té pikés M, pérkatésisht né boshtet
koordinative Ox dhe Oy. Shénojmé me x y
gjatésiné e segmentit OM, dhe me y gjatésiné
e segmentit OM, . Pra ¢do pike M né rrafshin
Oxy i shogérohet njé dhe vetém njé dyshe e %
renditur e numrave realé (x,y), té cilét i

quajmé koordinata té pikés M. Koordinatat e M
origjinés jané (0,0). s

Mé poshté do té tregojmé se éshté e vérteté edhe
e anasjella, pra ¢cdo dysheje té renditur té y
numrave realé i shogérohet njé dhe vetém njé
piké né rrafshin Oxy. Le té jeté (x,y) cfarédo x

njé dyshe e renditur e numrave realé dhe le té 0] M
jeté Oxy rrafshi koordinativ. Shénojmé me M \
pikén né boshtin Ox gé éshté e larguar nga

origjina pér x njési, kurse me M pikén né boshtin Oy qé éshté e larguar

nga origjina pér y njési.
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Népér pikén M, konstruktojmé njé drejtéz normale né boshtin Ox, kurse népér pikén M = njé drejtéz
normale né boshtin Oy. Shénojmé me M prerjen e kétyre drejtézave. Pra, ¢do dysheje té renditur (x,y) té
numrave realé i shogérohet njé dhe vetém njé piké M né rrafshin Oxy. Né kété rast numrat x dhe vy i
quajmé koordinata té pikés M dhe shénojmé M (X, y).

Mé pas, nga nxénésit kérkohet gé té vizatojné né fletoret e tyre sistemin koordinativ, si né shembullin e
méposhtém:

Shembull 1. Né rrafshin Oxy pércaktojmé pozitén e pikés M , koordinatat e té cilés jané:
a) (3,4). b) (-4,-4).

a) Q& té pércaktojmé pozitén e pikés me koordinata (3.4) né rrafshin Oxy, ne fillojmé nga origjina dhe
zhvendosemi né té djathté pér tri njési e pastaj lart pér katér njési.

b) Q& té pércaktojmé pozitén e pikés me koordinata (—4,—4) né rrafshin Oxy, ne fillojmé nga origjina dhe
zhvendosemi né t& majté pér katér njési e pastaj poshté pér katér njési.

'S

w

N

| larté 4 njési |

iy

o

| majtas 4 njési athtas 3 njési

N

Isafu ¢ 21ysod |

w

Zbatim i njohurive

Varésisht prej kohés sé& mbetur né dispozicion, né pjesén e fundit té orés, mésimdhénési/ja mund té merr
shembuj té ndryshém gé ndérlidhen me njésiné e punuar mésimore.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té nxénésve gjaté gjithé kohés.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

10.2. Ekuacionet lineare me
dy ndryshore.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Paraget grafikisht
ekuacionin linear me dy
ndryshore;

> Diskuton grafikun e
ekuacionit linear me dy
ndryshore né varési té
parametrave k dhe m;

» Pérdor ekuacionet lineare
me dy ndryshore pér
zgjidhjen e problemeve
matematike dhe atyre nga
jeta e pérditshme.

Fjalét kyge:

Ekuacioni, boshti numerik,

sistemi koordinativ, grafiku.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

X. Ekuacionet lineare me dy ndryshore | 145

Plani i realizimit t&é mésimit
Rikujtim njohurish
Né fazén e paré té orés béhet pérséritje e shkurté nga ora e kaluar.

Té nxénit né bashképunim

Pér kété njési mésimore, mésimdhénési/ja mund té kérkon nga nxénésit gé té
ndahen né grupe té vogla, e pastaj duke iu dhéné udhézime dhe sqarime lidhur
me grafikun e ekuacionit linear me dy ndryshore, ata/ato provojné zgjidhjen
e shembujve konkret. Pér mé tepér, zgjidhjet e tilla mund t’i shkémbejné me
grupet tjera, e po ashtu edhe t’i ndihmojné njéri/a tjetrit/es.

Forma e pérgjithshme e ekuacionit linear me dy ndryshore éshté:
ax+by=c

ku a,b,c jané numra realé dhe a,b=0.

Konsiderojmé ekuacionin 3x—y=>5. Le té jené x=2dhe y=1. Nése né

ekuacionin e dhéné zévendésojmé né vend té x-it numrin 2dhe né vend té

y -it numrin 1, do té kemi:

5=5 e sakté.

Vlerat x=2dhe y=1 i shénojmé si cift i renditur (2,1)dhe themi se
ekuacioni i dnéné pér ciftin e renditur (2,1) shndérrohet né barazim té sakté.
Né vazhdim ciftin e renditur (2,1) do ta quajmé zgjidhje té ekuacionit
3x—y=5.

Shembull 1. Eshté dhéné ekuacioni 3x+2y=6. N& ciftet e renditura
O, ), ( ,0), (4, ), pércaktoni komponentén gé mungon, né ményré gé
kéto cifte té jené zgjidhje té ekuacionit té dhéné.

3x+2y=6 ekuacioni fillestar

(0, ): Pérx=0, ( ,0): Péry=0,
3-0+2y=6 3x+2-0=6
2y=6 3x=6
y=3. X=2.

Cifti i renditur (0,3) éshté njé
zgjidhje e ekuacionit té dhéné

Cifti i renditur (2,0) éshté
zgjidhje e ekuacionit té dhéné

Ngjashém tregohet se c¢ifti i renditur (4,—3) éshté zgjidhje e ekuacionit té
dhéné.

Mé pas, mésimdhénési/ja vizaton né tabelé sistemin koordinativ dhe paraget
ciftet e renditura nga shembulli i mésipérm.
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Nga figura vérejmé se pikat né rrafsh, koordinatat e té cilave jané ciftet e renditura té gjetur mé lart, i takojné
njé drejtéze. Pra, grafiku i ekuacionit linear me dy ndryshore 3x +2y =6 éshté njé drejtéz né rrafsh.

(0,3)

w

N

iy

3x+2y=6

(4,:3)

NE pérgjithési:

Grafiku i ekuacionit linear ax+by=c éshté njé drejtéz né rrafsh. Pikat (x,0) dhe (0,y) paragesin
pikat e prerjes sé drejtézés pérka- tésisht me boshtet koordinative Ox dhe Oy,

NE pjesén tjetér té orés, nga nxénésit kérkohet gé té punojné ne grupe, dhe té provojné zgjidhjen e shembullit
té méposhtém. Nése mésimdhénési/ja e véren gé nxénésit kané pagartési dhe véshtirési né zgjidhjen e tij,
atéheré jep udhézimet e nevojshme.

Shembull 2. Paragitni grafikisht ekuacionin 3x+5y=15. Njehsoni pastaj syprinén e sipérfages sé
trekéndéshit gé formon grafiku i ekuacionit té dhéné me boshtet koordinative.

Mé paré treguam se grafiku i njé ekuacioni linear me dy ndryshore éshté njé drejtéz né rrafsh. Megenése si
&shté e njohur, drejtéza éshté e pércaktuar né ményré té vetme me dy pika, pér té vizatuar grafikun e ekuacionit

té dhéné, éshté e mjaftueshme té caktojmé dy pika té
tij. Pér lehtési né disa raste do té caktojmé y
piképrerjet me boshtet koordinative.
Pér y=0, 3x+5-0=15 N
3x=15 (0.3)
X=5.
Pér x=0, 3-0+5y=15 2 ™
5y =15 3x|+5y=15
oo y=s N
Pra, piképrerjet e grafikut té ekuacionit (5,0)
3x+5y =15 me boshtet koordinative Ox [ ; Y ) > dhe Oy
jané pérkatésisht (5,0) dhe (0,3). 9 ™

Nga figura vérejmé se grafiku i funksionit té dhéné
formon me boshtet koordinative njé trekéndésh kénddrejté, baza e té cilit ka gjatési 5 njési, kurse lartésia3
njési. Prandaj syprina e sipérfages sé trekéndéshit éshté:

s:%-5-3:7.5 njési.




Libri i mésuesit — Matematika9 >>>  X. Ekuacionet lineare me dy ndryshore | 147

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té nxénésve né zgjidhjen e
shembullit té fundit.

Detyra pér puné té pavarur

1. Eshté dhéné ekuacioni linear me dy ndryshore 4x — 3y =12. Né lidhje me kété ekuacion, né secilén dyshe
té renditur pércaktoni komponenten gé mungon:
a) (0, ). b) ( .0). c) 6 )
2. Eshté dhéné ekuacioni linear me dy ndryshore 3x + y =—1. Né lidhje me két& ekuacion, né secilén dyshe
té renditur pércaktoni komponenten gé mungon:
a) (-3 ) by -1 ). ¢ ( 1.
3. Paragqitni grafikisht ekuacionet:
a) x+2y=4. b) x—-3y=-6. c) x—5y=20.
d) 5x+2y=20. e) 4x+y=8. f) x=3y.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

10.3. Funksionet lineare.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

11.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Paraget grafikisht
ekuacionin linear me dy
ndryshore;

» Diskuton grafikun e
ekuacionit linear me dy
ndryshore né varési té
parametrave k dhe m;

> Pérdor ekuacionet lineare
me dy ndryshore pér
zgjidhjen e problemeve
matematike dhe atyre nga
jeta e pérditshme.

Fjalét kyge:
Ekuacioni, grafiku i

ekuacionit, sistemi
koordinativ, kuadranti.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Numrat, funksioni dhe algjebra

Plani i realizimit t&€ mésimit
Kontroll njohurish

Né fazén e paré té orés béhet njé kontroll e njohurive té fituara nga orét e
kaluara mésimore ku éshté punuar me kété kapitull.

Té nxénit né bashképunim

Né pjesén kryesore té orés, mésimdhénési/ja pérkujdeset gé té jep té gjitha
shpjegimet lidhur me ekuacionin linear y =kx+m, si dhe paraqgitjen grafike

té tij, me té gjitha specifikat tjera. Ndérkohé, shembujt mund té punohen sé
bashku me nxénésit té ndaré né grupe.

Ekuacioni linear y =Kkx + m.

Pér té lehtésuar paragitjen grafike t& ekuacionit linear me dy ndryshore
ax+by=c, si dhe pér té pércaktuar mé lehté pozitén e kétij grafiku ndaj

boshteve koordinative, po e shkruajmé até né njé formé tjetér mé té

pérshtatshme.
Nése ekuacionin ax+hby=c (a=0,b=0) e pjesétojmé me numrin b, kemi:
Ayt
b b
N S
b b

Zévendésojmé —% =k dhe % =m, merret ekuacioni y=kx-+m.

Me ekuacionin y =kx +m éshté pércaktuar forma e pérgjithshme e funksioni
linear. Eshté e qarté se grafiku i funksionit linear y =kx+m éshté njé drejtéz
né rrafshin koordinativ Oxy.

Né vazhdim, do té shohim se numrat k,m pércaktojné pozitén e késaj
drejtéze né raport me boshtet koordinative Ox dhe Oy.

Shembull 1. Né njé sistem koordinativ i paragitni grafikisht funksionet
y=X, y=x+2 dhe y=x-1.

Funksioni y=x merret nga funksioni linear y=kx+m pér k=1 dhe

m=0. Pér té gjetur disa nga ciftet e renditura gé e plotésojné kété ekuacion,
formojmé tabelén:

X 0 2 3
y=X 0 2 3
Prej nga vérejmé se grafiku i ekuacionit y=x kalon népér pikat me
koordinata (0,0), (2,2), (3,3).Nga grafiku vérejmé gjithashtu se grafiku i
ekuacionit y =x paraget simetralen e kuadrantit té paré dhe té treté.

Funksioniy =x+ 2 merretnga y =kx+m pér k=1 dhe m=2.

Pér té gjetur disa nga ciftet e renditura, gé e plotésojné kété funksion,
formojmé tabelén:
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X 0 1 2.5

y=X+2 2 3 4.5

Prej nga vérejmé se grafiku i ekuacionit y=x+2 kalon népér pikat me koordinata (0,2), (1,3), (2.5,4.5).
Nga figura vérejmé gjithashtu se grafiku i funksionit y =x+ 2 paraget njé drejtéz paralele me simetralen e
kuadrantit té paré dhe té treté.

Funksioni y =x—1 merret nga y =kx+m pér k=1 dhe m=-1.

Pér té gjetur disa nga ciftet e renditura, gé e plotésojné kété funksion, formojmeé tabelén:

X 0 25 5
Y VI x42
5 yrx
2.5)4.5
N i5.4)
¥ =l -|1
- (1,3 3,2
2 10,41 9,2
. [2.5l1.5
o]
4 X
y 0,4
y=X+2 -1 1.5 4

Prej nga vérejmé se grafiku i ekuacionit y =x—1 kalon népér pikat me koordinata (0,-1), (2.5,1.5), (5,4).
Nga figura vérejmé gjithashtu se grafiku i ekuacionit y =x—1 paraget njé drejtéz paralele me simetralen e
kuadrantit té paré dhe té treté.

[ Grafiku i funksionit y = x+m ]

Grafiku i funksionit y = x + m, éshté njé drejtéz paralele me simetralen e kuadrantit té paré
dhe té treté. Numri m tregon se né cilén piké e pret kjo drejtéz boshtin Oy.

Grafiku i funksionit | Grafiku i funksionit Grafiku i funksionit |
y
y=x+m y y
y=x x=a xX=a
—
m
lo) X Ol %{ X (0] X

Funksioni linear Y =KX. Ky funksion merret nga y = kx+m, pér m=0.
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Shembull 2. Né& njé sistem koordinativ i paragesim grafikisht funksionet y =2xdhe y =-3x.

Formojmé tabelat:

y =2X X| -1 |0/|15 y=-3x | X | -1 |0] 1 2
Y| -2 0] 3 Y| 3|]0]-3] 6

Veérejmé se grafiku i funksionit (drejtéza) i dhéné me y =2x, kalon népér pikat me koordinata (—1,—2),(0,0)
dhe (1.5,3). Pra, drejtéza y =2x kalon népér origjinén e sistemit koordinativ dhe shtrihet né kuadrantin paré
dhe té treté.

Gjithashtu  drejtéza  y=-3x, kalon népér pikat . ty
(-1,3),(0.0),(1,—3) dhe (2,6). Megé, si¢ u tha edhe mé lart, \ - 2x
drejtéza éshté plotésisht e pércaktuar me dy pika, né grafikun (-1.8) R

e méposhtém do té vegojmé vetém pikat (-1,3) dhe (1,-3). 3 1.5,3)
Gjithashtu vérejmé se drejtéza y =—3x kalon népér origjinén \ 5

e sistemit koordinativ dhe grafiku i saj shtrihet né kuadrantin
e dyté dhe té katért.

)

" Grafiku i funksionit y = kx W 5 3

e N 1 2 3 X

o Grafiku i funksionit y = kx(k = 0) éshté
njé drejtéz gé kalon népér origjinén e

[iny
L

sistemit koordinativ. (-1,-2) 3 e by
e Nése k>0, grafiku i funksionit y = /kx * \
shtrihet né kuadrantin e paré dhe té treté. (1,3)

w

e Nése k<0, grafiku i funksionit y=/kx
shtrihet né kuadrantin e dyté dhe té katért.

o Grafiku i funksionit y =x paraget
simetralen e kuadrantit té pare dhe té treté.

A J

Zbatim i njohurive

Né pjesén e fundit té orés, nxénésit udhézohen gé té provojné zgjidhjen e shembullit si né vijim:
Shembull 3. Paragitni grafikisht ekuacionin y =3x+1.

Formojmé tabelén:

X -1 -1/3 0 1/3 1
y=3x+1 | -2 0 1 2 4
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Nga tabela vérejmé se grafiku i funksioint té dhéné kalon y

P . 1 =3x+[1
népér pikat me koordinata (-1,-2), (—5,0)

S

w

(0,1),(;,2) dhe (1,4). Né grafik po i ve¢ojmé vetém

pikat me koordinata (—1,—2) dhe (1,4).

N
™~

Grafiku i funksionit y =kx+m )

iRy

~

Grafiku i ekuacionit y=kx +m @éshté njé drejtéz. 2 a1/

Numri k quhet koeficient i drejtimit té drejtézés
dhe tregon se cfaré kéndi mbyll drejtéza me 1
pjesén pozitive té boshtit Ox. Numri m quhet /
prerja vertikale dhe tregon se né cilén piké
drejtéza e pret boshtin Oy.

No

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit t& nxénésve né zgjidhjen e
shembullit té fundit.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

10.4. Pjerrtésia e drejtézés —
koeficienti i drejtimit.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Paraget grafikisht
ekuacionin linear me dy
ndryshore;

» Diskuton grafikun e
ekuacionit linear me dy
ndryshore né varési té
parametrave k dhe m;

» Pérdor ekuacionet lineare
me dy ndryshore pér
zgjidhjen e problemeve
matematike dhe atyre nga
jeta e pérditshme.

Fjalét kyge:
Grafiku i funksionit,

drejtéza, koeficienti,
pjerrtésia.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

Numrat, funksioni dhe algjebra

Plani i realizimit t&é mésimit
Rikujtim njohurish
Né pjesén e paré té orés, mésimdhénési/ja bén njé pérséritje té njohurive té

fituara nga ora e kaluar, e po ashtu jep ndonjé sqarim shtesé pér té gjithé
nxénésit qé kané pagartési.

Veprimtari e drejtuar dhe Puné né grupe
Mésimdhénési/ja vizaton né tabelé sistemin koordinativ, dhe potencon edhe
njé heré se grafiku i funksionit y=kx+m paraget njé drejtéz né sistemin
koordinativ Oxy. Pra, themi se drejtéza éshté dhéné me ekuacionin
y=kx+m.

| piképrerja vertikale

‘meoy

Koeficienti i drejtimit ‘
Pjerrtésia e drejtézes | l l
y=kx + m

Pastaj, jep sqarimet e nevojshme. Tani, né rrafshin koordinativ Oxy, le té jené
dhéné drejtézat a dhe b.

y
5 .B
5
4 D
[
2
2
| 4 c
adryshimi horizontal 'ﬁmj.'sﬁ1imi horizontal
4 njési 4 njesi
o y ‘ ¢ ! 9 [ 1p | 11 | x

Veérejmé se pjerrtésia e drejtézés a éshté mé e madhe se pjerrtésia e drejtézés
b. Kjo, sepse:

e gjaté lévizjes nga pika Aea né pikén Bea zhvendosja
(ndryshimi) horizontale éshté 4 njési, kurse zhvendosja (ndryshimi)
vertikale 5 njési.

e gjaté lévizjes nga pika Ceb né pikén Deb zhvendosja
(ndryshimi) horizontale éshté 4 njési, kurse zhvendosja (ndryshimi)
vertikale 3 njési.

Nése pjerrtésiné e njé drejtéze e konsiderojmé si herés,

zhvendosja vertikale

pjerrtésia =
zhvendosja horizontale
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Shénim: Megenése %>% drejtéza a éshté mé e pjerrét se drejtéza b.

Né vazhdim, kur flitet pér drejtézén si grafik té funksionit linear y =kx +m, pjerrtésiné e quajmé koeficient
i drejtimit ose koeficient kéndor. Pra,

_ndryshimi vertikal

~ ndryshimi horizontal

Nése ndryshimin horizontal e konsiderojmé si ecje (nga e majta né té djathté), kurse ndryshimin verikal si
ngritje (rénie), atéheré

_ ngritja (rénia)

- ecja

Gjetja e koeficientit té drejtimit té njé drejtéze, grafiku i sé cilés éshté dhéné. Koeficientin kéndor té njé
drejtéze mund ta pércaktojmé duke analizuar ecjen dhe ngritjen. Njé karakteristiké e drejtézés éshté se
koeficienti i drejtimit éshté konstant pégjaté gjithé drejtézés, d.m.th. nuk varet nga pika né té cilén e njehsojmé
até.

k

Né vazhdim, nga nxénésit kérkohet gé té trajtojné shembullin né vijim té ndaré né grupe:

Shembull 1. Né rrafshin koordinativ Oxy éshté dhéné drejtéza a. Pércaktoni koeficientin kéndor té saj.

NEé fillim identifikojmé dy pika té drejtézes dhe i shénojmé ato me koordinata. P.sh. pikat me koordinata
(2,2) dhe (6,4).

Fillojmé nga pika (2,2) e drejtézés dhe Iévizim vertikalisht lart derisa té arrijmé né nivelin e pikés tjetér té
drejtézés (6,4). Ngritja éshté 2 njési pozitive, sepse lévizja éshté béré nga poshté lart.

Pastaj l1évizim horizontalisht né té djathté deri té arrijmé né pikén (6,4). Ecja éshté 4 njési.

. - ngrita 2 1
Perfundlmlsht:kzngzf_
ecia 4 2
y [ 1]
g
2 ecja njesi
3 (6,4)
=5
o~
3 © 5
2
(2,2) | _neria 2 1]
= ecia 4 2
o] 1 2 4 - 5 X

Gjetja e koeficientit té drejtimit té njé drejtéze, gé kalon népér dy pika té dhéna. Mé sipér mésuam se si
duke matur ngritjen dhe ecjen. Né vazhdim do té mésojmé se si gjendet koeficienti kéndor i njé drejtéze kur
dihen koordinatat e dy pikave té saj.

Le t& jené B (x,Y,)dhe P,(X,,Y,) dy pika té njé drejtéze.
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N ——

Y1 ecia: ‘\

1ecjal x, —x; |
- P(x,,1,)
< 7
|
N a -~
o Y= N
) fk=———
2 = x
P\( |J)
0 X

Keéshtu: Koeficienti kéndor (koeficient té drejtimit) té drejtézés, paraget herésin e
ngritjes (uljes) dhe ecjes, d.m.th: k=Y~ Y
Xp =X

Zbatim i njohurive

Né pjesén e fundit té orés, duke u bazuar né njohurité e fituara nga pjesa kryesore e orés, nxénésit udhézohen
é té provojné zgjidhjen e shembullit si né vijim:

Shembull 2. Gjeni koeficientin e drejtimit té drejtézés gé kalon népér pikat P, (-2,2) dhe P,(4,-2).

Mendojmé: N4 R
> k=-=.
Pikat: Koordinatat: AP‘H,Z ‘hecja:4—(-2))=6 | 3 P
P(22) — - %=-2 y,=2 2
P(4,=2) —— x,=4, Y, =—2. 1 :
Koeficienti i drejtimit: r'i"
kYooh_ 22 42 T L ol i 21 T
X, =% 4-(-2) 6 3 J g
° P42

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té nxénésve né zgjidhjen e
shembujve.

Né orén e ardhshme mésimore, ku mésimdhénési/ja duhet té jep shpjegimet e nevojshme pér drejtézat
horizontale, drejtézat vertikale, drejtézat paralele dhe drejtézat normale, metodologjia e punés mund
té pérdoret si né kété orén mésimore aktuale. Numri i shembujve gé merren brenda orés, mund té varet
nga koha e mbetur né dispozicion pér zgjidhje té tyre.




KAPITULLI XI

11.1.
11.2.
11.3.
11.4.
11.5.

Pika, drejtéza dhe rrafshi

Pika dhe drejtéza

Pika dhe rrafshi. Pozita reciproke e dy drejtézave
Drejtéza dhe rrafshi

Pozita reciproke e dy rrafsheve

Diedri
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

11.1. Pika dhe drejtéza.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Konstrukton disa nga
vendet gjeometrike té
pikave né rrafsh;

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe té nxjerra
gjeometrike.

Fjalét kyce:

Pika, drejtéza, rrafshi, pikat
jokolineare.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja, vizorja.
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Plani i realizimit t& mésimit
Diskutim

Pjesa e paré e orés mund té pérdoret pér té béré njé pérséritje té njohurive té
fituara nga gjeometria né pérgjithési, gé éshté punuar né Kkapitujt e
méhershém.

Puné e drejtuar

Né pjesén kryesore té or€s, mésimdhénési/ja kujdeset g€ té jep shpjegimet e
nevojshme pér pikén, drejtézén dhe rrafshin, si vijon:

Pika, drejtéza dhe rrafshi jané objekte themelore té gjeometrisé me té cilat
pérshkruajmé dhe studiojmé hapésirén.

Hapésira pérbéhet nga pikat. Pikat e hapésirés i shénojmé me shkronja té
médha té alfabetit latin si: A,B, C,D,---.

Drejtézat do t’1 konsiderojmé si nénbashkési t& hapé&sirés dhe simbolikisht do
t’i shénojmé me shkronjat e vogla té alfabetit latin si: a,b,c,d,..., por
ndonjéheré drejtézén e shénojmé edhe me ndihmén e dy pikave té saj (p.sh.
A dhe B) késhtu: d(A, B) ose vetém AB.

Rrafshet, po ashtu, do t’i konsiderojmé si nénbashkési t€ hapésir€ dhe
simbolikisht do t’i shénojmé me shkronjat t& alfabetit grek si: «, S3,7,9,...,

por ndonjéheré mund t’i shénojmé edhe ndryshe.

a

A

Pika A Drejtéza Rrafshi

Eshté e réndésishme té b&jmé dallimin ndérmjet kuptimeve themelore t&
gjeometris€ dhe paraqitjes grafike t€ tyre me shenja n€ njé letér. Mendoj se
mésimet e deritanishme nga gjeometria jané t€ mjafueshme pér kété. Pér
shembull éshté mjaftueshém e sqaruar se pika nuk ka dimension. Sa i pérket
dejtéz€s dhe rrafshit dallimi thellohet edhe mé shumé. Késhtu:

» Nése drejtéza éshté njé vijé e drejté e pakufizuar, si mund ta
vizatojmé at€ né€ njé flet€ letre. Né fakt, ne b&mé vet€ém njé
interpretim grafik t€ drejtézes.

» Situata éshté edhe mé e qarté€ me rrafshin, si &shté e mundur qé né
njé fleté letre g€ e marrim model t€ rrafshit ta vizatojmé njé rrafsh
tjetér.

Si elemente dhe nénbashkési té sé njéjtés hapésiré, pika, drejtéza dhe rrafshi
jané té lidhura me disa relacione té nénbashkésive si p.sh. i takon, nuk i takon,
pérmbabhet, etj. Vetité e kétyre relacioneve shprehen pérmes pohimeve.

Né vazhdim té orés, éshté me réndési qé nxénésit té diné raportin né mes té
pikés dhe drejtézés, prandaj, mésimdhénési/ja jep shpjegime e radhés:
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Relacioni bazé ndérmjet pikave dhe drejtézave &shté relacioni i takon. Kur pika A i takon drejtézés
a, shkruajmé Aea, kurse kur pika B nuk i takon drejtézés a, shkruajmé B ¢ a.

/OB

Cdo dy pika té ndryshme pércaktojné njé drejtéz té vetme.

Dreitéza e pércaktuar me pikat A dhe B shénohet me (A, B) ose AB.

0
A B \Z
0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

Né& pjesén e fundit té orés merret njé shembull i cili trajtohet sé bashku me nxénésit, dhe né fund ka pér géllim
gé té jep formulén gé tregon numrin e drejtézave té formuara nga n — pika ¢do tri nga té cilat jané jokolineare:

Shqyrtim i pérbashkét

Shembull 1. Jané dhéné 5 pika, ¢do tri nga té cilat jané jokolineare. Sa drejtéza té ndryshme pércaktojné
ato?

Pika A me katér pikat e tjera formojné 4 drejtéza. Pika B me katér pikat

e tjera gjithashtu formojné katér drejtéza, duke e llogaritur edhe até gé £
kalon népér pikén A. b
Késhtu secila nga pesé pikat, formon nga 4 drejtéza me pikat e tjera. Pra,

gjithsej 5-4 =20 drejtéza. Mirépo secila drejtéz éshté llogaritur dy heré, A

prandaj numri i drejtézave té formuara nga 5 pika ¢do tri nga té cilat jané 2 A / p
jokolineare éshté: (5-4):2=10. ]

Né pérgjithési: Numri i drejtézave té formuara nga n—pika ¢do tri nga B

té cilat jané jokolineare éshté nn=1
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

e —
Tema mésimore:

11.2. Pika dhe rrafshi. Pozita
reciproke e dy drejtézave.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Konstrukton disa nga
vendet gjeometrike t&
pikave né rrafsh;

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe té nxjerra
gjeometrike.

Fjalét kyce:

Pika, drejtéza, rrafshi, pikat
jokomplanare.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja, vizorja.
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XI. Pika, drejtéza dhe rrafshi |

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né pjesén e paré té orés mund té béhet njé pérséritje e njohurive té fituara
nga ora e kaluar, e po ashtu edhe pér té dhéné ndonjé sqarim shtesé lidhur me
paqartésité eventuale q€ mund t’i kené nxénésit.

Puné e drejtuar dhe Té nxénit né bashképunim

NEé pjesén kryesore t€ orés, mésimdhénésit/es i bie njé ngarkesé mé e madhe
pér shkak se ka shumé informata qé€ duhet t’i transmetoj tek nxénésit lidhur
me pikat dhe rrafshet, si dhe me pozitén reciproke t€ dy drejtézave. Pér két€
qéllim, pér disa prej t€ sqarimeve g€ ju jep, nga nxénésit mund té kérkon q&
té bashképunojné né grupe, dhe kohé pas kohe té komentojné rreth tyre.

Relacioni themelor ndérmjet pikés dhe rrafshit Eshté relacioni i takon.
Kur pika A itakon drejtézés a, shkruajmé Aea, kurse kur pika B nuk i
takon rrafshit o, shkruajmé B ¢ a.

Cdo tri pika jokolineare
pércaktojné njé rrafsh té vetém.

Rrafshi i pércaktuar me pikat
A Bdhe C, shénohet me
(A B,C).

Katér e mé tepér pika gé i takojné njé rrafshi quhen pika komplanare. Né té
kundértén ato quhen pika jokomplanare. Cdoheré ekzistojné katér pika
jokomplanare. Pra:

Cdo rrafsh pérmban té paktén tri pika. Ekzistojné katér
pika (jokomplanare) gé nuk i takojné té njéjtit rrafsh.

Pér shkak té réndésisé disa fakte do t’i emértojmé si pohime dhe do té
arsyetojmeé saktésing e tyre.

Pohim 1. Drejtéza dhe njé piké jashté

saj pércaktojné njé rrafsh té vetém. Le té o A a
jeté dhéné njé drejtéz a dhe njé piké A C

jashté saj. Cdo drejtéz ka té pakté dy B

pika. Po i shénojmé ato me B dhe C.

Pikat A, B,C nuk i takojné njé drejtéze, prandaj ato pércaktojné njé rrafsh té
vetém.
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Né vazhdim tregohet pér pozitén reciproke t€ dy drejtézave:

Pohim 2. Dy drejtéza gé priten pércaktojné njé rrafsh té vetém.

Letéjené adhe b drejtéza prerése dhe le té jeté {C}=a b. Megenése

¢do drejtéz ka té paktén dy pika, ekzistojné pikat Aca dhe Beb, té A 2
tillag¢ A=C dhe B=C.Tash pikat A B,C jané tri pika jokolineare. h
Prandaj ato pércaktojné njé rrafsh té vetém. B a

Pér dy drejtéza a dhe b themi se jané paralele dhe simbolikisht
shkruajmé a||b, nése ato shtrihen né njé rrafsh dhe nuk kané pika té pérbashkéta, d.m.th. nése amb=¢.

anb=0

Le té jeté a njé drejtéz dhe A njé piké gé nuk i takon drejtézés a. Mé paré treguam se drejtéza a dhe pika
A pércaktojné njé rrafsh té vetém. Po e shénojmé ate me a.

Njé pyetje gé shtrohet éshté, se sa éshté numri i drejtézave té rrafshit o, qé kalojné népér pikén A dhe jané
paralele me a? Pérgjigjen né kété pyetje e jep pohimi i méposhtém qé njihet me emrin aksioma e paraleleve.

Pér ¢cdo drejtéz a dhe ¢do piké A gé nuk i takon drejtézés a, ekziston njé drejtéz e vetme
b, e cila e pérmban pikén A dhe éshté paralele me drejtézén a.

Pohim 3. Le té jené m,n dhe p tri drejtéza té njé rrafshi «. Nése drejtézat m dhe n jané paralele mes vete
dhe nése drejtéza p e pret njérén prej tyre, atéheré ajo e pret edhe tjetrén.

Le té jet¢ m||n dhe pm={P}. Drejtézat n dhe p shtrihen né
t€ njéjtin rrafsh, prandaj ato ose priten ose jané paralele. Sikur ato t& P P "
ishin paralele, do t€ kishim situatén q€ népér pikén P jashté drejtézés
n do t& kalonin dy drejtéza t&€ ndryshme dhe paralele m e P me

drejtézén n, gjé t€ cilén nuk e lejon aksioma e paraleleve. Prandaj
drejtéza p e pret edhe drejtézén n.
Nése o éshté rrafsh i pércaktuar me drejtézén a dhe pikén A, drejtéza p gé kalon népér pikén A dhe éshté

paralele me drejtézén a i takon rrafshit «. Té gjitha drejtézat e tjera té rrafshit « gé kalojné népér pikén A
e presin drejtézén a.
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Drejtézat gé kalojné népér pikén A dhe nuk i takojné rrafshit « quhen drejtéza té térthorta me drejtézén a.

Shayrtim i pérbashkét

Né pjesén e fundit té orés, varésisht prej kohés sé mbetur né dispozicion, mund té merren dhe té shqyrtohen
sé bashku me nxénésit shembujt si né vijim:

Shembull 1. Né bashkésiné S ={A B,C,m,n}, A B,C jané pika té ndryshme, kurse m,n jané drejtéza té
ndryshme. Sa rrafshe mé sé shumti mund té formohen nga elementet e bashkésisé S ?

Nése A, B,C jané pika jokolineare, ato pércaktojné njé rrafsh té vetém. Nése drejtézat m dhe n priten,
sipas pohimit 1, pércaktojné njé rrafsh té vetém. Pastaj, sipas pohimit 1, drejtéza m me secilén nga pikat
A, B,C mund té pércaktojé nga njé rrafsh té vetém (né rastin kur pikat A, B,C nuk i takojné drejtézés m).
Né ményré analoge, drejtéza n mund té formojé tri rrafshe me secilén nga pikat A, B,C. Késhtu, mé sé
shumti mund té ndértohen teté rrafshe me elementet e bashkésisé S.

Shembull 2. Né bashkésiné e pikave S ={A, B,C,D,E, F,G}, saktésisht dy treshe pikash jané kolineare.
Sa rrafshe mé sé shumti mund té formohen nga elementet e bashkésisé S?

Pika A me secilén nga 6 pikat e tjera formon mé sé shumti nga njé drejtéz, d.m.th. 6 gjithsej. Ngjashém i
kemi nga 6 drejtéza edhe pér pikat e tjera. Por, duke pasur parasysh gé p.sh. AB=BA, d.m.th. secila drejtéz
na pérséritet nga dy heré, numri i drejtézave té pércaktuara nga 7 pika, mé sé shumti éshté (7-6):2=21.
Megenése dy treshe pikash nga kéto jané kolineare, p.sh. A,B,C dhe D,E, F, atéheré tri pika pércaktojné
njé drejtéz, d.m.th. kemi (3-2):3=3 drejtéza identike. Pra, tri drejtéza numérohen si njé. Ngjashém e kemi
edhe rastin pér pikat D, E, F. Prandaj numri maksimal i drejtézave té pércaktuara nga pikat e bashkésisé S
éshté 21-(2+2)=17.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té nxénésve gjaté téré orés.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

11.3. Drejtéza dhe rrafshi.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Konstrukton disa nga
vendet gjeometrike té
pikave né rrafsh;

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe té nxjerra
gjeometrike.

Fjalét kyce:

Pika, drejtéza, rrafshi,
projeksioni.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja, vizorja.
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Forma, hapésira, matjet dhe gjeometria

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né pjesén e paré té orés mund té béhet njé pérséritje nga njésité mésimore té
punuara deri mé tani nga ky kapitull.

Puné e drejtuar

Né vazhdim té orés, mésimdhénési/ja vizaton né tabelé dhe jep shpjegimet e
nevojshme pér pozitat e drejtézEs dhe rrafshit, si dhe raportet né mes tyre.
Gjaté shpjegimeve mund té pércillet me pyetje-pérgjigje me nxénésit.

Drejtéza dhe rrafshi jané nénbashkeési té réndésishme té hapésirés. Pozita
reciproke e njé drejtéze dhe njé rrafshi pércaktohet nga numri i pikave té
pérbashkéta té tyre. Késhtu:
e Nése drejtéza a dhe rrafshi o nuk kané pika té pérbashkéta, d.m.th.
nése ana=¢, themi se drejtéza a éshté paralele me rrafshin «.
Shkruajmé a|| .

e Nése drejtéza a dhe rrafshi o kané vetém njé piké té pérbashkét,
themi se drejtéza a e depérton (e pret) rrafshin né até piké. Nése
ana={A}, themi se drejtéza a e depérton rrafshin « né pikén A.

e Né&de drejtéza a dhe rrafshi o kané mé tepér se njé piké té
pérbashkét, atéheré drejtéza a shtrihet né rrafshin «,d.m.th. ac .

a
o \ o a o
.
AN

Le t& jeté a drejtéz q€ e depérton rrafshin « né pikén A dhe le té jené
p,q,r drejtézané rrafshin « qé kalojné népér piké A. Né pérgjithési, kéndet
gé formon drejtéza a me drejtézat p,q,r jané té ndryshém.

Por a éshté e mundur gé né ndonjé rast, kéto kénde té jené té barabarta.

Pérgjigjja éshté pozitive. Kéto kénde jané té barabarta, nése ato jané kénde
té drejta, d.m.th.nése a_L p, aLq dhe a_Lr.

Prandaj,

Drejtéza gé e depérton rrafshin éshté normale né até rrafsh, nése ajo
éshté normale né cdo drejtéz té rrafshit gé kalon népér pikén e
depértimit. Nése drejtéza a éshté normale né rrafshin «, shénojmé
ala.
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Né praktiké, kushtin e normalitetit té drejtézés me rrafshin mund ta thjeshtojmé, né kété kuptim: Nuk duhet
té provojmé (kjo edhe nuk éshté e mundur) se drejtéza éshté normale né té gjitha drejtézat qé kalojné népér
pikén e depértimit. Mjafton té provojmé se ajo éshté normale vetém né dy nga ato drejtéza.

o a
Nése drejtéza gé e depérton rrafshin Drejtéza gé e depérton rrafshin dhe éshté
éshté normale né dy drejtéza té rrafshi gé normale vetém né njé drejtéz té rrafshit
kalojné népér pikén e depértimit, ajo gé kalon népér piké e depértimit, nuk
éshté normale né rrafsh. éshté e théné té jeté normale né rrafsh.

Té kujtojmé se pér ¢do piké dhe ¢do drejtéz ekziston vetém njé drejtéz gé kalon népér até piké dhe éshté
normale né drejtézén e dhéné. Ngjashém vlen edhe pér pikén dhe rrafshin:

Pér cdo piké A dhe ¢do rrafsh «, ekziston vetém njé drejtéz n gé e pérmban pikén A dhe
éshté normale né rrafshin «.

Me ndihmén e normales, pérkufizojmé largesén e pikés nga rrafshi. Le té
jeté A piké gé nuk i takon rrafshit « dhe le té jené nnormale né rrefashin A

a gé kalon népér pikén A. Shénojmé me A piké e depértimit té
normales n né rrafshin «. Gjatésia [AA] e segmentit AA paraget

largesén e pikés A nga rrafshi o. Pika A" paraget projeksionin normal té oA
pikés A né rrafshin «. Rrafshi o, né kété rast quhet rrafsh i projektimit.

Shqyrtim i pérbashkét

NE pjesén e fundit té orés, bashkérisht me nxénésit shqyrtohet shembulli si né vijim:

Shembull 1. Cila nga drejtézat BB', BC,BC,BD,BD’ jané normale né rrafshin e pércaktuar me tehet
paralele AA dhe CC' té kubit?

Shkathtésia pér té dalluar kéndet e drejta éshté shumeé e réndésishme, kur punojmé D ¢
me trupa gjeometriké né hapésiré (stereometri). Si mund té vérejmé edhe nga ‘
shembulli i mésipérm, véshtirésité vijné nga ajo se paragitja grafike e objekteve .
hapésinore né rrafsh, paraget pamje té “shtrembéruar” nga ajo e vérteta.
D C
a- B

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té nxénésve gjaté téré orés.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

11.4. Pozita reciproke e dy
rrafsheve.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

> Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Konstrukton disa nga
vendet gjeometrike t&
pikave né rrafsh;

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe té nxjerra
gjeometrike.

Fjalét kyce:

Pika, drejtéza, rrafshi, pozita
reciproke.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja, vizorja.

Libri i mésuesit — Matematika 9 >>>

Forma, hapésira, matjet dhe gjeometria

Plani i realizimit t&€ mésimit
Kontroll njohurish

Né fazén e paré té orés mund té realizohet njé kontroll e shkurté e njohurive
té fituara nga orét e kaluara. Gjithashtu, mund té jepen edhe sgarime shtesé
pér té gjithé nxénésit qé kané véshtirési né té kuptuarit e atyre njésive
mésimore.

Shqyrtim i pérbashkét dhe Puné né grupe

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me shqyrtimin e pérbashkét me nxénésit
pér disa njohuri té reja né kuadér té késaj njésie mésimore, e pastaj nga
nxénésit do té kérkohet qé té provojné zgjidhjen e disa shembujve pérkatés.

Dy rrafshe t€ ndryshme né hapésiré, ose priten ose nuk kané pika té
pérbashkéta.
Nése rrafshet « dhe g priten, pikat e pérbashkéta té tyre formojné njé

drejtéza a. Shkruajmé, o N f=a. Eshté e qarté se ac o dhe ac 3. Pra:

Nése dy rrafshe t& ndryshme kané njé piké té pérbashkét,
atéheré ato kané njé drejtéz té pérbashkét.

Nése dy rrafshe y dhe & nuk kané piké té pérbashkéta, ato jané paralele.
Shkruajmé || 8.

Dy rrafshe paralele qé kané njé pike té pérbashkét, pérputhen. Shkruajmé
p=t. Eshté e qarté se nése p=r, atéheré pcr dhe 7 p.

5 P

yllé

h~}
n
=

Né vazhdim té pérkufizojmé rrafshet normale. Normalitetin si relacion
ndérmjet drejtézave e kemi pérkufizuar te drejtézat prerése. Pastaj kemi
pérkufizuar normalitetin e drejtézés dhe rrafshit. Normalitetin e drejtézés dhe
rrafshit e kemi pérkufizuar si normalitet ndérmjet dy drejtézave.

Normaliteti pérkufizohet si relacion edhe ndérmjet dy rrafsheve gé priten.

ale alea alpB

Dy rrafshe jané normale nése sccili nga ta pérmban njé drejtéz normale
né rrafshin tietér.

Megenése kéndi i drejté éshté kuptimi bazé mbi té cilin bazohet relacioni
éshté normal, shpesh thuhet se dy objekte normale priten nén kéndin e drejté.
Gjithashtu né vend té thénies éshté normal, pérdoret thénia éshté ortogonal.
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Né vazhdim té orés shqyrtohen edhe disa aspekte tjera kur drejtéza nuk &shté normale né njé rrafsh té caktuar:

Té kujtojmé se pér ¢cdo piké A dhe ¢do drejtéz a, ekziston vetém njé drejtéz b gé kalon népér pikén Adhe

&shté normale né drejtézén a.
ﬁ /

Pér cdo drejtéz p dhe ¢do rrafsh a (p nuk éshté normale né &), ekziston vetém njé rrafsh
£ aé e pérmban dreitézén p dhe éshté normal né rrafshin .

b

Ngjashém:

Pohimi i mésipérm nuk éshté i vérteté pér njé piké dhe njé rrafsh. Né |

fakt népér njé piké P qgé nuk i takon rrafshit «, kalojné pakufi shumé v
rrafshe gé jané normal né rrafshin «. P ﬂ
Gjithashtu, nése p &shté drejtéz normale né rrafshin «, atéheré 5

ekzistojné pakufi shumé rrafshe qé e pérmbajné drejtézén p dhe jané
normal né rrafshin «.

Ndérkag, né pjesén e mbetur té orés, nga nxénésit kérkohet gé té punojné né grupe, dhe sipas udhézimeve gé
marrin nga mésimdhénési/ja, provojné zgjidhjen e tyre:

Shembull 1. Le té jené « dhe g rrafshe normale, p=an g dhe pikat Aca, B e 4. Shénojmé me O

dhe P kémbézat e normaleve té pikave A dhe B né drejtézén p. Njehsoni gjatésiné [AB], nése
[AO] =3cm, [BP]=~/2cm dhe [OP]=1cm.

Trekéndéshi ABPO éshté kénddrejté (pse?), prandaj

[0B]=+[[OPT +[PB[* =1+ 2 =+3cm.
Gjithashtu AABO éshté kénddrejté (pse?), prandaj A
[AB]=+[[AOT +[OB[® =9+ 3 =12 = 2/3cm. l> 5
Té kujtojmé se pér ¢do piké A dhe ¢do drejtéz a, ekziston vetém njé drejtéz B
b gé kalon népér pikén Adhe éshté normale né drejtézén a. (@)

Vérejtje: Kété ilustrim mund té realizon mésimdhénési/ja né tabelé!

Shembull 2. Le té jené « dhe g rrafshe normale, p=a N g dhe pikat Aea, Be . Supozojmé se
kémbézat e lartésive té pikave A dhe B né drejtézén p priten né njé piké O e p. Njehsoni gjatésiné [ AB],
nése [AO]=16cm dhe [BO]=20cm.

Meqgenése « L g dhe megenése p=a n B, ¢do drejtéz e rrafshit o gé éshté normale né drejtézén p éshté
normale né rrafshin S. Prandaj AO L BO, d.m.th AAOB éshté kénddrejté. Sipas Teoremés sé Pitagorés,
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[AB] = J[OAT +[OB[> =+/256 + 400 = /656 ~ 25.6cm. ¢
A
gy
Vérejtje: K&té ilustrim mund té realizon o B
mésimdhénési/ja né tabelé! 14

Vlerésimi i nxénésve
Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té nxénésve gjaté téré orés.
Detyra pér puné té pavarur

1. Nése drejtéza b éshté paralele me rrafshin « atéheré né rrafshin « ekziston drejtéza a, e cila éshté
paralele me drejtézén b. Vlen edhe pohimi i anasjellé.




Libri i mésuesit — Matematika 9

Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

11.5. Diedri.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3,5;

Rezultatet e té nxénit té
1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Dallon objektet themelore
gjeometrike (pikén,
drejtézén, rrafshin);

» Konstrukton disa nga
vendet gjeometrike té
pikave né rrafsh;

» Pérkufizon kuptimet
themelore dhe té nxjerra
gjeometrike.

Fjalét kyce:
Rrafshi, drejtéza, kéndi,
diedri.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja, vizorja.

>>> 167

XI. Pika, drejtéza dhe rrafshi |

Plani i realizimit t&é mésimit
Kontroll njohurish dhe Diskutim

Pjesa e paré e orés mund té shérbej pér té diskutuar dhe po ashtu pér té
kontrolluar njohurité e nxénésve sa i pérket zgjidhjes sé detyrés sé pavarur
nga ora e kaluar. Varésisht prej nevojés dhe kérkesave pér sgarime shtesg,
mésimdhénési/ja mund té shqyrton sé bashku me nxénésit zgjidhjen e
shembullit té lartcekur.

Puné e drejtuar dhe Shqyrtim i pérbashkét

Pjesa tjetér e orés mund té realizohet né até ményré gé bashkérisht me
nxénésit té shqyrtohen té gjitha informatat e reja qé pércillen né kété njési
mésimore.

Cdo drejtéz né rrafsh e ndan rrafshin né dy gjysmérrafshe.

Le té jeté a drejtéz né rrafshin o dhe A B B
dy pika té rrafshit o, qé nuk i takojné A /
drejtézés a. Thuhet se pikat A dhe B jané >

né t€ njéjtén té drejtézés a, nése segmenti
AB nuk e pret drejtézén a, d.m.th. nése
ABna=¢. Né t& kundértén, nése
AB na=¢, pikat A dhe B ndodhen né ané t&€ ndryshme té drejtézés a.

Bashkésiné e té gjitha pikave té rrafshit « té cilat ndodhen né té njéjtén ané
té drejtézés a, duke e pérfshiré edhe veté drejtézén a, e quajmé gjysmérrafsh
me teh drejtézén a.

Ngjashém si te rasti i drejtézés, edhe kétu, ¢do drejtéz e rrafshit e ndan
rrafshin né dy gjysmérrafshe, té cilat kané teh t€ pérbashkét.

Té kujtojmé se kéndi formohet nga dy gjysmédrejtéza me fillim té
pérbashkét.

Ngjashém me kéndin, do té formojmé unionin e dy gjysmérrafsheve me teh
té pérbashkeét. Figurén e formuar né kété ményré e quajmé diedér.

Diedrat dallohen ndérmjet vete, pér nga madhésia e kéndit ndérmjet
gjysmérrafsheve gé i formojné ata.

Diedri
kenddrejts

Diedri
kéndgjers

Diedn
kéndngushte

Cka éshté kéndi i diedrit? Le té jeté O njé piké e ¢farédoshme né tehun e
diedrit app. Le t€ jeté Oa gjysmédrejtéze né gjysmérrafshin pa e till€ qé
Oa L p dhe Ob gjysmédrejtéz né gjysmérrafshin pg, e tillé ¢ Ob L p.
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Kéndin ZaOb nuk varet nga zgjedhja e pikés O né tehun e tyre p. Sikur ta kishim zgjedhur njé piké tjeté

O e p dhe té vepronim njésoj si né piké O, do té fitonim kéndin £a'O'b" kongruent me kéndin ~aOb.
Kéndin ZaOb e quajmé kénd té diedrit app.

Dy diedra jané kongruenté nése madhésité e kéndeve té tyre jané té barabarta.

Diedri gé ka kénd té drejté quhet diedér i drejté.

NEé figuré e méposhtme jané dhéné dy diedra.

Diedri me kénd 45° Diedri me kénd 90°

Triedri: Njé triedér pércaktohet nga tri rrafshe gé priten.

faget e
o . triedrit
8 FF——
1] gt

kulmi i

triedrit

Tri rrafshe gé kané piké té pérbashkét e ndajné hapésiré né teté pjesé. Secila nga ato pjesé paraget njé triedér.
Né triedrin e vizatuar mé lart, jané dhéné emértimet e pjeséve té tij.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té angazhimit té nxénésve gjaté téré orés,
posacérisht né pjesén e paré té orés.




KAPITULLI XII

Sistemet e ekuacioneve lineare

12.1. Sistemet e ekuacioneve lineare me dy ndryshore

12.2. Ekuacionet lineare me dy ndryshore

12.3. Zbatimi i sistemit té ekuacioneve lineare me dy ndryshore

12.4. Sistemet e ekuacioneve lineare me tri ndryshore dhe zgjidhja e tyre
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

12.1. Sistemet e
ekuacioneve lineare me dy
ndryshore.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
|1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Zgjidh sistemin e
ekuacioneve lineare me
metoda té ndryshme
(metodén grafike,
metodén e zévendésimit,
metodén e eliminimit);

» Arsyeton zgjidhshmériné
e sistemit té ekuacioneve
lineare;

» Zbaton sistemet e
ekuacioneve lineare né
zgjidhjen e problemeve
praktike.

Fjalét kyce:

Sistemi i ekuacioneve,
zgjidhja e sistemit, Gifti i
renditur.

Burimet:

Teksti bazg, fletorja.

XII. Sistemet e ekuacioneve lineare | 171

Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)

Né fazén e paré té orés, mésimdhénési/ja nxité njé diskutim me nxénésit
lidhur me ekuacionet lineare me dy ndryshore gé jané punuar kohé mé paré,
si dhe jep ndonjé sgarim shtesé né lidhje me te, né ményré gé pastaj té béj
ndérlidhjen me sistemet e ekuacioneve lineare me dy ndryshore gé duhet té
punohen né vazhdim.

Té nxénit né bashképunim

Pér kété njési mésimore, mésimdhénési/ja mund té kérkon nga nxénésit qé té
ndahen né grupe té vogla, e pastaj duke iu dhéné udhézimet pérkatése kérkon
nga nxénésit qé té provojné zgjidhjet e shembujve né vazhdim.

Kétu do té trajtojmé raportin ndérmjet dy ekuacioneve lineare me dy
ndryshore. Pra, do té shqyrtojmé zgjidhjen e sistemit té ekuacioneve lineare
me dy ndryshore

ax+by=¢
ax+byy=c,.

1)

Me (1) éshté dhéné forma e pérgjithshme e sistemit té ekuacioneve lineare
me dy ndryshore. Do té pérdorim shembullin e méposhtém pér té emértuar
pjesét e njé sistemi té dy ekuacioneve lineare me dy ndryshore.

I

(eksciont st —— 3x 42 y=7

i 1 jymtyrét e lira g.
| | gjymty! | g

| 1810ysAupu |
3 131UB101J30))

(o1 dye—— Tx— 3y =1

T

Zgjidhja e sistemit

Zgjidhje té sistemit té dy ekuacioneve lineare me dy ndryshore
quajmé cdo cift t& renditur t&¢ numrave realé pér té cilin
ekuacionet e sistemit shndérrohen né barazi té sakta.

Pas kétyre shpjegimeve, nga nxénésit kérkohet qé té provojné zgjidhjet e
shembujve, duke bashképunuar me grupet tjera:

Shembull 1. Provoni se cifti i renditur(x,y)=(12) (kuptojeni si
x =1,y =2) éshté zgjidhje e sistemit.

2x+y=4
X—y=-1
Pér x=1,y=2; 2x+y=4 Xx—y=-1
2-1+2=4 dhe 1-2=-1
4=4 esakté —-1=-1 esakié

Sipas pérkufizimit, ¢ifti i renditur (1, 2) éshté zgjidhje e sistemit té dhéné.
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Shembull 2. Provoni se ¢ifti i renditur (X, y) =(2,5) éshté zgjidhje e sistemit.

X+2y=12
x—y= 1.
Pér x=2,y=5 x+2y=12 x—-y=1
2+2-5=12 dhe 3.-2-5=1
12 =12 e sakie. 1=1  esaki.

Sipas pérkufizimit, Gifti i renditur (2,5) &shté zgjidhje e sistemit té dhéné.
Puné e pavarur

Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé individualisht té provojné zgjidhjen e shembullit té
méposhtém:

Shembull 3. Provoni nése cifti i renditur (X, y)=(-5,—2) éshté zgjidhje e sistemit.

3x-2y=-11
2x+ y= 10.
Pér x=-5y=-2; x-2y=-11 2x+y=10
3(-5)-2(-2)=-11 dhe  2(-5)+(-2)=10
-15+4=-11 -10-2=10
—11=-11 e sakié —12 =10 e pasakté

Sipas pérkufizimit, Gifti i renditur (—5,—2) nuk éshté zgjidhje e sistemit té dhéné.
Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve gjaté zgjidhjeve té shembujve né dy fazat e fundit té orés mund té shérben si kriter pér
vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.

Detyra pér puné té pavarur

Provoni nése:
1. Cifti i renditur (3,—1) éshté zgjidhje e sistemit
2x— y=7
X—-5y=2.
2. Cifti i renditur (2,4) éshté zgjidhje e sistemit
X+y= 6
X—y=-2.
3. Cifti i renditur (3,0) éshté zgjidhje e sistemit
2x+3y=6
Xx—2y=3.
4. Cifti i renditur (—1,2) éshté zgjidhje e sistemit
3Xx-5y=-12
X—y=-T7.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

12.2. Zgjidhja grafike e
sistemit té ekuacioneve
lineare me dy ndryshore.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
|1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Zgjidh sistemin e
ekuacioneve lineare me
metoda té ndryshme
(metodén grafike,
metodén e zévendésimit,
metodén e eliminimit);

» Arsyeton zgjidhshmériné
e sistemit té ekuacioneve
lineare;

» Zbaton sistemet e
ekuacioneve lineare né
zgjidhjen e problemeve
praktike.

Fjalét kyce:
Sistemi i ekuacioneve,

zgjidhja e sistemit, grafiku,
drejtéza.

Burimet:

Teksti bazg, fletorja.

XII. Sistemet e ekuacioneve lineare | 173

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né pjesén e paré té orés béhet njé pérséritje e zgjidhjeve té detyrave nga ora
e kaluar, e po ashtu edhe ndonjé sgarim shtesé sipas nevojés gé mund té
paragitet.

Shqyrtim i pérbashkét

Né fazén kryesore té orés, mésimdhénési/ja jep shpjegimet e nevojshme pér
metodén grafike, t€ pércjella me pyetje-pérgjigje té€ ndryshme, e pér té
vazhduar me kérkesén gé nxénésit (t& ndaré né grupe) té provojné zgjidhjet
e shembujve té méposhtém:

Metoda grafike: Secili nga ekuacionet e sistemit té ekuacioneve lineare me
dy ndryshore paraget njé ekuacion linear me dy ndryshore. Mé paré treguam
se ekuacioni linear me dy ndryshore grafikisht paraqget njé drejtéz né rrafsh.
Prandaj njé sistem i dy ekuacioneve lineare me dy ndryshore grafikisht
paraget dy drejtéza né rrafsh, t& cilat po i shénojmé mé |, dhe 1,. Ndodhin
kéto raste:
> Drejtézat |1, priten. Sistemi i ekuacioneve Kka vetém njé zgjidhje.
Zgjidhja e sistemit éshté cifti i renditur («, ), i koordinatave té
pikés prerése. Né kété rast sistemi éshté i mundshém dhe i caktuar.
> Drejtézat 1,1, jané paralele. Sistemi nuk ka zgjidhje. Né kété rast
sistemi éshté i pamundshém.
> Drejtézat | ,1, pérputhen. Sistemi ka pakufi shumé zgjidhje. Né kété
rast sistemi quhet i mundshém dhe i pacaktuar.

¥ ¥ y
I
B : l2 U]
% o x o x f2) N X
h

Drejtézat priten né njé piké Drejtézat jané paralele Drejtézat pérputhen

Sistemi ka njg zgjidhje Sistemi nuk ka zgjidhje Sistemi ka pakufi zgjidhje
Shembull 1. Té zgjidhet sistemi i ekuacioneve lineare
4x—y=1

X+y=4.

Meqgenése drejtéza éshté e pércaktuar né ményré té vetme me dy pika, né
vazhdim pér té paraqitur grafikisht njé drejtéz do té gjejmé dy pika té saj. Pér
lehtési né disa raste do té gjejmé pikat e prerjes sé saj me boshtet
koordinative.
Drejtéza e dhéné me 4x—y=1:
Pér x=0; 4-0—-y=1
— y :1

Pér y=0; 4x+0=1
4x =1

1
=-1 X==.
y 4
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Pra, drejtéza e dhéné me ekuacionin4x —y =1 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata Goj kurse

boshtin Oy né pikén me koordinata (0,—1).
Drejtéza e dhéné me ekuacioninx + y =4:
Pér x=0; 0+y=4 Pér y=0; x+0=4
y=4. x=4.
Pra, drejtéza x+y=4 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata (4,0), kurse boshtin Oy né pikén me
koordinata (0,4).

4x - yl=1

©04) |/

[IEN

(4.0)

-

=)

[aiy
S

Nga figura vérejmé se drejtézat priten né pikén me koordinata (1,3), d.m.th. zgjidhja e sistemit té dhéné éshté
*3).

Shembull 2. T& zgjidhet sistemi i ekuacioneve lineare

X+ y=2

2X+2y=4.
Drejtéza x+y=2: Pér x=0; 0+y=2 Péry=0; x+0=2
y=2. X=2.

Pra, drejtéza x+y=2 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata (2,0), kurse boshtin Oy né pikén me
koordinata (0,2).

Drejtéza 2x+2y=4: Pér x=0; 2-0+2y=4 Pér y=0;, 2x+2-0=4
2y=4 2x=4
y=2. X=2.

Pra, drejtéza 2x+2y =4 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata (2,0), kurse boshtin Oy

né pikén me koordinata (0,2).
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2x+ 2y =4

0 D R X

xHp=2

Veérejmé se drejtézat kané dy pika té pérbashkéta, prandaj ato pérputhen. Rrjedhimisht sistemi ka pakufi
shumé zgjidhje. Koordinatat e ¢do pike té drejtézés paragesin zgjidhje té sistemit.

Zbatim i njohurive

Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé duke u bazuar né njohurité e fituara, t& provojné zgjidhjen
e sistemit t& méposhtém:

Shembull 3. Té zgjidhim sistemin e ekuacioneve lineare

4x—-y=0
X+Yy=5.
Drejtéza 4x—y=0: Pér x=0; 0—y=0
y=0.
Pra, drejtéza 4x—y=0 kalon népér origjinén e sistemit koordinativ. Caktojmé edhe njé piké tjetér té
drejtézés.
Pér x=-1, 4(-1)-y=0
—4-y=0
y=-4.
Pra, drejtéza kalon népér pikén me koordinata (—1,—4).
Drejtéza x+ y=5: Pér x=0; 0+y=5 Pér y=0; x+0=5
y=5. X=5.

Pra drejtéza x+y=>5 e pret boshtin Oxné pikén me koordinata (5,0), kurse boshtin Oy né pikén me
koordinata (0,5).

Nga figura vérejmé se drejtézat priten né pikén me koordinata (1,4). Rrjedhimisht ¢ifti i renditur (1,4) éshté
zgjidhje e sistemit té dhéné.

y

05 [ax-—y-

/
<14
4/
/

1 / X Y=

/
o 1 9 R | @4 X
/
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Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve gjaté zgjidhjeve té shembujve né dy fazat e fundit té orés mund té shérben si kriter pér
vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.

Né dy orét e ardhshme mésimore punohet pér metodén e eliminimit dhe metodén e zévendésimit. Pér
secilén prej tyre jepen njé numér i konsiderueshém i shembujve. Metodologjia e punés mund té
pérdoret sikur né kété oré mésimore.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

12.3. Zbatimi i sistemit t&
ekuacioneve lineare me dy
ndryshore.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
|1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Zgjidh sistemin e
ekuacioneve lineare me
metoda té ndryshme
(metodén grafike,
metodén e zévendésimit,
metodén e eliminimit);

» Arsyeton zgjidhshmériné
e sistemit té ekuacioneve
lineare;

» Zbaton sistemet e
ekuacioneve lineare né
zgjidhjen e problemeve
praktike.

Fjalét kyce:
Sistemi i ekuacioneve,

zgjidhja e sistemit,
ekuacioni.

Burimet:

Teksti bazg, fletorja.
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Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né pjesén e paré té orés mund té nxitet njé diskutim dhe pérséritje lidhur me
metodat e ndryshme pér zgjidhjen e sistemit té ekuacioneve lineare me dy
ndryshore, té punuara né orét e kaluara mésimore.

Puné né grupe

Duke u bazuar né njohurité e fituara mé herét, nxénésit udhézohen qé té
ndahen né grupe té vogla, dhe té provojné t’i zgjidhin shembujt e méposhtém.
Pastaj, zgjidhjet e tyre mund t’i shkémbejn€ me grupet tjera.

Shembull 1. Perimetri i drejtkéndéshit éshté 238m. Caktoni brinjét e tij
nése njéra brinjé éshté pér 11 njési mé e madhe se brinja tjetér.

Shénojmé me x,y brinjét e drejtkéndéshit. Sipas kushteve té& dhéna né
detyré, merret sistemi i ekuacioneve lineare
2X+2y =238
y=2x+11
Nése shprehjen péry té dhéné me ekuacionin e dyté e zévendésojmé né
ekuacionin e paré, kemi:
2X +2(2x +11) =238

2X+4x+22=238
6x =216
X =36.

Tani vlerén x =36 e zévendésojmé né ekuacionin y = 2x +11, kemi:
y=2x+11=2-36+11=83.
Pra, gjatésité e brinjéve té drejtkéndéshit jané x =36cm, y=83cm.

Shembull 2. Shuma e katérfishit té numrit té paré dhe numrit té dyté té
rritur pér 4, éshté 50, kurse ndryshimi i trefishit t€ numrit t€ paré dhe
gjysmés sé numrit té dyté éshté 22. Cilét jané kéta numra?

Sipas kushteve té detyrés, merret sistemi i ekuacioneve
4x + (y +4)=50

- Y =2
2

Né ekuacionin e paré lirohemi nga kllapat, kurse ekuacionin e dyté e
shumézojmé me numrin 2, kemi:

4x+y=46

6x —y =44.

Ekuacionet e sistemit i mbledhim anépérané, merret ekuacioni 10x =90 ose
x=9. Tani vlerén x=9 e zévendésojmé p.sh. né ekuacionin 4x+y=46
dhe kemi:
4.9+y=46
y=10.
Pra, numrat e kérkuar jané 9 dhe 10.
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Shembull 3. Guri déshiron té investojé 7500 euro. Nése ai investon njé pjesé té tyre me interes 6%, kurse
tjetrén me interes 8%, pas njé viti merr interesin 536 euro. Sa ka investuar né secilén nga ato pjesé?

Shénojmé me x shumén e investuar me interes 6%, kurse me y shumén e investuar me interes 8%. Formojmé

tabelén:

Shuma e investuar Interesi Shuma e fituar
Investimi i paré X 6% 0.06 x
Investimi i dyté y 8% 0.08y
Gjithsej investim 7500 536
Prej nga marrim sistemin:
X+ y =7500

0.06x+0.08y = 536.

Ekuacionin e dyté t€ sistemit e shumézojmé me —100, kurse té parin me 8, kemi:
8x+8y= 60000

—6x—8y=-53600.
Ekuacionet e sistemit té fundit i mbledhim anépérané dhe kemi:
2x =6400

X :M =3200.

Vlerén x =3200 e z&vendésojmé né ekuacionin x + y=7500, kemi:
3200+ y =7500
y = 7500 — 3200 = 4300.
Pra, Guri ka investuar 3200 euro me interes 6%, kurse 4300 euro me interes 8%.

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve gjaté zgjidhjeve té shembujve dhe punés brenda grupit mund té shérbej si kriter pér
vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.

Detyra pér puné té pavarur

1. Njé e treta e shumés sé dy numrave éshté 8, kurse njé e dyta e ndryshimit té tyre éshté 6. Cilét jané ata
numra?

2. Shuma e dy numrave é&shté 8, kurse ndryshimi i katroréve éshté 16 . Cilét jané ata numra .
Shuma e dy numrave éshté 504, kurse herési i tyre éshté 3 dhe mbetja 44.Cilét jané ata numra ?

Nése shuma e eméruesit dhe numéruesit té njé thyese pjesétohet me ndryshimin e eméruesit dhe
numeéruesit fitohet numri 6, kurse nése eméruesit dhe numéruesit u zbritet numri 3, fitohet 0.5. Cila
éshté ajo thyesé?

5. N& njé drejtkéndésh njéra brinjé &shté pér 5 njési mé e madhe se dyfishi i brinjés tjetér. Caktoni gjatésité
e brinjéve, nése perimetri i drejtkéndéshit éshté 82 njési.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

12.4. Sistemet e
ekuacioneve lineare me tri
ndryshore dhe zgjidhja e
tyre.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4;

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
|1éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Zgjidh sistemin e
ekuacioneve lineare me
metoda té ndryshme
(metodén grafike,
metodén e zévendésimit,
metodén e eliminimit);

» Arsyeton zgjidhshmériné
e sistemit té ekuacioneve
lineare;

» Zbaton sistemet e
ekuacioneve lineare né
zgjidhjen e problemeve
praktike.

Fjalét kyce:
Sistemi i ekuacioneve,

zgjidhja e sistemit,
ekuacioni linear.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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XII. Sistemet e ekuacioneve lineare |

Plani i realizimit t& mésimit
Diskutim

Né fazén e paré té orés mund té diskutohet zgjidhjet e disa prej detyrave pér
puné té pavarur.

Shqyrtim i pérbashkét dhe Puné né grupe

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me zgjidhjen e disa shembujve gé kané
té bé&jné me sistemet e ekuacioneve lineare me tri ndryshore, ku fillimisht
mésimdhénési/ja jep sgarimet e nevojshme, e pastaj nxénésit té ndaré né
grupe té vogla tentojné té zgjidhin ato.

Forma e pérgjithshme e sistemit t& ekuacioneve lineare me tri ndryshore éshté
ax+hy+cz=d,
a,x+b,y+c,z=d, 1)
a,x+b,y+c,z=d,.

Pjesét e sistemit (1) emértohen njésoj sikur edhe te sistemi i ekuacioneve

lineare me dy ndryshore.

[Zgjidhja e sistemit té ekuacioneve lineare me tri ndryshore ]

Zgjidhje té sistemit té tri ekuacioneve lineare me tri ndryshore
quajmé c¢do treshe té renditur té numrave realé pér té cilin ekuacionet
e sistemit shndérrohen né barazi té sakta.

Shembull 1. Provoni se treshja e renditur (x,y,z)=(123) (pra, x=1,
y =2, z=23)éshté zgjidhje e sistemit
X— y+ z= 2

2X— y+ z= 3
X+2y-3z=-4.
Pér x=1, y=2, z=3, kemi:
X—y+2=2 2X—-y+12=3
X+2y—-3z=—4
1-2+3=2 2:1-2+3=3
1+2-2-3-3=-4
2=2. 3=3.

—4=-4,
Pra, treshja e renditur (x,Y,z)=(1,2,3) éshté zgjidhje e sistemit té dhéné.

Shembull 2. Té zgjidhim sistemin e ekuacioneve lineare

2x-5y—- z=-8
—X+2y+3z=13
X+3y— z=5.

Qéllimi i paré éshté té fitojmé sistem té ekuacioneve lineare me dy ndryshore.
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Nga ekuacioni i dyté dhe i treté i sistemit, kemi:

—x+2y+3z=13 53
x+3y— z=15 % %
— [ |23
5y+2z=18
Késhtu fituam ekuacionin 3y + 2z =18 . Nga ana tjetér nga ekuacioni i paré dhe i dyté, kemi:
2x_5y_ z =—8 |pérshkruajmé — 2x—5y— z=-8 gg
—x+2y+3z=13 shumojméme2 |—» —2x+4y+62=26 %%
_y+5z=18 +  °
Késhtu fituam sistemin e ekuacioneve lineare me dy ndryshore
5y+2z=18
—-y+5z=18.
Tani:
5y + 2z =18 [pérshkruajmé L S5y+ 2z=18 23
_y+52:]8‘shumzojmemeS \—.—5y+252=90 § %
_ E— 23
27z=108
z=4.
Vlerén z =4 e z&vendésojmé né njérin nga ekuacionet e sistemit
5y +2z=18
—-y+5z=18
p.sh. né ekuacionin —y +5z =18, kemi:
-y+5-4=18
— y:_z
y=2.

Né fund vlerat y=2dhe z=4 i zévendésojmé né njérin nga ekuacionet e sistemit fillestar p.sh. né té tretin
Xx+3y— z= 5 dhe kemi:

X+3-2— 4=5
X+2=5
x=3.

Pérfundimisht treshja e renditur (3,2,4) éshté zgjidhje e sistemit t& dhéné.
Puné e pavarur

Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé individualisht t&€ provojné zgjidhjen e shembullit té
méposhtém:

Shembull 3. Té zgjidhim sistemin e ekuacioneve lineare
2X+ 1=

7
X+y = 2
y—-z=-2.

Vérejmé se secilit ekuacion i mungon nga njé ndryshore dhe até jo e njéjta pér té gjitha ekuacionet. Nga
ekuacioni i paré dhe i dyté, kemi:
2X+2=17
X+y=2

Tani:
2x + z =7 pérshkruajmé — 2x+ z= 7

wiypsjqu

auesadaue

x+y=2 shumzojméme-2 |—s —2x-2y=-4
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z-2y=3
Késhtu fituam ekuacionin —2y +z=3. Nga ana tjetér nga ekuacioni i fituar sipér dhe ekuacioni i treté i
sistemit, kemi:

aueigdaue
wiypajqu

y—z=-2
— y =1
y=-1
Zévendésojmé y =—1né ekuacionin e treté té sistemit, kemi:
y—z=-2
—1-z=-2
—-z=-1
z=1.
Tani né ekuacionin e paré té sistemit, zévendésojmé z =1, kemi:
2X+z2=7
2X+1=7
2x=6
x=3.
Pérfundimisht treshja e renditur (3,—11) éshté zgjidhje e sistemit té dhéné.

~2y+z=3 |

Vlerésimi i nxénésve
Faza e fundit e orés mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.
Detyra pér puné té pavarur

Té zgjidhen sistemet e ekuacioneve lineare:

1) x+ y+z=6 2) x+y-z=9 3 2x+3y-z=7
Xx-2y-z=-1 X+y+z=5 X+ y+z=6
X+ y—-z= 2. X—-y—z=1 3X— y—-z=6.
4)  x+y+ z=1 5) x-y=-1 6) x+2y= 10
2X—y+3z=2 X+2=-2 - X+3z=-23

2Xx-y—-1z=2. y-z= 2. 4y—-z= 9.






KAPITULLI XIII

Trigonometri né trekéndéshin kénddrejté

13.1. Pérkufizimi i funksioneve trigonometrike né trekéndéshin kénddrejté
13.2. Funksionet trigonometrike té disa kéndeve té ngushta. Funksionet
trigonometrike té kéndit o dhe 90

13.3. ldentitetet themelore trigonometrike
13.4. Syprina e sipérfages sé trekéndéshit. Funksionet trigonometrike té
kéndeve komplementare

13.5. Teorema e sinusit. Teorema e kosinusit
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9

Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

e —
Tema mésimore:

13.1. Pérkufizimi i
funksioneve trigonometrike
né trekéndéshin kénddrejté.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon funksionet
trigonmetrike né
trekéndéshin kénddrejté;

» Vérteton dhe zbaton
identitetet themelore
trigonometrike;

» Zbaton kuptimet
elementare té
trigonometriseé.

Fjalét kyce:

Trekéndéshi, hipotenuza,
kateti, funksionet
trigonometrike.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

>>> 185

XII1. Trigonometri né trekéndéshin kénddrejté |
Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)

Né pjesén e paré té orés, mésimdhénési/ja tenton t&€ bén njé ndérlidhje me
njohurité e fituara mé herét sa i pérket trekéndéshit kénddrejté,
karakteristikave té tij, etj. Pastaj, mund t& nxisé njé diskutim me nxénésit né
lidhje me llojet e trekéndéshave, karakteristikat rreth kéndeve dhe brinjéve té
tyre, e késhtu me radhé.

Shqyrtim i pérbashkét

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me shpjegimin dhe pérkufizimin e
funksioneve trigonometrike té cilat japin lidhjen ndérmjet brinjéve dhe
kéndeve né njé trekéndésh kénddrejté.

Sé pari, mésimdhénési/ja vizaton né tabelé trekéndéshin kénddrejté:
B

e
Kateti pérballé
kéndit a

Kateti ku shtrihet

e pastaj jep sqarimet pér funksionet trignometrike:
Sinusi i kéndit «, quhet raporti i katetit pérballé kéndit « dhe hipotenuzés.
Simbolikisht,
. a
sina=—.
c
Kosinusi i kéndit «, quhet raporti i katetit né té cilin shtrihet kéndi « dhe
hipotenuzés. Simbolikisht
b
coso=—.
c

Tangjenti i kéndit «, quhet raporti i katetit pérballé kéndit « dhe katetit ku
shtrihet kéndi «. Simbolikisht,

a
tgo=—.
ga b

Kotangjenti i kéndit «, quhet raporti i katetit ku shtrihet kéndi « dhe katetit
pérballé kéndit «. Simbolikisht,

Ctgazg.
a

Mé pas, tregon ndérlidhjen né mes funksioneve tangjent — kotangjent me
funksionet sinus dhe kosinus.
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Funksionet tangjent dhe kotangjent, mund t&€ pérkufizohen edhe népérmes funksioneve sinus dhe kosinus,
késhtu:

a b
a sina a coso
tgo=—=L= , otga=—=C -2
b b cosa b a sina
c C
Pra, jané t& vérteta barazimet:
sina cos
tga = ctgor =— tga-ctga =1
cos sina

T€ mbajmé mend:

Megenése gjatésité e kateteve té trekéndéshit jané jo mé té médha se gjatésia e hipotenuzeés,

Sinazgﬁl dhe com:Esl.
c c

Meqé kéto funksione punohen pér heré té paré, mésimdhénési/ja duhet té sigurohet gé té gjithé nxénésit i
kané té garta kéto pérkufizime, pa marré parasysh se sa kohé nevojitet pér to!

Varésisht prej kohés sé mbetur né dispozicion, mésimdhénési/ja mund té bén edhe njé pérséritje né fund té
orés té asaj é éshté punuar né fazén kryesore.




Libri i mésuesit — Matematika 9

Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

e —
Tema mésimore:

13.2. Funksionet
trigonometrike té disa
kéndeve té ngushta.
Funksionet trigonometrike té

kéndit 0" dhe 90'.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
lIéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon funksionet
trigonmetrike né
trekéndéshin kénddrejté;

» Vérteton dhe zbaton
identitetet themelore
trigonometrike;

» Zbaton kuptimet
elementare té
trigonometriseé.

Fjalét kyce:

Trekéndéshi kénddrejté,
funksioni trigonometrik,
vlera e funksionit
trigonometrik.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Né fazén e evokimit béhet njé pérséritje e njohurive té fituara nga ora e
kaluar. Gjithashtu, mésimdhénési/ja nxité njé diskutim me nxénésit lidhur me
njohurité nga trekéndéshi kénddrejté, karakteristikat lidhur me brinjé dhe
kéndet e tij, etj.

Puné e drejtuar dhe Shqyrtim i pérbashkét

Né pjesén kryesore té orés, mésimdhénési/ja jep shpjegimet lidhur me
funksionet trigonometrike té disa kéndeve té ngushta, e pastaj edhe té
kéndeve 0° dhe 90. Gjaté shpjegimeve, kérkon nga nxénésit té japin
komentet e tyre rreth kétyre temave, dhe bashkérisht té shqyrtojné vlerat e
funksioneve té lartcekura.

Nése né njé trekéndésh kénddrejté, njé kénd ka masén 30°. atéheré gjatésia
e brinjés pérballé atij kéndi &shté sa gjysma e hipotenuzés. Vértet:

A

AABD &Eshté barabrinjé, prandaj
c=2a
Nga teorema e Pitagores gjejmé se

b ~Ba

B a (&

Vlerat e funksioneve trigonometrike té kéndeve 30" dhe 60". Nga
A ABC, kemi:

singo =2-2_1
2a 2
sineo —P_8 _Y3_V8 .0 b_\Ea_\B3
c 2a 2a 2 c 2a 2
cosGO‘_—zi:E.
2a 2
a a 1 3
tg30 == =—— = —_ =2
9 b 3a \/§ 3
ctg30 =9=@=\/§.
a a
tg60 :E:ﬁ:ﬁ
a a
geo —2- 2 _ 1 _33
b J3a 3 3

Vlerat e funksioneve trigonometrike té kéndit 45°. Le té jeté dhéné njé
trekéndésh kénddrejté kéndet e ngushta té té cilit kang masé 45°. Eshté e
garté se ky trekéndésh éshté barakrahés, prandaj katetet e tij kané gjatési té
barabarté. Gjithashtu, duke zbatuar Teoremén e Pitagorés, gjejmé se

c=+a’+a’ =+2a. Prandaj,
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sin 45 :i:i:ﬁ.
Jea 2 2

cos45":i=i=£.
J2a V2o 2

tg45 =1.

ctg45 =1.

Mé pas, mésimdhénési/ja jep shpjegimet pér funksionet trigonometrike té kéndeve 0" dhe 90'.

Le té jeté dhéné trekéndéshi kénddrejté si né figure. E mendojmé se kéndi « zvogélohet derisa masa e tij i

ofrohet zeros. Né kété rast gjatésia e brinjés a i ofrohet zeros, kurse gjatésia e hipotenuzés c¢ i ofrohet
gjatésisé sé brinjés b.

E mendojmsé se a~0°, ‘
atéhers:
a=0 dhe c= b ¢

|
b
Funksionet trigonometrike Funksionet trigonometrike
té kéndit o t& kéndit 0°
. . ] .
sing =— sin0* =—=0 sin0” =0
c c
b
cosa =— cos 0’ =S =1 cos0° =1
c c
a 0
tgor=— tg0'=—=0 tg0" =0
g b g b g
b . b Nuk ekziston.
ctgcr=; ctg 0 =E Shkruhet <o.

E mendojmé tash, se kéndi « rritet deri sa masa e tij i ofrohet 90°. Né& kété rast gjatésia e brinjés b i ofrohet
zeros, kurse gjatésia e hipotenuzés c i ofrohet gjatésisé brinjés a.

E mendojmeé se &~ 90°,
atéhera:
b= 0 dhe c~a.
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sinar =

ctgar=

sipas tabelés sé dhéné

coso =

alon |2

ta—a
970

Vlerésimi i nxénésve

Detyra pér puné té pavarur

mé poshté:

Funksionet trigonometrike
té kéndit o

XII1. Trigonometri né trekéndéshin kénddrejté

Funksionet trigonometrike

t& kéndit 90°
sin00° =< =1
c
, 0
cos90" =—=0
c
. oa
ta 0" =—
g 0
, 0
ctg0"=—=0
c

Tabela e vlerave té funksioneve trigonometrike:

sin90° =1

cos90" =0

Nuk ekziston.
Shkruhet .

ctg 0" =0

Angazhimi i nxénésve gjaté gjithé orés mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.

a=0 a=30 a=45 a =60 a=90"
sina 0 1 ﬂ ﬁ 1
2 2 2
cosa ﬁ Q 1 0
2 2 2
tgo 0 ﬁ 1 V3 0
3
ctga 0 V3 1 ﬁ 0
3

189

Nga nxénésit kérkohet gé té analizojné dhe té mbajné né mend disa prej vlerave té funksioneve trigonometrike
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

Tema mésimore:

13.3. Identitetet themelore
trigonometrike.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon funksionet
trigonmetrike né
trekéndéshin kénddrejté;

» Veérteton dhe zbaton
identitetet themelore
trigonometrike;

» Zbaton kuptimet
elementare té
trigonometriseé.

Fjalét kyge:

Funksioni trigonometrik,
identitetet themelore.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

Libri i mésuesit — Matematika 9 >>>

Forma, hapésira, matjet dhe gjeometria

Plani i realizimit t&€ mésimit
Rikujtim njohurish

Edhe né kété oré mund té béhet njé pérséritje nga ora e kaluar, por gjithashtu
edhe ndonjé sqarim shtesé lidhur me njohurité e fituara nga ajo oré mésimore.

Shqyrtim i pérbashkét
Né pjesén kryesore té orés punohen dhe shqyrtohen sé bashku me nxénésit

shembujt e méposhtém, por paraprakisht jepen disa relacione té réndésishme
ndérmijet funksioneve trigonometrike.

2 2 2 2
- a b a~ b
1° Slnz o+ COSZ o :(j +[j :72‘}‘72
C

c ¢
_a’+b? —i—l
c? ¢t ('
sin & +cos* o =1 . \é
Iz}

il

2° Nése barazimin sin® o +cos? a =1 e pjesétojmé me cos® oz, marrim
sinfa+cos’a 1
cos’ a cos’ a

. 2
1 sina 1
= = +1= >
Cos™ o COs Cos” o

=>tg’a+1= 12
cos® &

sinfa  cos’a
2 + 2
cos’a  costa

=cos’a

Tlitgia

1

cos’ ¢ =————
1+tg

3 Nése barazimin sin?  +cos® o =1 e pjesétojmé me sin? o, marrim

sin? o +cos? o 1 sinfa  cos’a 1
-2 =TS o= t =
sin®a sina  sinfa sina sina

2
cosa 1
=Sl — | ==
sina sina
>l+ctg’a=—F—=sinfa=—"——.
sin l+ctg°a
. |
sin’ & =

1+ctg’a
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Shembull 1. Njehsoni (sina +cosa)? + (sin & + cos a)?.

Kemi:
(sina+cosa)? + (sin o — cos a)® =sin® o + 2sin a €Os ar + oS ¢ +5in® o —25sin ar Cos o + €0S° &
=2sin® o +2c0s® a = 2(sin® o+ cos® a) = 2.

Shembull 2. Njehsoni vlerat e funksioneve t€ tjera trigonometrike, nése sin o = e

Nga sin? & +cos® @ =1, gjejmé se
g€

2
cosa =+/1-sin’ a = /1—@} = fl—;:\/gzgﬁ.

Nga tga _sihe gjejmé se
cosa’

2
_sina 5\/5 B
cosa

tga 1 2\/5.
3
Ngjashém, gjejmé se ctg o =

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve gjaté shtjellimit té detyrave mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore
mésimore.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

e —
Tema mésimore:

13.4. Syprina e sipérfages sé
trekéndéshit. Funksionet
trigonometrike té kéndeve
komplementare.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
|éndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon funksionet
trigonmetrike né
trekéndéshin kénddrejté;

> Veérteton dhe zbaton
identitetet themelore
trigonometrike;

» Zbaton kuptimet
elementare té

trigonometrisé.

Fjalét kyce:

Syprina, trekéndéshi,
funksionet trigonometrike.

Burimet:

Teksti bazg, fletorja.

Libri i mésuesit — Matematika 9

>>>  Forma, hapésira, matjet dhe gjeometria

Plani i realizimit t&é mésimit

Kontroll njohurish
Né fazén e paré té késaj ore mésimore, mésimdhénési/ja mund té shfrytézon
rastin pér té béré njé kontroll té njohurive té fituara nga orét e kaluara qé kané
té béjné me funksionet trigonometrike, vlerat e disa funksioneve
trigonometrike, etj.
Sipas nevojés, mund té béhet edhe njé pérséritje dhe sgarime shtesé pér
funksionet trigonometrike té disa kéndeve té ngushta, e po ashtu edhe pér
kéndet komplementare gé jané mésuar mé herét.

Veprimtari e drejtuar
Pjesa kryesore e orés karakterizohet me shpjegime lidhur me syprinén e
sipérfages sé trekéndéshit duke u bazuar né funksione trigonometrike, e

mandej duke folur edhe pér funksionet trigonometrike té kéndeve
komplementare.

Eshté dnéné A ABC. Shénojmé me h lartésiné e léshuar nga kulmi C.

A ADC éshté kénddrejté. Sipas pérkufizimit, sin « :E ose h=bsina.

Prejnga S :lch =1bcsin a.
2 2
1 .
S=—becsina
2

| .
S =—acsin
5 B

|
S =—absin
2 7

Menjéheré merret njé shembull lidhur me kéto gé u thané mé sipér:

Shembull 1. Njehsoni syprinén e sipérfages sé trekéndéshit nése gjatésité
e brinjéve té tij jané b=4,c=2 dhe kéndi a=30".

Né kété detyré, mésimdhénési/ja mund té

kérkon nga nxénésit gé té vizatojné

paraprakisht né fletoret e tyre trekéndéshin b
me kéndin « =30, e pastaj mund té ofron

zgjidhjen e detyrés.

o

A
s=Lhesina=1.2.4.5in30 =4.1 -2 ¢ B
2 2 2

njési katrore.
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NEé pjesén e mbetur té orés koncentrohet né dhénien e shpjegimeve lidhur me funksionet trigonometrike té
kéndeve komplementare, d.m.th., té kéndeve gé plotésojné kushtin: « + £=90".

Eshté e garté se né ¢do trekéndésh kénddrejté kéndet e ngushta t& tij jané komplementare.
Né vazhdim po japim lidhjen ndérmjet funksioneve trigonometrike t&€ kéndeve komplementare.
Véshtrojmé trekéndéshin kénddrejté t&€ dhéné né figure. Atéheré:

B sin(90 —a):gzcosa sin(90" —a) =cos
C
c N« cos(90 fa):gzsina cos(90" — ) =sin
C
“ tg(90" —a) = b =ctga tg(90" —a)=ctga
a
¢ a .
4 A c o900 -a)= b tgo ctg(90" —a) =tg

Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve gjaté gjithé orés mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore mésimore.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Format, hapésira, matjet dhe
gjeometria

e —
Tema mésimore:

13.5. Teorema e sinusit.
Teorema e kosinusit.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

11.4,5;

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
Iéndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Pérkufizon funksionet
trigonmetrike né
trekéndéshin kénddrejté;

» Veérteton dhe zbaton
identitetet themelore
trigonometrike;

» Zbaton kuptimet
elementare té
trigonometriseé.

Fjalét kyge:

Trekéndéshi, sinusi,
kosinusi.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

Plani i realizimit t&é mésimit
Rikujtim njohurish

Pjesa e paré e orés shkon pér pérséritje té téré materialit gé éshté punuar deri
mé tani nga trigonometria.

Veprimtari e drejtuar dhe Puné né grupe

Né pjesén kryesore té orés, mésimdhénési/ja mund té planifikon ashtu gé pas
shpjegimeve té nevojshme pér teoremat e sinusit dhe kosinusit, t& merr edhe
shembuj t& ndryshém nga té cilét pret gé nxénésit té zgjidhin ato né grupe,
ose sé paku té japin ide apo komente rreth zgjidhjes sé tyre.

Le t€ jeté dhéné trekéndéshi ABC si né figuré. Shénojmé me D kémbézén
e lart€sisé t& 1éshuar nga kulmi C. Nga figura vérejmé se:

sina:D:h:bsina

sin g = h =h=asing Barazojmé ané pér ané dhe kemi:
a

. . a b <
bsing=asinf=>—=——
sina  sing

Pérfundimisht:
a b c

sina  sinfi siny

5

Shembull 1. Eshté dhéné trekéndéshi si né figuré. Njehsoni gjatésing e
brinjés a.

v
b
h
A
A D

Barazimi i fundit shpreh Teoremén e sinusit.

Sipas Teoremés sé sinusit

a 12 sin45
- =— =a=12-—
sin45  sin30 sin 30
J2

:>a:12-%:12\/§.

2
Pra a=12\/§ njési.

Shembull 2. Té gjenden madhésité e elementeve té panjohura né
trekéndéshin né figur€.
B
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Nga o +56 +88 =180, rrjedh se «=180" —56" —88" =36
Shkruajmé Teoremén e sinusit pér trekéndéshin e dhéné.

a 6 b
sin36" sin88°  sin56
Tash, — a_ _ 6 —a- 6-_sm 36 _ 6-0.587 _ 6-0.587 _ 3522 _3505
sin36  sin88 sin88 0.999 0.999 0.999
6 b b 6-sin56° 6-0.829 4.974 _4979

= = = =
sin88"  sin56 sin88 0.999  0.999
Né pjesén e mbetur té kohés jepen sqarimet pér teoremén e kosinusit.

Le té jeté dhéné trekéndéshi ABC si né figuré. Shénojmé me D kémbézén e lartésisé t€ léshuar nga kulmi
C.Nga figura vérejmé se: C

A D c B

Sipas Teoremés sé Pitagorés, h? =b? —x®> dhe h? =a’ — (¢ —x)?. Barazimet e fundit i barazojmé ané pér
ané dhe kemi:

b? —x*=a’* - (c—x)’

b? —x* =a* —c® + 2cx — X°

a’ =b® +c® —2cx
Tash nga A ACD vérejmé se CoS o :% ose Xx=bcosa. Prej nga:

a? =b? +¢? —2cx=b? +¢? — 2bccosar.
Késhtu:

2 2 2 2 2 2 2 2
a =b* +¢* = 2bccosa b”=a +c¢ —2accos ff ¢ =a +b” —2abcosy
Barazimet e mésipérme paraqesin Teoremén e kosinusit.

Shembull 3. Eshté dhéné trekéndéshi si né figuré. Njehsojmé gjatésiné e brinjés C.

Sipas Teoremés sé kosinusit, kemi:
c®=a’ +b® —2abcosy =8% +11° —2-8-11-cos 30
11
=64+121—2~88~§ 8
=185-88-+/3~326
Pra, ¢? ~32.6 ose C~5.7. A ¢
Vlerésimi i nxénésve

Angazhimi i nxénésve gjaté zgjidhjes sé shembujve mund té shérben pér vlerésim né kuadér té késaj ore
mésimore.






KAPITULLI XIV

Ekuacionet kuadratike

14.1. Zgjidhja e ekuacionit kuadratik té formés ax? =0 dhe ax? +bx=0

14.2. Zgjidhja e ekuacionit kuadratik, duke faktorizuar
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

14.1. Zgjidhja e ekuacionit
kuadratik té formés ax? =0
dhe ax? +bx =0.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

I1l. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e té nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Arsyeton zgjidhshmériné
e ekuacioneve kuadratike;

» Pérdor ekuacionet
kuadratike pér zgjidhjen e
problemeve matematike
dhe atyre nga jeta e
pérditshme;

» Diskuton zgjidhjet e
ekuacioneve kuadratike
dhe gjen rrénjét e tij.

Fjalét kyce:
Ekuacioni kuadratik,

zgjidhjet e ekuacionit,
koeficientet e ekuacionit.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.
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Plani i realizimit t&é mésimit
Lidhja e temés me njohurité e méparshme (diskutim)

Né pjesén e evokimit, mésimdhénési/ja bén njé pérséritie me ekuacionet
lineare me dy té panjohura gé jané punuar kohé mé paré, e pastaj edhe pér
paragitjet grafike dhe metodat tjera. Ndérkohé&, nxité njé diskutim me
nxénésit lidhur me ekuacionet kuadratike, si do té duken ato, ¢faré forme
kané, pse shénohet e panjohura né katroré, etj.

Té nxénit né bashképunim

Né fillim té pjesés kryesore té orés, mésimdhénési/ja jep sgarimet e
nevojshme né lidhje me ekuacionet kuadratike né pérgjithési, pér té vazhduar
pastaj me ekuacionet kuadratike t& formave té ndryshme, si dhe duke u
pércjellé me shembuj konkret. Té gjitha kéto aktivitete mund té realizohen
né bashképunim me nxénésit, si dhe duke kérkuar nga ata/ato gé té japin
kontributin e tyre duke dhéné ide ose komente rreth zgjidhjeve eventuale té
detyrave.

Forma e pérgjithshme e ekuacionit kuadratik éshté:
ax’> +bx+c=0(a,b,ceR dhe a=0).
Numrat a,b,c koeficienté té ekuacionit kuadratik.

Né ndérkohé, mésimdhénési/ja shénon né tabelé disa ekuacione kuadratike
me koeficientet pérkatés:

Ekuacioni kuadratik a ‘ b c
3y2 +5r—9=0 3 5 -9
1—x+3x" =0 3 -1 1
\)‘Exz +5x=0 \E 5 0
x4 1 0 -1 0 1

2 2
1-x*=0 -1 1
(fB+Dxt=0 3+l 0 0
2 ox 1 1 1 1
7737770 2 3 3

Tani, nése né ekuacionin kuadratik x> —7x+6=0 marrim x=6 dhe x =1,
atéheré,

Pér %2 —TX+6=0 Pér X2 —7x+6=0
X=6: x=1:
62-7-6+6=0 1?-7-1+6=0
36-42+6=0 1-7+6=0
0=0 e 0=0 e
sakté. sakté.

Vlera e ndryshores, pé té cilén ekuacioni shndérrohet né barazi té sakté e
quajmé zgjidhje (rrénjé) té ekuacionit kuadratik. Cdo ekuacion kuadratik ka
dy rrénjeé.
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Né vazhdim té orés, mésimdhénési/ja tregon ményrén e zgjidhjes sé ekuacionit kuadratik ax? =0.

ax* =0 (a=0) rregulla: A-B=0,atéheré A=0 ose B=0.
x*=0
Xx-x=0
X =0, x, =0.

Vérejmé se ekuacioni kuadratik ax? =0, ka dy rrénjé té barabarta. Kur rrénjét e njé ekuacioni kuadratik jané
té barabarta, themi se ekuacioni ka njé rrénjé té dyfishté.

Késhtu, shembulli i méposhtém tregon se ekuacioni ka rrénjé té dyfishté:

Shembull 1. Zgjidhni ekuacionin kuadratik —g x2 =0.

-2x2=0 rregulla: A-B =0, atéheré A=0 ose B=0.

Né pjesén e mbetur té orés, mésimdhénési/ja jep shpjegimet pér gjetjen e zgjidhjeve té ekuacionit kuadratik
2
ax” +bx=0.

ax? +bx=0 faktorizojmé
x(ax+b)=0 rregulla: A-B =0, atéherée A=0 ose B=0.
x=0 ose ax+b=0

X =0, X, =—E.
a

Vérejmé se ekuacioni kuadratik ax? +bx =0, ¢doheré ka zgjidhje. Njéra zgjidhje e tijé éshté x=0.

Shembull 2. Zgjidhni ekuacionin kuadratik —4x* +5x =0.

—4x% +5x=0 faktorizojmé
X(-4x+5)=0 rregulla: A-B =0, atéheré A=0 ose B=0.
x=0 ose —4x+5=0
5
X =0, X, :Z'

Puné e pavarur

Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet gé té provojné individualisht edhe zgjidhjen e shembullit né
vijim:

Shembull 4. Zgjidhni ekuacionin kuadratik /3x? —2x =0.

\/§x2 -2x=0 faktorizojmeé
X(\/§x —2) =0 rregulla: A-B =0, atéheré A=0 ose B=0.
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Xx=0 ose J§x—2:0
2
\/5.

Nése mésimdhénési/ja véren véshtirési tek nxénésit né zgjidhjen e shembullit t&¢ mésipérm, mund té ofron
udhézime né tabelé rreth gjetjes sé zgjidhjeve pérkatése té ekuacionit.

)(1:0l X, =

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé t& ményrés sé zgjidhjes sé shembujve gjaté téré
orés.

Né orén e ardhshme mésimore punohet ekuacioni kuadratik i formés ax? +¢=0, sé bashku me njé

numér shembujsh qé pérfshiné edhe ekuacionet kuadratike té trajtés gé jané punuar né kété oré!
Metodologjia e punés mund té mbetet e njéjté.
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Fusha: Matematiké
Lénda: Matematika 9
Shkalla: IV

Koncepti i pérgjithshém
matematikor:

Numrat, funksioni dhe
algjebra

Tema mésimore:

14.2. Zgjidhja e ekuacionit

kuadratik, duke faktorizuar.

Rezultatet e té nxénit pér
kompetenca (RNK):

Il. Kompetenca e té
menduarit

1.4,

Ill. Kompetenca e té
mésuarit téréjetésor

111.2,3;

Rezultatet e t& nxénit té
léndés pér temén (RNLT):

Nxénési/-ja:

» Arsyeton zgjidhshmériné
e ekuacioneve kuadratike;

» Pérdor ekuacionet
kuadratike pér zgjidhjen e
problemeve matematike
dhe atyre nga jeta e
pérditshme;

» Diskuton zgjidhjet e
ekuacioneve kuadratike
dhe gjen rrénjét e tij.

Fjalét kyce:

Ekuacioni kuadratik,
trinomi, faktorizimi.

Burimet:

Teksti bazé, fletorja.

Libri i mésuesit — Matematika 9 >>>

Numrat, funksioni dhe algjebra

Plani i realizimit t&é mésimit
Rikujtim njohurish
Pjesa e paré e késaj ore mésimore mund té pérdoret pér té béré njé pérséritje
nga orét e kaluara ku jané shtjelluar zgjidhjet e ekuacioneve kuadratike té

formave té ndryshme, e nése paragitet nevoja, mund té zgjidhet (shgyrtohet)
edhe njé heré ndonjéri prej shembujve té punuar.

Té nxénit né bashképunim

Pjesa kryesore e orés karakterizohet me shpjegime dhe shqyrtime té
pérbashkéta lidhur me faktorizimin e trinomit né forma (trajta) té ndryshme,
té pércjella pastaj edhe me shembuj konkret.

Faktorizimi i i trinomit x? +bx +c. Né klasat mé té uléta, kemi mésuar si
shumézohen dy binome. Késhtu

(x+2)(x+8) =x" +8x+2x+16= x" +10x+16.

Shumézojmé‘ @}—,‘m‘

monomet

Né kété paragraf do té shohim problemin e anasjellé, kur dihet trinomi, si ta
faktorizojmé até?

¥ +10x+16
‘ trinomi }—{ ?

Té shohim disa shembuj:

(x+2)(x+8).

}—»‘ faktorizimi |

16 =(-2)-(-8) -16= (-2)-8
1 X -10x+16 = (,\'—‘2)(,\':3). 22 P +6x-16 = (x—Az)(xls)

I |

“10 = (-2)+(-8) 6=(-2)+8

Né kéta shembuj pritet gé nxénésit té japin komentet e tyre, gjé gé do té
ndikonte edhe né pjesén e vlerésimit né kuadér té késaj ore mésimore!

Né rastin e pérgjithshém,
(X+m)(Xx+n) =x2+(M+n)x+m-n.

Trinomi x? +bx + ¢ =0, mund té faktorizohet vetém nése ekzistojmé
numrat m dhe n tétillé g¢ b=m+n dhe c=m-n.

( Si faktorizohet trinomi x* + bx + ¢ 1

N fillim, shohim nése ekzistojné dy faktoré m dhe » t& numrit ¢ té tillé &8 e=m-n dhe
b=m +n. Né kété rast trinomi x* + bx + ¢ faktorizohet dhe vlen barazimi:
¥+ by +e=(x+m)(x +n).
e Nése c¢>0. numrat m dhe 1 kané t€ nj&jtén shenyé sikur edhe numri b.
» Nése ¢<0. numrat m dhe »n kané shenja t& kundérta. Numri me vler absolute mé
té madhe duhet & keté shenjén e numrit b.
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Né vazhdim té orés, mésimdhénési/ja kérkon nga nxénésit qé té kycen né zgjidhjen e shembullit né vijim:

Shembull 1. T’i faktorizojmé trinomet:

X% +14x + 24. x? —3x —18.

Formojmé tabelat:

Trinomi x* +14x + 24 Trinomi x*> —3x—18

Faktorét Shumae Faktorét ~ Shumae

e24 faktoréve té 24 e -18 faktoréve té 24

1-24 1+24=25 1-(-18) 1+24=25

2-12 2+12=14 m=2,n=14 2-(-9) 2+12=14

3.8 3+8=11 3.(6) 3+(6)=-3 m=3n=-6

4.6 4+6=10 Faktori me i madh mban shenjén e -3

Pra, X* +14x + 24 = (x + 2)(x +12). Pra, x> —3x—18=(x +3)(Xx —6).

Mé pas vazhdohet me faktorizimin e trinomit ax? +bx + ¢ (a,b,c € R). Konsiderojmé binomet 2x + 3
dhe 2x+7. Té shohim prodhimin e tyre:

14+ 6=20
o | Vérejmé se numrat 14 dhe
(2x+3)2x+7) =4x" +1dx +6x + 21 6 jané faktors t& numrit
=43 +20x +21. 84=4-21.

Frerernt

Né kété paragraf do té shohim problemin e anasjellé, kur dihet trinomi, si ta faktorizojmé até?

4x7 +20x +21 = 2x+2)2x+7).
‘ trinomi }—{ ? }—>‘ faktorizimi ‘

Duke analizuar shumézimin né shembullin e mésipérm
(2x+3)(2x+7) =4x® +14x +6X + 21=4x* + 20x + 21,

Vérejmé se pér faktorizimin e trinomit éshté e nevojshme qé faktori i mesém bx té shkruhet si shumé e dy monomeve
té ngjashme me té.

.

Si faktorizohet trinomi ax® + bx + ¢ ]

Ne fillim, shohim nése ekzistojné dy faktoré m dhe » té numrit ¢ té tillé ¢ ac=m-n dhe b=m+n.
Né kété rast trinomi ax” + bx + ¢ e shkruajmé né formén ax’® + mx + nx + ¢ dhe pastaj faktorizojmé.

e Nése ¢>0, numrat m dhe n kané té njéjtén shenjé sikur edhe numri b.

e Nése ¢<0, numrat m dhe n kané shenja té kundérta. Numri me vleré absolute mé té madhe
duhet té keté shenjén e numrit 4.

Shembull 2. Faktorizoni trinomin 6x* +13x + 6.
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Formojmé tabelén:
Trinomi 6x° +13x+6; a=6,b=13c=6.

a-c=6-6=36

Faktorét e 36 Shuma e faktoréve

1-36 1+36=36

2-18 2+18=20

3-12 3+12=15

4.9 4+9=13 m=4,n=9

6-6 6+6=12

Pra, 6x° +13X + 6 =6x> + 4x + 9x + 6 = 2x(3x + 2) + 3(3x + 2)

=(3x+2)(2x +3).
Zbatim i njohurive

Né pjesén e fundit té orés, nga nxénésit kérkohet qé té provojné individualisht ose né grupe tw vogla edhe
zgjidhjen e shembullit né vijim:

Shembull 4. Faktorizoni trinomin 4x* —9x —6.
Vérejmé se a=4,b=-9,¢c=-6. Meqgenése, nuk ekzistojné faktoré m,n té a-c, qé kané parashenjén e numrit b,
tétilleq¢ m-n=-24=a-c dhe m+n=-9=bh, trinomi 4x*> —9x —6 nuk mund t& faktorizohet.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi nga kjo oré mésimore mund té realizohet né bazé té ményrés sé zgjidhjes sé shembujve gjaté téré
Oorés.

Materiali nga kjo njési mésimore éshté voluminoz, prandaj njé pjesé e tij mund té bartet né orén e
ardhshme mésimore ku shtjellohet edhe zgjidhja e ekuacionit kuadratik duke faktorizuar.
Metodologjia e punés mbetet e njéjté!
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